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BENEVOLUM  LECTOREM. 

[D  fummum  fere  faftigium  afcctidit  hae 
benignum  rei  Mathcmatic*  feculuttfy 
adeo,  ut  vix  dignofei  poflit , utrum  in* 
vidiaanvero  ftupiditas  intimiora  divir 
iix  Mathefeos  fepulta  qvafi  cfle  per  tot  priora  (eculA 
Contenderint $ H6c  Ver6  feculo  qvam  plurima  Ma* 
theleos  abftrula  (unt  ex  aby  flo  qvafi  eruta,obfcura  dr* 
Iucidata, incognita  inventa, ab  (condita  redula,  diffici* 
«lima  explicata,  atqve  illaqvar  vel  invidia , ve!  Rupi» 
ditas  fepulta  ede  voluerunt,  hujus  leculi  iftduftria  eat 
mortuis  qvafi  refuscitavit,  iisdemqve  novam  vitarrt 
longeetiam  nobiliorem  qvam  antei  habuerunt, cor* 
date  donavit,  iplamqve  invidiam  atqve  ftupiditatent 
-iepeliit,  ad  intima  enim  divini  MatneleOs  pertetratfd 
jam  licet  modo  libet;  Verum  autem  vero  paucisfimi, 
qvod  mirabile,  tam  nobilisfimo  atqve  utilisfimo  iit 
communi  vita  ftudio  dant  operam,  qvafris  caulam  ? 
non  errabo  fort£,  fi  eandem  attribuam  nimijelollici- 
tudini  hujus  ivi  de  pane  lucrando  & non  tam  lu- 
crando, qv^m  per  qvajvis  media  propiora  ad  /e  rapi-r 
endo.  Hiaciubcilisiimi  etiam  figurat  geometrici 
• X I ‘ frulht 
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fruftra  delineantur  & demon  ftran  tur , ingeniofis- 
fime  qvamvis  , nj  ante  omnia  demonftraveris 
nummum  j Hoc  cft  illud,  Da  demonftrandi,  hu- 
jus perverfi  xvi  , qvod  qvariibet  divinae  Mathe- 
(eos  (eu  Geometria:  arcana  fuis  cultoribus  non 
jam  parce,  frugaliter  & oeconomice  diftribuit,qvam 
inter  hoftesdc  contemtores  copiofisfime  difleminat 
&c  profuse  disfipat  ; Longe  alius  antiqvis  tempori- 
bus fub  Pythagora,  Platone,  Archyta  & Ariftotele 
Geometriae  fuit  cultus  j Divinus  Plato,  Philofophos 
qvidem  a (chola  <5 c otio  ad  Rempub.  gerendam,  i 
contemplatione  artium  ad  iplarum  utilitatem  exer-’ 
ccndamcoegifle,  Archytam  vero  & Eudoxum,  qvi 
mathematicas  contemplationes  ab  animo  & rebus 
in  mentis  intelligentiam  tantum  cadentibus,  ad  re- 
rum Icnfiliuin  & corporearum  exempla  traducere 
Geometriam  varietate  demonftrationis  non  /o- 
lum  logica:  fed  etiam  pra&ica:  per  inftrumentaria  (k 
machinalia,  ^y*****’  nqx**1**  exornare  voluerunt, 

ex  indignatione,qvbd  nobilisfimam  Philofophorum 
pofTesfipnem  in  vulgus  indicarent  ac  publicarent  <3c 
yelut  arcana  Philofophia:myfteria  proderent,  abin- 
ftituto  decerruifie,  legitur:  Sed  hodie  minus  (bllicitj 
fumus  de  reCervatione  ejusmodi  Magifteriali,  qvic- 

ovam fil?i  rjftxyaado  pro  Magiftro, fed  potius  com- 
muniter 
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• itumitcr ftudemus,  qvibuslibet  modis  propagaret 
ad  majora  atqve  fublimiora  indies  evehere  & lubti- 
litate  & utilitate  plcnisfimam  do&rinam  Mathema-; 
ticam,  qvam  nemo  tacilc  mortahu lolus  & <.x  affe  ex- 
colere & minus adhucad  praxin  illa  omniadeducerc 
valebit,  qvae  ingenio  afleqvi  capax  eft,  qvaqropteQ 
optandum, ut  omnes  ingenio  praediti,  tam  nobiiisff- 
mo&utilisfimo (ludio  luam  navarent  operam; Et 
profedto  omnes  qvidem  natura  inclinamus  ad  pe- 
netrandas Mathematicas  jucunditates  partim  lei 
mirabilitate  addudfci , partim  emergentis  tandofeto 
lucri  & commodi  gratia,  fed  qvam  plurimi  diffi- 
ciliorem & minus  expedtatum  laborem  lentientes 
& ad  lucrum  magis  praeiens  relpicientes,  a&utum 

’ ' rehliunt,  ceu  levis  pila,  vi  ad  durum  lapidem  impul- 

fa;  Omnium  vero  primo  permulti  deterrentur  a- 
-•  * rithmeticae  prolixitatibus  & horrendis  operationi- 
bus &fane  nifi  eaedem  per  varia  compendia  & ta- 
bulas paffim  elaboratas  remotae  fuerint,  parum  auc 
fere  nihil  praeter  fpeculationes  ad  praxin  leu  ulum  de- 
duci pofTet;Qvapropter  elaboratas  habemusTabuIas 
linuum,  Tangentium  St  fecantium,Trigonometrix 
inlervientes,  habemus  tabulas  Aftronomicas  perpe-i 
tuorum  motuum  cceleftium,exqvibus  & Eccliples 
luminarium  fupputantur  8c  Ephemerides  de  lcculo 

ad  ieculum  excerpuntur  pro  Calendariis  ex  iisdem 
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fOrro  rornundis,  obicrvatiombus  ulterioribus  caledibut. 
examinandis  & rite  indituendisjEt  cum  ultra  fedecim  fecu- 
la labore  intolerabili  in  tabulis  finuum  &c.  maximi  nu- 
meri fecum  & multiplicari  & dividi  debuerint,  fummoperi 
de  compendiis  folliciti  fuere  furami  Viri  § Mirabilem  jnven-  - 
fionem  fub  nomina  do&rinx  Prodhaphacreticac  exhibet  i 
J-ongomontanus  in  Aftronomi^  fua  Danica  j Felicisfime  * 
kogarithmos  invenit  Ncperus , loco  multiplicationis  & 
divifionis,  addendo»  & fubtrahendos,  qvi  ciira  tabulis  finu- 
ym  tantum  infervirent,  ad  numeros  etiam  vulgares  eos  ap- 
plicare aggresfifunt  Crugerus,  Vlacqvius  &aliij  circumfe- 
runtur etiam  bacilli  Neperi  aliaqve  compendia,  inter  qv# 
tabulae  qvadratorum  haud  minimum  praedare  ufum^mui- 
|is  abhinc  annis  obfervavi,  easdem  veri  k Magino  & Clavio 
ad  radicem  toooo.  usqve  elaboratas  & ad  radicem  moo.  us- 
qve ab  authore  incognito  manualis  Mathematici  argento* 

, cxtenlis  continuatas efle haftends  fplum  per  dicdum  manua* 

U fum certior  redditus}  exidimavi  vero opera:  pretium es- 
fc,  easdem  usqve  ad  radicem  iooooo.  continuare  & ad  vari* 
fecundum tenprem  capitum  applicare,  atqve  variis  inyeiv 
tionibus  exornare } Decaetero  quamvis  tot  in  deferiptione- 
elaborationes  fufficienter  tedari  poflint,  qvfcn  paucisfon* 
inede iisdem  errata,  nihilominus  tamen  poft  indutotauu 
plenam  revifionem  illa  qvas  in  fine  annexa  funt  errata  de- 
prehendi & fideliter  communicare  volui  , ut  benevolus  fe- 
llor fecuri  tabulis  nodris  ufi  posfit  & fic  horrendus  labor 
jna?itnos  qvosvis  numero*  fecum  multiplicandi  & ex  qvi- 
Jj-jjvi»  qumeris  radicem  qvadratam  extrahendi,  plani  fubU*  ^ 
^s  fit,  aded  ut  qvoad  hocfaltem  Mathefisob  laboris  mo-  * - 
igftUm  non  fit  fugienda,  fed  potius  propter  faci- 
l^stcwwrceiuU&tjcoltjrfa. 
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TETRAGQNO^&fRfcETABULARLE, 

MfSQRiPT^O, 
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Terminorum  Praecipuorum  adi  tetragonometriam 

tabulariam  pertinendum  notatione  &.  1 

iignificadone,.  • 

f.  U 

Ocabulum  Tetragonometria?  compo- 

fitum  eft  i^r*.  ri nT&yai*  ksH  j qv em- 

admodum.  Geometria  compofitum  eft  }<*»/#>•? 

^ris  W t£F  , aded,  ut  ficut  hoc  fi- 

gnificat,  id  qvod  verfatur  circa  terrae  tnen- 
furationenit  ita  etiam  illud  fignificer  id,  qvod  verfatur  cir-»  * 
ca  menfurationem  ejus,  qvod  qvadrangulare eft.  * * 

§.2.  Ejusverd,  qvod  qvadrangulare  (nrg?V«iM«)eft*  &20*"7* 
qvinqve  funt  fpecies  apud  Geometras - «TCpy*w< 
(i)  Qvadratum,  qvod  & aeqvilaterum  & reftangu-^^ 
lum  eft  5 Enet.  def.  29. 1.  vid,  Fig.  fubjedt,  a.b,c^d, 

A - - * ^ 
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(1)  Rhorn- 
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fUrOtnliu 

jvidf 


PdrdUehf 

frammum 

qyidt 


Rbombilifip 


Trapezium 

fvidf 


. ZJP.  I 

(t)  Rhombus,  qvi  aeqvilatera  qvidem  figura  dt, 
fed  non  retftangula.  Ettd,  def.  jt.  /.  vid.  Fig. 
fubjeft.  b.c.d.e. 


(3)  Parallelogfammum  oblongum  re&angulum  fi- 
gura reftangula  qvidem  eft,  fed  non  aeqvilatera 
Dicitur  communiter  parallelogrammum  **f 

& Synech<k>chic£.  Eucl.  def.  jo.  I.  vid. 
Figuram  fubjeftana.  c.  d.  e.  f. 

jf— r— ,< 

I ' ' 

A — • 1 e 

(4)  Rhomboides,  qvae  adverfa  & latera  & angulo* 
habens  inter  fe  aeqvale*  neqve  aeqvilatera  efl 
neqvc  aeqviangula  > Suci,  defj».  /.  vid.  fubjcifc, 
Fig.  d.  e.  f.  g. 


0)  Trapezium  eft  figura  qualiscunqve  qvadrangti- 
laris  & prioribus  fpeciebus  diverfa,  Eucl. def 
JL  vid.  fub;e&  Fig.  e.  f.  g.  h.  vel  f.  g.  h.  i 

t'b 
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§.  j.  Qvia  itaqve  tabulae  tetragonometriac  no  lirae  nui-  Tetr*2<>n«2 
los  alios  numeros  continent , qv^ra  qvi  immediate  reprae- 
fentant  vel  faltem  reprnefentare  poliunt  primam  & fecunr  tabaUrut 
dam  Tetragonicarum  figurarum  fpecies  , atqve  medianti- 
bus hisce  duabus  fpeciebus  etiam  exprimere  valent  reliqvas 
tres  fpecies,  ut  & qvasvis  figuras  planas  numer6  effabiles,  & 
benefici6  Tetragonometria:  noflrae  tabularia:  determina- 
biles, ut  fuo  dicetur loc6,  mqritd  Tetragonometrja  tabula- 
ria audit  haec  noftra  doctrina. 

$ . 4.  Hinc  definitionem  ponimus  talem : Tetragono-  T'trjgon<>- 
tnetriaTabuhria  eftdodrina,  qv^per  numeros  planos  in  ta-  ra- 

bulas reda&os  & qvadrangulares  figura?  planas  qvasvis  re-  *—,’*?,* 
prarfentare  valentes,  qvantitates  in  univerfali  Mathcfi  nu-  ' 
merd  determinantur,  & vulgaris  calculus  abbreviatur. 

§.5.  Planus  numerus  dicitur , ed  qvdd  poflit  reprar- 
fentare  figuram  planam.  ' } ’!&!’** 

§.  6.  Cum  enim  d|io  numeri  felfc  multiplicantes  ali-  Atur  ? 
qvem  fecerint,  qvifa&userit  planus  appellabitur  j qvi 
numeri  fefe  mutud  multiplicirint,  latera  illius  dicentur:  fic 
ait  Eucl.  def.  16.  VU.  e.g.  duo  numeri  4.  & 9.  multiplicantes 
fefe  faciunt  numerum  j6.  qvareisipie  planus  eft,  iidenv 
*nim  nutneri  4.  & 9.  fi  in  fubjefta  figura  a«  b.  c.  d.  tanqvan\ 


punfta 
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'puntta  aeqvaliter  diftantia  juxta  ie  invicem  in  dire&ura  po- 
nantur,& tanqvam  duo  figuras  Latera  a.b.&  b.c.fibi  invicem 
jungantur,  reliqvis  duobus  lateribus  c.  d.  &d. a. figuram.» 
qvadrangularem  fimur  comprehendentibus  &.'totidetn_> 
puncta  habentibus^tpta  repraefentabitiir  figura  plana  a.  b. 
c.  d.  36  complcdtens  punfta,  cujus  unum  latus  a.  d.  Vel  b.  c. 
habet  4,  alterum  vero  latus  a.b.  vel  c.  d.  9"  TiaBet  puncfta, 
•Similiter  fi  iidem  numeri  tanqvam  particulae  aeqvales  dua- 
rum linearum  *iiimeritur,qvae  tanqvam  duo  figurae  latera^» 


h 

i—. 

Jc 

\\ 


— uiijvviH  juujjauiui , uuuuus  jaten- 

bus  c.  d.  & d.  a.  figuram  qvadrangularem  fimul  compre- 
hendentibus & totidem  particulas  aeqvales  habentibus,  tota 
figura  plana  a.  b.  c.  d.  comprehendet  36  figuras  minores 
planas  aeqvales  interfe,  fi  ve  fint  quadrata  five  Rhombi.  I- 
'dem  judicium  eflo  de  numeris.3.  &u.  in  fubjeda  figura  b.*. 
e.  & in  omnibus  aliis. 


'gv^r/tto  '§•  7‘  'Qvindo  ver 6 illi  duo  «umeri  fete  multiplican- 
dis^ ‘tes^unt  aeqvales  tft  4-  7.&  7.  io.  & ro.  96.&96. 

&c.  & aliqvem  'fecerint,  q vi  fartus  erit,  /-planus  qv  idem  et- 
iam efi,  fed  in  fpecie  quadratus  dicitur. 

Qvsdrstm  [ /§•  8-  Quadratus  numerus  ab  Eucl.  def  tgNW.  definitur, 
TUmcrut  <jv6d  fit  jlle,  qvi  aeqvaliter  aequalis  efi,  vel,  qvi  fub  -dnobus 
.fvid?  -acqvalibus  numeris  continetur.  . . . 

• S.9.Cia- 
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%.  9.  Claviushanc  definitionem  fic  explicat  r iEqvali-  ;ur 
iter  sqvalis  eft  numerus,  qvi  fecundum  unitates  fuas  in  lon-  dejvau 
•gum  & latum  difpofitas  refert  parallelogrammum  reftan- qvid  ? 
gulum,  cujus  longitudo  latitudini  eftaeqvalis,  itamt  omni^ 
datera  fintaeqvalia  j 'Vel  qvi  ex  multiplicatione  mutua  duo* 
rum  numerorum  aeqvalium  procreatur,  atqve  aded  fit  illis 
•continetur.  Hujusmodi  quadratus  numerus  eft  ^-conten- 
tus fub  diiobus  numeris  aequalibus  z.  &z.  ex  quorum  multi- 
plicatione ifte  genitus  eft,  fimiliter  quadratus  numerus  eft 
■9.  contentus  fub  duobus  numeris  aequalibus  3.  & 3.  porro 
quadrati  funt  16,  & 15,  &$6.  &c.  -qui  continentur  fub  nu- 
:tneris  4,  & 4, 5,  & 5, 6,  & 6.  &c.  ut  patet  ex  fubjeftis  figuris.  : * 


.1. 

■I* 


«c 


-.ii 


• * . * f.  *.  t ^ . * • 

§.  to.  Dicitur  qvidem  quadratns  ‘numerus  & 'figura 
'quadrata  , ceu  praecipua  feu  potiori,  quam  comprehendit, numerus 
fed  ideo  non  ftatitn  figura  Rhomborum  excluditur,  cunui-  undedicM» 
> dem  numerus  quadratus  Rhombos  etiam  (infinitae -multitu-  ,*r  ■ 
■<dinis  quoad  planitiem  minores  femper  atque  minores  re- 
^praefcntare  poftit,  quamvis  latera  .Rhombo;  uni  fint  femper 

A 3 . <eadetn 

’ J 
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«dem  k arqualia,quapropter  praedica  Euclidis  definitio  ge- 
neraliter concepta,  & Rhombis  etiam  conveniens,  male  k 
Clavio  d.  1.  ad  parallelogrammum  reftangulum  tantiitTL» 
reftringitur } ut  patet  exfubje&is  figuris,  in  quibus  quodli- 


betlatus  habet  6 particulas  atquales  k quxlibct  figura  j6 
Rliombos  minores , fed  aequales  inter  fe. 

Ldtt*  qVd-  §.  n.  Quemadmodum  in  §.  6to.  numeri  qui  fele  mu- 
jr4ti  fuid ? tu6  multiplicarim, latera  plani  numeri  dicuntur,  ita  etiam.* 
quadrati  numeri  latera  funtifti  duo  numeri  inter  fe  a:qua- 
les,  qui  ex  multiplicatione  mutua,  quadratum  numerunu 
procreanr,  quorum  alterutrum  dicitur  latus  quadrati. 

£f£r  fVd - §•  n'  Arithmeticis  ver6  idem  latus  quadrati  dici* 

4ntm  yvid?  tur  radix  quadrata  , ac  fi  ex  quolibet  numero  ceu  radice^ 
quadratum  fuccrefcere  pofilt,  ut  in  fubjefta  figura  c,  d.  e,  fi 


/ 

» 

J 

- 

• * 

Jafusc.d.  vel  latus  cLf.  vel  latus  f.e.  vel  latus  c.e.  dicitur 
radix  quadrata,  Et  in  figura  d.  c.  f,  g.  latus  d.  fi  vel  g.  fi  vel 

ipnr — — — if 


i 


Digitized  by  Google 


tJP.  I 7 

ff>.  dicitur  letds  quadrati,  idem  concipe  de  reliquis  tribus 
<*guris,& omnibus  aliis.  .... 


$. 13.  Quadrat6  ver 6 numer6  dat6  five  propofit6,  vice  e^mgfi4 
versa  etiamin  ejus  radicem  abArithnieticis  inquiri  eadem-  y^a 
que  inveniri  folet , quae  inventio  dicitur  extrario  radicis 
quadrata:, quod  ipfum  cum  ad  primarium  tabularum  Tetra- 
gonometriaE  noftrat  negotium  pertineat,  terminum  radicis 
quadratae  retineri  i nobis,  fas  eft. 

§.14.  Tabulaeenim  tetragonometriz  noftne, nullos 
lios  reprafentant  Humeros,  nifi  Radices,  Earundemque  qua-  ovales  t 
drata  j Et  quidem  omnes  & fingulas  radices  inter  unitatem 
!♦  & numerum  100000.  comprehenfac  five  dabiles  & Inte- 
gra numerb  effabiles,  hoc  eft  frartd  aliqud  numerA  mini- 
mi affedos  i Omnia  ver o&  fingula  itidem  quadrata  in- 
ter unitatem  1.  & numerum  10000000000,  five  decem  mil- 
lium millionum  comprehcnfa,&cxaftam  radicem  absque 
fra&ione  habentia. 

§•  15.  Czterum  quot  in  tabulis  funt  quadrata, 
iam  funt  Triangula  zquilatera,  quorum  latera  :cuili bet^a-‘7W<#/^^ 
dici  accommodata,  tot  efficiunt  triangula  zquilacerajnino-LV/w#  / 
ra,  quot  radix  efficit  quadrata,  e.  g.  in  fubjedtafigura  B.  La- 
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tus  trianguli  eft  6 partium  & reperiuntur  $6  tr^Sfigula  acqm- 
latera,  quia  radicis  6 quadratum  etiata  eft  $6.  idem  conci- 
pe de  aliis  omnibus. 


MdJici i 
knarii  £f 
centenarii 
numeri,  ubi 
collocati  f 

r . * %\ . 


JUdicis  de- 
nani  & 
fimplicer 
numeri  ubi 
collocati  & 
qvomodo 
JjJltnfli  ? 


• • • ' c a p.-  ir.  . . - 

De  Tabularum  Difpofitione,  utendi  modo 
Sc  Compendio.. 

§•  * 

CGntenarii  & millenarii  radicum  numeri  difpofiti  furit- 
in  frontefeu  facie  five  fummitate , ubi  peculiaribus 
eellulii  oblongis  inclufi  & ab  inferioribus  numeris 
non  minus  etiam,  &fe  invicem  intcrje&S  linei , diftin&i  Sc 
(eparati  funt.  Sic  videbis*  quod  in  prima  pagina  in  fronto 
fint  politi,  o.ioq.  2oo.  300.400.500. 600.  700.  & fic  porro  iu 
fequentibus  paginis  per  centenarios  omnes  crefcentes  us- 
que  ad  99900* 

§.  u Centenariis  autem  & millenariis  adhaerentes  in- 
tra centum  numeri  in  margine  live  latere  ad  finUlrarrLj. 
reperiuntur,&  £ numeris  juxta  fie  politis  duabus  lineis  fejun- 
<&fimt*  felicioris  etiam  inventionis  gratia,  quini  numeri  u- 
nam  habent  interje<Jtamfineam  & quidem  femper  poli  figu- 
ras o.  vel  j.  ceu  numeros  vel  fimplices  vel  cum  reliquis  nu- 
merorum figuris  qvibuslibet  denariis  fcilicet  compofitos* 
fic  e.  g.  poft  20.  vel  80.  vel  40.  erit  fiibjundh  linea,  item  polt 
i{.vel3j.&c,  ■ ; ‘ 


§.  j.  Reliqui  omnes  in  tabulis  numerij/unt  numeri  qua- 
^rat*> fi°gu^s  fu*s  radicibus  correfpondentes  & furfum  ad 
TtfW'iomodo  fuos  Radicis  millenarios  atqueeentenarios  in  frontQ,  ad  fi- 
S^tfiti  i niftrum  vero  Latus  ad  Radicis  numeros  fimplices  vel  etiam, 
denarios  relpicientes* 

5-  4-  Qy°- 


t 
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§.  4.  Quomodo  itaque  fingulx  radices  ab  1.  usque  ad  edicet 
100000.  in  tabulis  quaerantur,  per  fe  patet  j primd  enim  ad  9vom°d» 
nullenarios  deinde  ad  centenarios  in  fronte , ad  denarios  1Vdn,L"t"\ 
vero  vel  (impnees,  nimirum  qui  funt  infra  centum  ad  latus r 
finiftrum  refpiciendum  eft.  E.g.  quxrenda  eft  Radix  36033  in 
fronte  invenies  primo  3600  & in  latere  invenies  3.  hoc  fere 
modo:  ||}6oo : Item  quxrenda  eft  Radix  36  523.  evolvendo  • >r 

& revolvendo,  tandem  invenies  in  fronte  36500  & in  latere 

zj.  intellige:  J jj6eoo : Sic  quxrenda  in  tabulis  eft  radix  „ 

Z0300,  in  fronte  videbis  fuo  loc6  zo  300  & in  latere  o.  ita  ni-*  * ' * 

mirum : ijzo  300  & fic  de  exteris. 


§.  5.  Ad  faciliorem  quadratorum  Evolutionem  fex  po-  Cur  i*  ab*. 
ftremx  numerorum  quadratorum  figurx  femper  funt  ex-  l^qvaAnt-, 
preffx,  antecedentes  verA  cum  pluribus  numeris  quadratis torum  hu' 
communes  fint,  non  nifi  fcmel  expreftx  funt,  ita  tamen, ut  in 
proximi  fequentibusetiamtanquamcxprcflxfubinrelligan-yf^^^" 
tur,  usque  diim  ad  alios  prxpofitos  numeros  exprefTos  per -ritcominu* 
Veniatur.  ” . . ferte  expri - 

§.  6.  Hinc  quilibet  quadratus  numerus  facili  evolvi-  * 
tur,  abfeindendo  nimirum  per  interpofitum  punitum  vel  Sly^rati 
J‘comma,  6 pofteriores  ad  dextram  numerorum  figuras 3 • 

hoc  fieri  poftit,  hoccafu  enim  aut  nulla  numerorum  figu- *Pi«. 
ra,  aut  unica,  aut  dux  aut  tres,  aut  quatuor  fuperfunr,  qui- r4nturf 
bus  lingulis  cufibus  primo  feri  tabularum  intuitu  invenies,  (Primo) 
ubi  limiliter  vel  nulla  vel  unica,  vel  dux  vel  tres  vel  quatuor  tbftmdndu 
numerorum  figurx  prxdiitis  6 ultimis  fint  antepofitx  jHo n ~ 

unus  etiam  in  altero  cafii,  idem  evenit,  quo  fex  figurx  ab-  J * 

indi  non  pofifunt,  quando  nimirum  propofitus  vel  datus 
numerus  quadratus  pauciores  fex  figuris  habet  i facillimi 

B enim 


t 


h C4P.1J. 

„ enifli  Jeperltur  tabularum  locus,  ubi  vel  ex  unica  vel  ex 
« duabus  vel  ex  tribus,  yel  quatupr  vel  quinque  numerorum- 

- - 6guris  quadrati  conftept  numeri. 

' TSecu*<&)  §•  7'  Fa6B  tali  abfcilTione  iuitialps  ad  Gniflram  num<> 
tmtUles  fi  omnium  pr|m6  cpauderadd),  & in  tabulis  quaerendi  fune 
cenftdemndo  fucceffivi  dc  proximo  ad  proximum  pergendo,  usque  dum 
O' im  tdbulU  numerus  in  rabulis  ciim  dato  feu  propofito  aut  cxa&&  cor- 
qvtrwd».  ^efpohdeat  in  numeris  exa<iU  quadratis,  aut  fakem  omnium 
minorum  maximus,  u e.  Dato  numero  proximd  minor  in 
^ _ _ numeris  exatfa  radice  carentibus,  re  periatur.  £.g.quxren- 
PxtMpfum  dus  in  tabulis  eft  numerus  quadratus  3479112156  jabfciflis  6 
trimum»  uj£jm^  remanent  priores  4 nempe  3479,  bune  numerunL. 
quaero  in  ifto  tabularum  loco,  ubi  continub  4 funt  antepof!- 
tae  frgurx&  quidem  ubi  numerus  initialis  efl  3.  poflmodunij 
' ^ ' jfacillimd  invenitur,  ubi  fequens  (it  4 & porro  ubi  fit  7&  ubi 
9.  Hifce  4 inventis  reflat , ut  abfciflx  figurx  conferantur 
, eum  6 figuris  in  tabulis  five  ctfili  antecedentibus  4 conjuil- 

ftis.lfvd  proximi  fubjecfhis , in  quibus  omnes  6 nqmpd  111256 
exa&£  in  tabulis  feperiuntur,  & quidem  conjunftim  cunu* 
;i  tliis 4 antecedentibus/  : ' *J  ' * 

BxempluM  Item  quxratur  e.g.  ^2, 541891. abfci{Tis6.  remanent  ^32, 

Snundum.  quenl  Humerum  in  tabulis  invenies,  habentem  6 adjurwflaj 
'figUra^  liempd  034625. & delcendendo , flatim  pervenies  ad 
dbfciffttm  exaftd,  ttimirUm  841  £8;. 

dExeniplum  fcorfd  qu£rjtur  quadratus  numerus 40500496.  abfeif- 
Tertium,  fis  6.  pluribus  communico,  inter  alios  etiam  exaclc  fub  fo 
, habet, {06496,  quod  non  potefl  non  flatim  inveniri, cum  hic 
iEtiaih  initiales  50  celeri  turfu  ad  fuuin  competentem  locum 
t 1 dedudantqufcfcn  terni  ' . 1 *■'  " * 

ixtmplunt  Aridem  e.gr.  queratur  itumdrus  quadra  tus  51076,  Hbc 
$H4rtum,  di&cuitate  ©ftondenc  tabulas,  ubinam  locorum  5 tantum. 

ij  t* 

fuit 
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fint  figurae  & ubicarundcm  initiales  finr  51,  ubi  totus  quarfi- 
cus  fimiliter  innoedeit. 

Unicum  falcem  exemplum  proponi  numerorum  radi-£*.  J%ym* 
cem  quadratam  cxacftd  non  habentium  neceflicas  ordinis  tumtu.uu- 
exigere  videtur  : Quaeratur  numerus  7369500176  , abfdfTis  mt ‘r°  exa&4 
6 ultimis  in  tabulis  dantur  antecedentes  7369,  communes  ^^f**7'* 
cum  adjecto  eidem  & quinque  aliis  Aibjcdis  rVumeris  qua*- 
dratis  inter  quos  unicus  564025  dato  500176  proxime  minor 
eft  & dati  loco  aflumendus,  in  tinem  determinandae  fractio- 
nis Radici  quadratx  adhaerentis  3 ut  infri  explicabitur.  Mutum RjL 

§.  8-  Difpoiitis  lic  & Radicibus  & quadratis  fingulee  ra-  dicum  & 
dices  rcfpiciunt  ad  fua  quadrata  & vice  verfa  , quadrata  ad  qvadrato- 
fuas  radices 5 Ncmp«i  : rumwnbu- 

§.  9.  i>i  detur  aliqua  radix,  iftius  quadratum  deprehen-  * 
ditur  in  communi  concurfu,  quando  m tabulis  a millenariis  **ttic&  tU- 
& centenariis  Radicis  data:  numeris  defccnditur  usquC>  u 
dum  aliquis  numerus  quadratus  fit  £ regione  numerorum 
Radicis  infra  centum  in  latere.  Vel  brevius : A fronte  in  ea-  qV4 rjtur  f 
dem  columna  defeende  tam  diu  usque  dum  pervenias  ad 
numerum  qui  £ regione  pofitus  eft  illi  in  latere.  E.  g.  Ra-  Ex, Primum 
dicis^.36  quadratum  eft  55696.  quia  in  tabulis,  tam  diu  a cen- 
tenariis dcfccndimus  usque  diim  55696  fuerit  £ regione  36. 
fcquenri  ferfi  gaudet  figura 


200 


55696 1 


\ 


Similiter  quadratum  radicis  uoo  nemp£ : 1440000.  ed-  e*. 
dem  modo  quaeritur*  in  tabulis  enim  videbis:  f 'Tit>cT’rf  ' 

ol  1446^001  *• 

Qyadratam  radicis  25962  fimiliter  invenietur  Sc  erk  Terti» 
67 4, 025444, nimirum  in  tabulis  videbis 

62 


25900 


um. 


,6740254441  • , 

ip.  Vice  versa  dati  alicujus  & in  tabulisfecundum  §. 

B l fextum 


« cap.il 

Amto,qv0‘  fextum  & feptimum  hujus  cap.  evoluti  'quadrati  invenie- 
"ulU^vdr»  tur  finiiliter  radix,  afcendendo  nimirum  usque  ad  Radicis 
tmr  ejusdem  miHenari°s  & centenarios  in  fronte  & verfus  finiftrunu 
fUdtx  i latus  pergendo  usque  ad  Radicis  numeros  , £ regione  in 
latere  fumma  enim  horum  omnium  erit  quzfita  Radix. 
ix, Primum.  Exempla  fint  eadem  cum  praecedentibus,  quadrati  $,675696 
Radix  quadrata  erit  z$6.  quia  afcendendo  ad  frontem  usque 
deprehendimus  zoo  & 6 regione  verfus  finiftrum  latus  ad  ex- 
tremitatem usque  pergendo  invenimus  $6,  horum  fumma-. 
z$6  eft  quod  quzritur,  quod  ipfum  etiam  patet  ex  appofitau 
delineatione,  "j  j]“Too""7 

1 3 6 1 1 5 5696  j 

Qvadrati  1440000  Radix  quadrata  erit  1200.  quia  in_» 
fummitate  eft  1200  & ad  latus  o.  ergo  etiam  fumma  1200.  eft 
ipfa  Radix,  utfimiliter  ex  figura  patet. 


Ix.  Secun- 
dum. 


[ 0II1440000I 


1 440000 1 

IxJTerrium  Ita  etiam  quadrati  674,027444  Radix  quadrata  eft  27962. 

afeendeenim  & invenies  27900.  ac  latus  refpice  & videbis 
6z>  ut  oftendit  figura: 


dii 


59°° 


16 1II674,  01 5444 1 

TaluUrum  §•  n.  Ut  autem  innotefeat,  quantum  compendii  afte- 
tompendtum  rant  tabulae  quadratorum  in  fimplici  quadraturae  negotio, 
CT  utilitM  {de  aliis  enim  & compendi  is  & ufibus  i nfjd  dicetur)  operae 
*d  oculum  prctjum  eR  vulgarent  modum  arithmeticum  in  iisdem  cx- 
«mplismodd  propofitis  fubjungere^ 


(i)  ptrqvM-  Datur  ex.  gr.  Radix  2$ 6 & quaeritur  per  modum  Arith- 
dmtumm  meticum  vulgarem  ejusdem  Radicis  quadratum  $ quod  i* 
vultur*  A-  pfurn  expediri  debet  multiplicatione  radicis  cum  fcmet  i* 

wukmtic *.  ppa 


Hrgd 


iogIe 


CAP,  11.  if 

Ergd  operatio  erit  talis:  multiplicationis  produ- Ex>Prim4. 

a }< 

f fextuplum  .,1416  tumeft  55696.^111 
multiplicandi^  triplum  703  . cum  quadrato  in  ta- 
^ duplum  4 7 z bulis  reperto. 


. a 

bulis  reperto. 

Summa  • • 55696 

Similiter  datur  Radix  uoo,  cujus  quadratum 
vulgarem  arithmeticam  quaeritur,  fequenti  mc 

- 1 * 00 
4 * 


per  Bx^St eundi. 
modd. 


....  ..  t Bicentuplum  . . . . 

mult.pl.can*  fimplum . . , 


OO 


1400  0 0 
11 


14400  00  ; 

produtum  idem  cum  quadrato  in  fabulis  invento. 
Tandem  datur  Radix  25961,  cujus  quadratum  per  vuh  &x' 
garem  arithmeticam  invenitur  h6c  modo  fatis  quidem  tar- 
dioso: 


t A 

'duplum  ; . 
fcxtuplum  . . 
multiplicandi^  noncuplum  . . 

j quintuplum  . . 
I duplum- . 


a J9«» 

* S 9 6 * 

. . 51914 

• 15577* 

129810 

7*9*4 


Summa  ...  • 4S74025444 
quadratum  qitaefitonr&  idem  cum  illo  in  tabulis 
multo  commodius  reperto. 

§.  12.  Ad  exorationem  radicis  fecundum  vulgarem*  f-*)  /Vrrx- 
arithmeticam  ratio  ordinis  nos  perducit  j cujus  "Regula  eft:  tr"8,0f>e’* 
A dextra  incipiendo  fiat  pnndatio^ta  femper  titunaxmmcn  ” ’ 

£ i figura 
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vnlgtrtm  figura  fit  intermedia  absque  puncto, atque  tunc  initium  ope- 
Arubmcti»  rationiserit  ad  finiftram  , ubi  prima  numeri  figura  punito 
tam*  notata?  uni  cum  fua  antecedente,non  notata, (i  quam  habet, 
quaeritur  in  fubjeita  tabula  A.  aut  in  fchedula  aut  in  men- 
te affervata,  fi  verd  in  tabula  non  inveniatur,  aflumitur  itu 
eadem  ille  numerus,  qui  proximi  minor  eft,  & ceu  quotiens 
in  divifione  poft  lunulam  ponenda  eft  j hajtis  in  quotiento 
. pofitac  radicis  duplum,  vices  gerit  diviforis  fequenti  figurae 
punit6non  notatae  fubjiciendi,  ut  emergat  fecundus  quoti- 
ens, poft  lunulam  ponendus,  faita  itidem  fubtraitione,  ut  in 
divifione  fieri  foler,  ejusdem  fecundi  quotientis  quadratuiru 
ex  fubjeita  tabula  depromendum,  I fecundo  punito  fubtra- 
hendum  eft  ? Porro  duorum  numerorum'  in  quotiente  con- 
junitim  acceptorum  duplum  eft  divifor  fecundus  fubjicien- 
dus  immediati  poft  punitum  fecundum,  ut  emergat  quoti- 
ens tertius,  cujus  tertii  quotientis  quadratum  fimilicer  fub- 
trahendum  eft  a punito  tertio,  & fic  porrd  fi  4 6.  vel  pln- 
fi  etiam  adfint  punita,  usque  dum  ad  finem  perveniatur, 

> i A» 

Radix.  quadratum. 

I *.»..! 

% • * • . . 4 

} ....  9 

4 . . . . ilS 

J 

6 ...  36 

7 • * • f 49 

8 * »•»,,  64 

8 * . • . 8n 

Qvoniam  Typographo  Cyphrae  diffeitae  & in  vulgari  di- 
vilione  ufitatae  non  fuerunt  ad  manus,  modum  dividendi 

minus 

V ' , 

/ — 

/ 
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minus ufitattun,  commodiorem  tamen  & meliorem  adbibe- 
bimus.  Datur  itaque  quadratum  55696  & quaeritur  ejus-  £r.  Primi f 
dem  Radix,  fequenti  mod6  : 


(f 


Radix. 


4,  Divitor  Primus 
1 


46  - - Divifor  Secundus. 


5(5 

quadratum  --4} 

* 5 

divif.  tripi,  - - 1 z 
36 

quadratum  - — - 9 

f,  i 7 9 
divif  fcxtupl.  - . 176 

j . ^ • -c,  5 6 

quadratum  ---36 


4 • 

Similiter  datur  -quadratum  1446000  & quaeritur  $y  jfamfc 
-ejusdem Radbd  r , . ...  • 


» • i 


* » * « 


pboo  ^iroo  - - Radix.  . 


Divifor  Primus. 


7|.t/  » 


'•".A-1 

'*•**.. 


quadratum  — i 

1 -a  - 

divif.  dupL  * - 4|  J 

. .-«»■  . C-'  O M 

quadratum  * - 4 
: . <5 

Notat- quoniam  Iricin  fecurida  ftatnftj 
* : - operatione  ajjpaiHbtj  nil  hifi  duas  o iftj 

quotiente  tfubfOcuttrras  eflfe , fecundus 
«&  tersius  divifor  fruftra  quaeritur. 


«vl. 

•iO 

’ -cr 

•i 

% 

• . \ 


Tandem 
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TabuUrttm 

compendium 

in  qvo  confi- 
Jixt  J 

OecafionAli t 
mentio  de 
novA  du- 
tborit  in- 
ventione 
multiplitA - 
tionut  dsvi- 
Jionis  & Ra- 
dicum extm • 
Bionis. 


CAP.  J% 

Tandem  datur  quadratura  67 4015444  & quaeritur 
ejusdem  radix  quadrata. 


J 6l7i4 

quadratum  - - - 4 

* 7 


il 

74 

- is 


divif.  quintupl. 10 

quadratum  - 

49  oL 

divif, noncuplum  ••  • 4 5 ©1  * 

402 

quadratum  - - - - 8 1 

i-t  t 5 

diviloris  fcxtuplum  - - - } 1 o 8 
quadratum  « - 

diviforis  duplum 
quadratum 


IO}  84 
“ 1 0 J 8 4 


^25961  - - Radix, 

4 Divifor  Primus. 

2T 

2 

$0  Divifor  Secundus. 

>59 

2 


/18.  Divifor  Tertius, 
2596 
x 


5191.  Divifor  Qvar  tus. 

- - :r  .-r. 


'rt.-rj1.') 


4] 

4 


§.  ij.  Satis  fuperque  ex  praecedentibus  dijudicari  pof- 
fcexiftimamus,  quantum  & tardiofis  operationibus  & tem- 
poris difpendiohae  tabula:  conferant  remedium,  pracprimis, 
cum  ej*modi  operationes  Geometris  fine  quotidiana:,  quam- 
vis enim  alio  etiam  moddex  noftra  inventione  & multipli- 
catio & divifio&  radicum  extrario  ad  fimplicem  additio- 
nem, fubtradlionem  & dimidiationem  utiliilimd  ita  fine 
reda&ac,  ut  pland  non  opus  fit  tabula  Pythagorica,  hoc  eil,  ut 
necefle  non  fit  vel  memoriae  mandare  vel  etiam  uti  ifta  ta- 
bula, in  qua  habetur, fcmel  unum,ba$  <£inniaf)l  eintf/ut  ali- 
• quo 
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< <, 


ejp.  jn. ^ iigir'li i 

qud  modo  colligi  poteft  infra  ex  §.  n.  capitis  IV.  nihil  orni* 
m$  tamen  tabula:  quadratorum  compendiorum  ftudiofis 
'v  Jtkdcmque  deditis  non  minus  etiatn  arridere  poliunt,  prac- 
primis  cum  accedant  alii  ufus  & peculiari  ingenioliffimA 
, fundamento,  fupcr  quo  conftru<ffc  funt,  nitantur,  de  quo 
fcquenti  agemus  capite. 


- V 


,1 


1 


V-  w - ,ks'  € M ft  tftf'  ♦.  - 

^ _ . M1_  . ^ ^ 

De  Tabularum  fundamento  <$t  conftrucfcione,' 

J.i.  fundamennimconftruftioniseftprogrdTionis  A- 
rithmeuc*  beneficium ; tum  ove d- 

nam  f 

§.  z.  Eft  verd  progreffio  arithmetica  continua  feries  Pt9tresc4 
numerorum,  «qualiter  fefe  excedentium,  vel,  quod  idem,  Aritbmetu* 
«qualiter  differentium  j Sic  ex  gr.  in  numeris  3. 5. 7»  9.  u.eft  ^ 7 
pro  Mxfiio  arithmetica,  quia  major  nroximd  minorem  con-  ** 

tinuo  excedit  binarid  vel , quia  differentia  fctnper  eft  «qu^- 
Ijj  & h6c  loc6  ju.  . . w ' s ~ * 

§,  3.  Verum  enim  verd,  univerfaliter  duorum  quadra- 
torura  differentia  femper  eft  duplum  produfti  ex  multipli- 
catione  Radicis  minoris  cum  differentia  quae  eft  inter  radi- 
ces,  maiorem  &:  minorem  addit6  infuperqujdratd  ejusdem  rtntu 
radicum  differentiae.  per  prop.  4.  II.  Eucl.  atque  fic,  fi  radi-  m»  i 
cum  differentia  eft  Unitas,  (1)  quadrat,  majoris  radicis  differt 
live  di  t a quadrato  minoris  radicis  fecundum  differen-  - -1  s 
tiara  quap  iit  cx additione  dupli  minoris  radicis  Sc  unitatis. 

Urrumque  exemplo  illuftrari  ncceflfe  eft  3 Sint  prq  lu-  p 
bitu dua:  radices 317  &4Z3, quarum,  differentia  eft  m,  fub- Sx'  ^ 


4»S 


tum. 


'trahendo  nempe  minorem  de  majori : $17  Qvadratum  n*  - - 
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dicis  317.  eft  100489.  & quadratum  radicis  418-  eft:  183184» 
(quod  utrumque  ex  tabulis  liquet  ) quorum  differentia  eft 
81697,  itidem  per  fubtradlionem  minoris  quadrati  de  ma- 
iore; _ 1 8 3-1-8. 4 • 

- 10048?  . , . 

82695  * jT* 

Dico  j hanc  differentiam  82695  conflare  ex  duplo  produifh^ 
ex  multiplicatione  radicis  minoris  317  cum  diffefentia"radi- 
cum  iu.  nempe,  £0374,  addito  infuper 
quadratd  ejusdem  radicum  diffcretfriae 
111,  quod  in  tabulis  erit  12321.  Summa.* 
enim  erit  differentia  quadratorum  pra:^ 
difta,  82695,  ut  patet.  - >Vi  '9 


i » 7 
m 


3 1 7 
3 1 7 
3 1 7 . 


3 1*87 
x 


- -V* 

4»  * t *. 

tu-  Setun- 

dum. 


vm- 


■ I 
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10I.I.M 

100489 


63  f 


2x.  7V«<- 


”5» 


8x69« 

Deinde,  fint  duae  radices  317.  & 318.  quarum  differentia  eft 
unitas,  fubtrahendo  nempd  minorem  de  majori  5 minoris* 
quadratum  eft  100489,  majoris  verd  101124,  quorum  diffcSr; 
rentia  per  fubtra&ionem  minoris  de  majori «ft  615,  Dico  : 
hanc  differentiam  ccnfiftcre  in  duplo  mino- 
ris radicis 034.(ceu  duplo  produiflo  ex  mino-* 
re  radice  &diftvrenria,  quar  non  multiplicat) 
adjefta  unitate  (ceu  quadrar6  differentiar  i.): 
ut  eveniat przdilta  quadratorum  Summa  63«. 
ut  patet.  • 

Idcmerir,in  quibuslibet  exemplis, in  quibus  radi- 
ccsunitate  differunt,  e.g.  evo!vanrurradices5/-i52. 
& 57153.  illius  quadratum  0(13166351104,  Imjus  verd; 
3266465409,  dico  5 differentiam  horum  quadrato-.. 
035.  rum  114305,  clleduplum  mfnoris  radicis,  adje<fU 
• infuper 

L^x  • 1 * 
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infaper  unitate.. 


3166465409 

S 7 i 5 » 

3266351104 

% 

«14305 

««43  04 
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§.4.  H6c  pracfuppofu6  latere  quidem  jam  non  poteft, 
ratio  conftruftionis  tabularum  i Radice  1.  usque  ad  Radi- 
cem 100000.  imd  continuationis  earundem  in  infinitum,  fi 
placeat  Sed  nondum  apparet,  quomodo  fecundum  di<fta_, 
in  §.  i.  hujus  cap.  fundamentum  conftruftionis  fit  progrefc  , 
fionis  arithmeticae  beneficium,  quod  porrd  videndum. 

§.  5,  Univerfaliter  omnis  progreflio  arithmetica  ita_» 
affecta  eft,  ut  ejusdem  xque  multiplicia  fimiliter  conftituanc 
progrefiionem  arithmeticam , alia  tamen  differentia  pro-»**".  Ar,tf}.~ 
greflionis  gaudente,  nimirum  ill4,  quae  fit  ex  multiplicatio-#*//^ 
ne  differentia:  primae  progrefiionis  cum  illo  numero,  per  ^4. 
quem  altera  progreflio  eft  aequi  multiplex. 

§.  6.  Exemplo  res  erit  clarior  i ponatur  progreflio  arith-  Ex  prj_ 
mctica*  6.  9.12.15.  &c.  cujus  differentia  eft  dico  j hujus 
progrefiionis  aeque  multiplicia  15,  jo,  45.60. 75.  fa«fta  ex  mul- 
tiplicatione cum  numero  5.  fimiliter  conftituere  progreflio- 
nem  arithmeticam,  cujus  differentia  eft  15.  fafta  nimirum..  ’ 

ex  multiplicatione  differentia:  prioris  progrefiionis  cum  nu- 
mero 5.  per  quem  altera  progreflio  eftacquemultiplcx  i Sic 
eadem  progreflio  $.  6. 9.  u.  15.  multiplicata  aequaliter  & feni-  Ex  __ 
per  cum  numero  2.  exhibet  aliam  progreflionem  arithme-  dum. 
ticam  6.  u.ig.  24.  jo.  & c,  cujus  differentia  eft  6.  fatfa  nimi- 
rum ex  multiplicatione  differentiae  prioris  progreflioni^ 
cum  numero  2.  per  quem  altera  progreflio  eft  aequi  multi- 
plex & fic  dc  aeteris.  ^ r 8 

' f.  7.  Dcmonftrario  hujus  rei  eft  talis : Ex  definitione  . 
progrefiionis  arithmetica:  in  §.  2.  tradita:  patet, eandem  con-  n». 
ftare  ex  continua  aequalis  exceflus  adjccfione}ponatur  itaque 
primus  progrefiionis  arithmetici  numerus  ceu  primus  ter- 
* “C  a .7  pudm 
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irtinusfeorfim  ita,  ut  fecundus  terminus  conflet  ex  primo 
& Exccflu  & tertius  terminus  ex  primo  & duobus  excefl?»  i 
bus,(imiliter  etiam  quartus  terminus  ex  primo  & tribus  ex- 
ceffibus  fingulatim  , atque  fic  porrd  in  infinitum ; Janu 
verO  omnium  iftorum  terminorum  fi  fumantur  Sequti  mul- 
tiplices,  ita  quidem  , ut  t4m  multiplex  femper  fit  primuS 
terminus  in  quolibet  alio  etiam  termino  fingulatim  pofi* 
tus,  quam  multiplex  cft  ExcefTus  five  femel  five  aliquc* x 
ties  in  aliquo  fit  pofitus  termino,  erunt  etiam ptr prim/un  i . 

€uci.  acqu£  multiplices  termini  progrcflionfs  fhmmatim  ac-  - 
cepri>-&  quibus  lingulis,  fi  auferas  primum  terminum  xque  - 
multiplicem,  erunt  refiduorum  ExcefTuSjCxceffibustotorurrt 
•atqusilesperAx.  tf.Primt-Euc/.  Sed  tali  modo,  aque  multi- 
plicium fecundus  terminus,  eft  foltim  unus  excefius  jcqu^ 

!nr  fi  i /I11A  i’ (•/*  AlT  t ,1«  A hmiKi 


, multiplex,  tertius  terminus  funt  duo  txceffus  xqu£  multi* 
'plices, quartus  terminus fttnt  tres  ExcefTus  stque  multiplices 


/ 


& fle  porro , fed  unum,  duo,  tria  &c.  funtin  prbgrefuonc-r 

L v»? i e & . i_r ziifLI 


arithmetica,  per  defittitioncmtk%.  i.  quare  etiam  hi  omnel 
ternuni  erunt  in  progrelfionc  arithmetica  & quidem  fecum- 


dum  differentiam,  quae  fit  ex  multiplicatione ExccSfus  eunt» 
eo, per  quod  altera  progrefiio  eft  aeque  muhiplex.  QjbD.  . 
§.  8-  Quemadmodum  verb  fi  \ pt  ogrefiionalibus  arith* 


mfctk-e  numerus  auferatur  aequalis  ali^uts,  ipfa  progresfid 

tiu  jrritwi  — — — --i— — •-  - j --  -•*>  - — **•'! 


* ^ _ . - ' - * ' 

adhuc  maneat  arithmetica  p.d.  ax.  r<?.  ita  etiam  nulli  pro- 

^^tresfibni  arithmetica:  obfbt  fi  totftinuo  fingulisiaprogres*. 
lionc  teiftninis  xqualis  vel  idem  numerus  infuper  accedat,  - 
p.  d.  ax.  16.  Primi  Suet.  Ut  ita  : - ' ; J 

•Simiiu  4$e-  #• <J-  Wniverfhiircr  in  omni  pTdgVcsfionC arithmetica^ 

0itw  fi  lingulis  terminis  accedat  aliquis  numerus  perpetuo  idem,  T - 

adhuc  illa  progrtsfio  Iit 'arithmetica,  cujus  differentia  ilii,  ■ 

• «qualis  t%p.  1 i.  ax.  16. 

^.:o.  Qvoniam  itaque  intabulis  fecundum  ordincuu< 
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- • tUdicesarithmetice*progrediunnir,  fecundum  differentiam 
iftiiratis  (/)  & fecundum  §.  j.  differentia  quadratorum  fem-  , 
per  eft  duplum  radicis minOris  unitate  infuper  adjc<fii  jpen-  ' 

fpicuum  cil  non  attenta  juxta  §.9.  unitate,  differentias  qua*  /y*- 
dratorum  facundum  otdinem  Radicunvin  tabulis  adfcnpto»  ' v 

y'm  rurn,  fer.vare  progresfionem  arithmeticam,  cujus  differen- 


tia eft  i.  juxta  §.  t. 


. •* 


t 


v 
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ff.  Hi  jm  :ci  ventas  fortasfis  facilius  colligitur»  fi 
• quis  confideret  fubjecUs  figuras,  quali  ex  radice  unitatis  or- 
tas, & fecundum  unitatem  fucccsfivc  quoad  radices  atuflas  » 
tlnicum  enim  primo  erit  punctum,  fi  t.inquam  quadratum 
tbneipras  unitatem,  jamveroiipergasfld  radicem  z.quatuor 
habebis  in  figura  quadrata  puncta»  ergo  differentum  ho- 
fum  duorum  .primorum  quadratorum  conftituent  tria_. 
pun<flj  i-Perge  ulterius  ad  radicem  3.  & videbis  antecedenti 
qtiadrato  tadicis  i . accedere  quinque  puncta,  differentiam 
quadratorum  ex, radicibus  1.  &-?.  conflitucntia  i Similiter  ad 
radicem  4. .pergcA.  accedente  eu  difforertiia  7.  puncta  & eo- 
dem modo  in  radice*-,  accedent  in  radice  6.  accedent 
11.  puncta  &fic  .porro  tn -infinitum  fi  placer,  ubicunque  vero 
deKcris , rurfus  ab.  initio  differentias-oeiligendo,  habebis* 

^ 5>7»  9)  n.  &c.  omnes  arichmcned-  progredientes  /uxta-drf-  ‘ ^ ' 
fe^nriamt.  ' ' 
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§.n.  Tales  quadratorum  differentiae  in  Geometria  nr’  . 
hil  aliud  funt  ,•  quam  Gnomones  fecundum  def.}6.Prim* 
Eucl.  qualem  in  fubje<fta  figura  quadrata  a.  b.  c.  d.  determi" 
nant  a.  b.  c.  c.  f.  g.  Concipe  enim  in  fiibjcfta  figura  quadra* 
tum  d.  e.  f.  g.  cfTe  minus  quoddam  quadratum,  & cujus  ra" 
dix  eft  aliquis  numerus  e.  gr.  4.  quem  repraefentat  linea  d.  e. 
vel  g.  d.  vel  g.  f.  vel  f.e.  concipe  deinde  lineam  e.  c.  cui  x- 
* • qualis  eft  f.  i.  vel  h.  b.  vel  b.  f»  vel  b.  i.  effe  unitatem(i)  qua- 
propter etiam  quadratum,  f.  i.  b.  h.  erit  unitas,  femcl  enim 
unum  eft  unum,  reftant  jam  in  gnomone  duo  parallelo- 
gramma,  g*f.  h.a.&  e.c.  i.  f.  quorum  longitudo  eft  eadem 
nemp£,  g.f.  &f.c.  aliquis  nimirum  numerus,  e.  g.  4.  & la- 
titudo fimiliter  eadem  eft,  nemp£  unitas,  quales  funt  lines 
f.h.  &e.  c.  fed  quoniam  unitas  non  multiplicat,  prxdiftaL 
duo  prallelogramma  per  eundem  numerumexprimi  neceffe 
eft,  idem  ergd  numerus  bis  cum  unitate  in  gnomono 
a a.b.c.e.£g.  reperitur,  qui  gnomon  additus 
quadrato  d.e.f.  g.  totum  completquadra- 
3 tum  a.  b.  c.  d.  cujus  radix  prioris  quadra- 
ti radice  major  eft  unitate  , quod  ipfum 
fecit  ad  majorem  intcllcftum  S.J.  hujus 
cap. 

f.ij.  Liquet  jam  conftruftionis  tabularum  ratio,  fecun- 
dum progresfionem  arithmeticam  & differentiam  z.  diffe- 
rentias quadratorum  omnium,  quousque  libuerit  colligen-  t 
do  St  fuis  competentibus  quadratis  addendo,  ut  emergat  * 
. proximi  fcquens  qiffidratum,  cujus  radix  prioris  radice  eft 
unitate  major,  quod  facilius  ad  oculum  apparet  in  fequen- 
tibus  tabulis ; V * a . . 4 i*  * • ^ - 
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39783 

595651881 

19892 

3978? 

691664 

r&M 

*989J 

39787 

731449 

»9894 

39789 

771136 

»9395 

3979* 

81 1015 
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19896 

39793 

8>o8i6 
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<9897 

39795 

890609 
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1 »989« 

39797 

930404 
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19899 

39799 

970201 
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j 19900 

398oi 

596010000 
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■$.14.  ProgrcfTioni',  igitur  aridnncticx  beneficio  & fa- 
cili negotio  conflrui,  & fine  erraiorum  periculo  elaborari 
pofliinr,  fecus,  ac  fi  &magn6  temporis  difipendio  , & errant 
torum  faciliori  irreprioile  fecundumanodum  vulgarem  in 
§.  11.  cap.  2.  nnefcripruui  fingula  quadrata  fingulatiqa  iuppu- 
tarentur&in  tabulas  redigerentur  ; fingulareniprogreflio- 
nis  arithmeticae  naturam  & aflec|ionem  in  Cubas,  quadrati- 
quadratis,  Turde  folidis  & ulterioribus  quantitatibus  Costi- 
cis  in  infinitum.  Usque,  nobis  refervamus  pro  tabulis  no-| 
ftris  Cubicis,  brevi  publico  donandis , »i  DEUS  Vitam&ia- 

nitatem  lattriatur.  ***  **  * r ' e., mr 
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De  Tabularum  ulteriori  ufiijleuPraxi , circa  mime- 
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rum  datis  radicibus  & Radicum  datis*  quadratis , quomodo 
vero  illud  in  tabulis  fieri  debeat  in  §.  £.cap.  z.  Ilocver<y 
' quomodo  fieri  poffit  in  §.  io.  d.  cap.  exhibitum  efl,  explica- 

tdfimul  compendii,  quodhifce  rabulis  comparatur. 
deducit  dd  §.  z.  Sed  in  didis  locis  nonnifi  de  illis  numeris,  livt> 
numeros  m radicibus,  five  quadratis,  agitur,  quam  qui  praecisi  in  tabu- 
eibulunon-»  jjs  rcprifentantur  ; Cum  ver6  Eaedem  tabulaeetiam  ad  ali— 
mvcn/$s.  os  numeros  in  tabulis  non  contentos  extendi , imd  etiairu 
aliis  quam  quadraturae  fimplicis  negotio  intervire  polline 
> fingulatim  de  illis  porro  agendum  eft. 
ffimtri  m*-  §,  j.  si  detur  aliqua  radix  major  quidem  qu£m  100000. 

ttorii  quam  pccj  tamen  minor  quam  ioooo,  oooooo.  (decies  mille  mil- 
l°00°drut>um  li°nes)  ejusmodi  radicis  quadrarum  quiritnr&  invenitur 
Tjuomod»  perfequentem  regulam  : Priorum  ad  finiftram  quinquo 
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numerorum  ceu  radicis  quaere  quadratum  in  tabulis&  in- 
ventum illud  in  tabulis  quadratum  tot  Cyphris  (nullitatis 
chara&eribus)bis  auge,  q*»ot  numeri  ad  dextram  funt  reli- 
qui L e.  adjice  in  fine  bis  tot  Cyphras,  quot  ablatis  ad  lini- 
ftrum5.  numeris  ad  dextram  fuperfunti  multiplica  jam  di-  •• 
«flos  priores  quinque  numeros  ad  fiaiftrani  cum  reliquis  adb  ■- 
dextram  quotquot  fuerinra  five  multiplicationis  mo^o  vul-j  • / 
gari , five  benefici6  harum  rabularum  fecundum  S.  j.  & 4. 
capitis  5.  & produ&i  duplum  auge  tot  Lyphris,  quot  nunic». 
ri  ad  dextram  funt  reliqui  atque  porro  quire  reliquorum,^ 
©umerorum  ad  dextram  quadratum  in  tabulis,  de  tandetru  v-u  ’ 
adde  hic  tria  inventa  j nempe  quadratum,  priorum  nume-*** 
rorum  Cyphris  audum , diclum  producti  duplum  unS  Cy-  f 
phris  au&um  Sc  quadratum  pofteriorum  numerorum  vel 
pluribus.  Summa  enim  erit  radicis  dati  qualitum  qua- 
dratum. 1 > 1 tirMi  i ■ . 


vnm  \ & g.  Radix  data  fit 357  92$*  priorum  5.  numerorum 
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j579i.  quadratum  duabus  Cyphrisaudumeft  118106716400* 
duplum  multiplicationis  produdum  unica  Cyphr^  audupi. 
; 35  7 9 1 
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Cft  ir- 


186356 

s 

5716710 


I 


& tandem  quadratum  uni- 
us reliqui  8.  eft  64.  addi- 
tione horum  fad&» 
ligio  671  6400 
5716710 
64 


■» 


Iigni4  5^  1 8 4 - ' quadrt- 


Ex.  Sectu* 


■ 


Summa  erit 

tum  qusefitum, 

Similiter  Radix  data  fit  $9015479.  Priorum  5.  nume-^^^ 
rorum  89oi5.-quadratura  fex  Cyphris,  quia  ad  dextram  tres 
numeri  funt  reliqui, audum  eft  7913514169000000.  duplum 
multiplicationis  produdum,  tribus  Cyphris,quia  tres  nu* 
meri  ad  dextram  fuw  reliqui,  audum  u:,  muj; 

8991  i 

r:^-'  . ' - - 479  ; ' 

g 01 1 1 


>< 


jQcr  t^tv^  tfrvwfc 


• *■ 


615091  'mB0&$UJF  y,r‘  ■ ri** 
556051  •tr;  .i.  .jr 


, r lu  mJ;[<  ^ **%*m!i  «.*  <•  ♦ , 


cft  mod6  vulgari -- g 5 r 7 4 4 5 4 o 00’ 

Idem  produdum  beneficid tabularum  elaboratum 
. vide  infra  §.  5.  capitis  5.  in  exemplo  ibidem  1. 

quadratum  trium  reliquorum  479*  cft  «944*. 

|£  -Additione  horum  fadi  - - 79*3314169000000 

Sji74454or0 

’f'  . • HlTtUf-  Hi.U>  ti944ry°iq> 

■'  *.  v Summa  erit  - - - 71*3399443683441^'  «9 

/uaj£  quadratum  qusfitum. 
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xf  € AP.  IV. 

j*X'Terti*m,  Tandem  Kadix  data  fit  1975485219.  Priorum  y.  nume- 
rorum 19754.  quadratum  decem  Cyphris  auftutn  eft  - - - 
3894507560000000000.  duplum  multiplicationis  produ- 
cum quinque  Cyphris  auftum  1 9 7 5 4 

85*  »9 
177606 

~ 1 0 19  73  4 * 

39468 
98670 
M7  8 7*  i 


i6g 17  1 1746 

K ‘ i ■ 'a  ’ '■  , ’ * 

,i jr<  tf.-f  v*.1  i*:.-;  J f - - - - . 1 ■ -1  - — 

eft  modo  Vulgari  - • - 3565425  49  1000.0.0. . 

Idem  produ&utn  beneficid  tabularum  elabo- 
.. ratum  vid. infra  S.  4.  capitis  5.  ' 

Qvadratum  quinque  reliquorum  51945673600060000«» 
^219. eft  - - 7262277961, additione  536341349x00000 

horum  <aC4:  — — 

Summa  erit  r - - --  3*94ft4J9°9lS,,47796* 

qnadratum  quatlitum»  n 


5.  4.  Majores  ultra  10000000600.  Radices  vix  ac  ne  vix 
mxjtru  ^uidem  dantur  in  praxi  Mathematica,  ut  illarum  quadrata 
^ooooooocao quaeri  debeant,  quapropter  meritd  ulteriori  majorum  qua- 
yz  .iJrAium  dratorum  inventioni  fuperfedere  polle-mus , nili  -ex  ninua_. 
f wmod»  , curiofitate  quis  fortalfe  dcliderare  posfit  vel  velit,  quomo- 
do  ulterius,  faltem  ftiemiae gratia  procedendum  fit : Dicain 
breviter  : Manet  «praecedens  Hegula  in  fuo  vigore  quoad 
omnia,  & quadratum  reliquorum  ad  dextram  numerorum, 
quotuam  in  tabulis  non  datur,  quaeritur  juxta  §.  prarccden- 

33B6i«IT^r''  * * _ 

t£i  BS  Radix 

tl'  'L-kt  Q ; 
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Radix  data  fit 2789189013479*  Priorum  quinquenu-  £x%  fr,\ 

merorum  - - - 2789T.  quadratum  fedecim  Cyphris  audum^ 
eft  - - 7779078810000000000000000.  duplum  multiplica- 
tionis produdum  8.  Cyphris  audum:  89013479...  . multiflua 

2789  ( rione  vu/g4+ 

jjLwv  -v.  u r I901 J479  i ri' 

801  ni  31 1 

| 71110783*  ,iL  v» 

md-.  61309435) 

*!-,<:  1780*6958  - a 

* 4481674941789 
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iniifVinL'-3x;l  .*r. 


e(!  moi?6  vulgari 


>v«  MittMk 


4965349885S7800OOOOOO 


Idem  produdum  bencficid  tabularum  tribus  diverfismo-  tntthipHe^ 
dis  clabdratum  vid.  infra  §.  5.  capitis  V.  in  Exemplo  ibidem  tione  per  <*« 
Primo.  [ 

Qyadratum  odo  reliquorum  89013479.  elaboratum  vid$ 
in  Exemplo  fecundo  §.  praecedentis,  quod  eft  - - - 

79>W44S*8544I-  7*’*^ 

- - 7779O788IOOOOOOCCCOOOCOOO 
49653  4988  5f7800000000 


«1 


Additione  horum  fadi 


7923199  44tf*  3441 


**»'*>^ 

, *« 

* •-«*%  ‘<4 


Summa  erit  - - 7779 5 7 53J 2 9 »957243685441 
quadratum  quaclitum  ) 

Radix  d.ita  fit  379861973485219.  Priorum  quinque  nume-  Ew  Seam* 
rorum  37986.  quadratum  vigimi  Cyphris  audum,  eft  - - - dum% 
14429 3619600000000000000000000.  duplum  multi-  , « 
plicacionis  produdum,  decem  Cyphris  audum  , negleda 
jam  ob  prolixitatem  vulgari  elaboratione  , fecundum  §.j. 

. capitis  V,  in  Exemplo  ibidem  fecundocft  - - - 

149929619057868000000x3000.  - 'v 

Quadratumdecem  reliquorum  - - - 1973485219.  elabo- 
ratum vide  in  Exemplo  Tertio  §.  praecedentis,  quod  eft  - ■» 
3^9464^909611477961. 

Di 


« »k 
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<v  -*  r 
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Additione 


X. 


*'"V- 


w ut.  m *s 

Additione  horum  fa&a  •—  14419361 96000606000060000 4660« 

1499196190578680000000000 
_ 3894643909611477961 

Summa  - - - 144295118900085111589611477961 
* , „ ..  erit  Quadratum  quxfituin. 

gg»  * * §.  5.  Examen  praemifTorum  vulgari  quadratur*  modo 

tnerorum  in  tcntare  aliis  relinquo,  quibus  & major  patientia  in  calculo 
tabui  ii  non  conceffa  & nimia  curiofitas  haud  molefta  efl,  properandum 
refertorum.  jam  mihi.ad  quadraturae  correlatum,  Extradionem  nerapd 
radicis  quadratae,  fi  nemp£  dato  quadrat6  ejusdem  quaratur 
radix.  .... 

'o/ut  femper  §.  g.  Et  quidem,  quomodo  radices  quadratorum,  q^iat 
ce  carent  fi'  Pra:c*s^  *n  tahujis  habentur  inveniantur,  -traditum  efi  fupri 
fnt  minore* to.  cap.  II.  Illorum  vero  quadratorum,  qua  in  tabulis  noni 
qu.im  habentur  alia  funt  minora  quadrato  iooqooooooo.  alia  ve- 
10000000000  rg  majora, illa  lemperhaec  vero  quoad  maximam  Taltem  par- 
er/ flurimn  tem  exada  radice  carent  & ne  quidem  per  adjedam  fragio-. 
fi  majores , nerq  foljda  radix  exad£  determinari  poteft , ciim  omnium-. 
ne  quidem  ltadicum,adjedas  fradionesliabentium, quadrata  etiam  fint  ~ 
f4*"  nuttl8f*  frafti,  quorum  denominator  fempererit  quadratus 
& inure  i denominatoris  in  radice,  numerator  vero  quadratus  nume- 
ratoris fradionis  in  Radice,  redadi  prius  ex  integre  &fra-> 
vi..  l do  miner  0 fra<S ione  ad  fradkmcm  fntiplicero,  quod  illi 

•-*  ' quibus  dodrina  defnadioftibus  notaeft  facil6concedent.  * 

■ Sed  ile  an-  §♦  7.  DicitOr  verd  radix  ejusmodi  numeri  Arithmeticis 

* tnr  numeri  ribmerus  furdus,  Geometris  vero  irrationalis,  m>nq,uod  pia- . 

> 'yat,0”fjes  nd  nulla  ejusmodi  numeris  ad  luas  radices  infitiatio  feu 
‘flT  usre  ? ProPort*°>  enimeonfiderari  omnino  debent  ut  numeri,  ia.* 
9 figuris  quadratis  contenti,  quarum. ad  fuas  radices  ratio  ■ 
nullo  morio  irrationalis  cft,  aliis  enim  falso  dixiflet  Eucli- 
de» in  prop.  19.  VI.  Polygona  (quale  etiam  eft  quadratum)  \ 

^ 

• • _ , rr  . 


jOOQli 
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Cjf.TK  t) 

‘HuplicaUnt  habent  e /OH  inter  fi  nationem,  quam  latas  bontol»- 
(radix)  ad  homologam  latus,  (radicem.)  Sed  propterei 
irrationalis  dicitur,  qudd  ratio  quadrati  ad  radicem  nuinc- 
t6  exprimi  nonpoflit.  - ’ • . o-  * : 

§.  8.  Graecis  ided  melim  ejusmodi  radix  cujus  quadra-  Ufehhr  i»ef> 

• «tum  numerus  nOn  quadratus  exprimit,  dicirurrti^jror,  quod  f*biles> 

non  tim  irrationale,  quam  ineffabile  fignificat-,  notabilis 
locuseftin  focris  2.  Coriftth.ii.v  4.  y^  'zxm  djfttaeftuMta 9 
'tm  u'k  i$r  Aa^treci.  Et  audivit  «rrcana  verba*  quo:,non 

-licitum  eflhommi,  loqui, imdU^fprCcMicht  £$0t*fC  i ut  ita 
•radix  ejusmodi  dici  poflit  mmiir6  inetfabihs,  licuti  cnatUL» 

• Uumerd  exaft£  dici  nequit,  quod  verddici  nequit,  Hlud  et- 
iam nec  audiri, bine  forraflis  turdus  audit. ejusmodi  nume- 
ros, cinc  ui?au^fprcd>(idie ot>a*  toumne/  fraubc 

§.9.  Nihil  ominus  tamen  dantur  modi,  quibus  quam  T)t  eju/tdnr- 

proxime  per  adjeftam  aliquam  fractionem  ejtismodi  radix  tUixaSlam 

falcem  ad  fenfum  fufficientcr  numero  exprlthi  posfit,  de^  rJdkvmb4H 

quibus  antequam agatur,  auomodo  ex  ictorum  quadrato-  ui,i[,i>fu 
’ - i?  ■ f ? . t-  1 ■ + priMsarett- 

rum  numerdrum  ultra  ioooooooooo.  afeendentium 

tfa  radix-»n  veniri  debeat,  praemittendum  eft. 

,§.io.Qvolibct  quadrato  nurrrefo  majori  IGOOOOOOOCO*  hetpi*- 

3at6,  primo  omnium  juxta  §.  n.  cap.  li.  pundatinTierille-  exa~ 

bet,  qudfa&flqnintnie  prior, rad  (miftf.am  punda  andiquisf" 

«ad  dextram  numeris  (cpar.mtur,  & fub  mrs  quinque  punctis  W9990900ft. 

«eontentusnumertts  aut  faltem  qui  tpfo  minor  quidem  fed 

; proximi  minor  quxritdr  in  tabulis  modo  tn  §.  ?.  capitis  II. 

potiffimum  vetdfub  exemplo  V.  ibidem  prctfcript6,  corre- 

'fpondensvero  in  tabulis  radix" poitponitur  (ru  qoorietls  in 

• divifione  poft  lunulam,  & taumerusin  tabulis  repertus  ab 
iliaqui, fub  quinque  pumJliscotKinctur  fjbtrahirur  , -*npo* 

• tacti  refidu6,poftmodum  nihil  aliud  faciendum  , quini  ut 
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continueturextrndlio  radicis  fecundum  modum  & regulam 
vulgarem  §.  12.  cap.II.  traditam  j Nempe  radicis  in  quoti- 
cnte  polita;  duplum  erit  divifor  fequenti  poft  7.  pundtuiru 
numero  fubjiciendus,  ut  divilione  fadtt  emergat  fextusquo- 
tiens,.  cujus  quadrato  fubtracl6&modo  vulgari  proceden- 
do, porro  7.  8. 9.  &c.  quotiens,  usque  ad  ultimum  pundlum, 
fecundum  didtum  5.11.  „ . t . . . 

^•Qvadratum  datum  & pundtis  notatum  fit  - - 128112473184. 
quod  eft  inventum  §.  j.  in  Exemplo  L hujus  capitis.  Conten- 
ti fub  5.  prioribus  punctis  numeri  - - 1281124731.  proximi 
in  tabulis  minor  eft  - - 1281067264.  cujus  radix  eft  3 3 792. 
qux  ceu  quotiens  in  divilione  poni  ejusque  quadratum  ab 
illo  numero,  qui  fub  quinque  pundtis  continetur  fubtrahi 
debet  annotato  refiduo,  hoc  modo  : 

« 1 • • . 

. 1x81124531184  / H79Z  , . * 

128 10  671 64  v 

/ T7T 67  , , , . 

Radicis  in  quotiente  politae  duplum  3 y 7 9 z 

x \ 

eft  - - - 

Divifor,  fequenti  poft  quintum  fpundtum  numero  fub- 
jiciendus, ut  emergat  fextus  quotiens  h6c  modd. 


divifi  odtupl. 


1281114331,8 
1 2 8 1067264! 

571678 
• 371672 


64 


^3578i& 


Reflant  64.  \ quibus  fi  fubtrahas  quadratum  inventi  fexti 
quotientis  8-  nimirum  64.  fecundum  tenorem  5. 12.  Ca- 
pitis fecundi,  remanet  nihil j.fic  tota  extradlio  peradta  eft 

4c  finita 


/ OigftteediD^  Google 


. 0JP.JK  yu 

i finita,  cujus  opcrationesnes  conjunAim  ab  initio  us- 
que ad  finem  fubjeAumfchema  Jubent. 


i 2 8 ii  2 4 5}  i|8J4 
1281067264 


57*6*78 

J dhriC  o&upb  ---572672 
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35 79*« 
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71584 
8^ 

57**7* 


;.V  7'- 
^ • 


6 4. 
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^adratum<ktum&  pun Ais  notatum  - - - - 
* „<  ^ | ' .£x.3caM’ 

fit  - - - 7 923  j 9 9443(683441  quod  efl  inven- 4"<w* 
**um$.  3.  in  Exemplo iecundo  hujus  capitis.  'Contenti  fub 
-quinque  proribus  punAis  numeri  7923399443.  proximi  in 
aabulis  minor  eft  — 7927^14169.  cujuj radix  eli  89017  qux 
ceu  quotiens  in  divifione  poni,  ejusdemque  quadratumfe- 
quenti  modoiubtrahi  debet,  annotato  refidu6. 

, - . ■ . - ;i  ■ 1'  ‘ ■ 4 
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79l?j9944i|6«344t  /89013 
79233 14  i6pj  _ 

85*7*  ;•  ;,( 

Hadicis in  quoti-  J9013 
entepofitx  duplum  a 


eft  * - - 27802.6  - - Di viforfequenti  pofl: %. 

punAum  numero  .fubj  iciend us,ut emerga 1 6.  quotiens 
cujus  etiam  quadrarum  fubtrahendum,  Jioc  tnodo: 

- . . . - » — .3 


- 


79*3,3  99  443/  8 

7 9*33  14^69 
— - — - 

852746 

«iviCquadrupl.  - - 712104 
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Porr6  (ex  numerorum  in  quotiente  conjun&im  accc> 
ptorumduplum  890154 

x.  ' - 

eft  - - - 17 8oz68  - - Divifor  fubjicicndi» 
immediati  poftfextum  pundtum,  ut  emergat  feptim* 
quotiens,  cujus  etiam  quadratum  fubtraliendum  h&c 
tfiod&i. 


79*3  3 99  44  3 
79155 141  69 


15*746 

divi£  quadrupL  - - 71x104 


1406428 
quadratum  - - - - 16 


1 4 o 6 4 1 z 5 
divi£  feptupl.  - - 12461876 


4|4 1 (8^013  47 


. , ■ *6qz*47  4 
Quadratum  - - - - 4 9| 

, 160*242  j r. 

Tandem  feptem  numerorum  in  quotiente  conjuM^ 
ftim  acceptorum  duplum  -*  • 

8 9 0 1 3 4 7 

* ;2 

eft  - - -17802694  --  Divifor fubjiclendu* 

immediati  poft  feptimum  pun&um  ut  emergat  o<fta* 
vus  quotiens,  cujus  etiam  quadratum  fubtrahendwra 


h6c  modd. 
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7^913399  443 
792331  41(^9 


divif  quadrupl, 
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nft 1 4?*’ . » ' 

quadratum 


* 5*7  4 * 
• 712/44 


144.64  2 S 
4 L«  I ^ 


/ £ <?  4/2  3 

divif  feptupl.  - - 1 2 4 4 i f 7 f I 

76  922474 

quadratum  - ’• 


►v 


3«vin  noncupl. 

V' 

quadratum 
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r 4$fa 


160224254 

160224246 


§ n.  Quoniam  vcrA  inexercitatis  difficile  videtur  ef!e, «. 

co-njcdturarc  quotuplum  divifaris  fubjici  debeat v quod  i-  d> ztfl>r*_ 

'pium  quidem  in  arithmetica  noftra  noviter  adornata,  arqife  ‘ * 

ly  pis  dcilinata  faciilimd  addiscitur,  ut  interet  temporis  pa-  inver/uturl  i-‘  ^ 
-jrumfaitcm  huic  difficultati  couiuiacur , fubjiciam  /s#to7 

jtenjpium  Extractionis  Radicis  , cujos  quadratum,  fertxtm * 

3$9  43  4J  j>of6n  477P6L  non  mimis  ac  pra?CQd?ntia^/»^«, 

<Jt  a Exempla  per  radicem  datam  inventum  fuit  in  Exemplo  * 

tertio,  §.  j.  hujus  capitis.  Ex  quo  unic6  exempio  folointuif* 


fU  intelligiporeft,  quod  fulvis  prioribus  operationibus,  fub 

. ■ • « • 1 I | __  V I» 


r.«  • 


liuotienrc  iucccffivcaccrevewtejusdcm  duplum,  nemp^dii 
yilor,  (imii’ : . uvitorc,  iplius  diviions  dupiun^^Jp  • - 

1 * — -,;";forts  duplo  rurfus  hujus  jphus  d5»  ^ 

^ fi  •“  • *' . '*  -lAj*  J 
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jplura,  quod  erit  di  vi  for  is  quadruplum  Se  tandem  fubhoc 


quadruplo  rurfusipfius  duplum,  quod  citt  diviforis  odu- 
plum  \ HAc  fic  fado  per  fe  dantur  fimplum,  duplum,  qua- 
druplum &oduplum,  per  qux  etiam  Teliqna  haberi  poliunt, 
nempe  triplum  per  additionem  dupli  & fimpli,  Quintuplum 
per  additionem  quadrupli  & (impii  3 Scxtuplum  per  addi- 
tionem quadrupli  & dupli  j Sepduphtm  aut  per  additionem 
quadrupli,  dupli  & fimpli  aut  per  fubtraclionem  fimpH  ab 
•dluplo  j Noatuplum  per  additionem  odhipli  fimpli ; 
Hic  verd  notandum, -quod  propter  defeci  um  Cyphrarunu 
diffedarum, numeri  fub  quetiente  aliquos  fupraferiptos  ha- 
bentes, prodiffeclis,Ticut  in  vulgari  diVifione  fieri  folet,  ha- 
beri debeant,  & tantum  fupra  feripu  valeant.  Poft  quin- 


que igitur  in  tabulis  inventos  quotientes  >9734-  Textus  quo- 
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38  9 46 43  fi  oU 6 11  47 
i 8 9 43°'7S*\(t>\ 
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fl!6  a quo  fubtraiftio  fieri  debet,  quod  flarim  initiales  nu- 
meri in  iuperibre  quidem  fubtraflionis.#.  in  inferiore  vel 
fubtrahendo  vero  31.  indicant,  ciim  noncuplum  non  potu- 
erit fubtrahi,  componi  enim  debuiflet  exoftuplo  & fimplo, 

& initiales  fpmCrit jjl.  qui  fubtrahi  non  potuiflent<k  jjy  Se- 
ptimus quotiens  eft  5.  hocipfum  flatim  fignificant  initiales 
quadrupli  15.  n.'.mfi  hos  addas  dupli  initiali  7.  habebis  a*, 
numerum  majorem  initialibus  in  fuperiore  $ quo  fubtralti*  ^ 

fieri  debet  20 , fi  vero  addas  ad  initialem  fimpli j.  habebis  af. 
qui  numerus  propter  fequentes  fit  /p.  minores  nempi  20.  a|ft  Zm  ' * ^ 
quadruplum  & fimplu,fi  componantur  faciunt  quiutuplum, 
quod  facili  in  fchematc  , ciim  fibi  invicem  fuppofita  finr, 
fieri  per  additionem  poteft  immediati  iuoynajn  in  compe- 
tentem locum  transferendo  : Ottavus  quotiens  eft  2.  fta- 
tim  enim  iimpli  & dupli  initiales  efficiunt  10.  fecj  initialis 
fuperioris  in  fubtraftione  facienda  eft  8.  Ergd  ipfum  du- 
plum, cujus  initialis  7.  eft  proximi  minor,  qui  fubtrahi  po- 
teft. Nonus  quotiens  eft  r,  ciim  dupli  initiales  fint  7/;  fupe- 
riorisvcrd  in  filbtrailione  facienda  initiales  fu nt  74.  Ergd 
proximi  minus  erit  fimplum.  Decimus  tandem  quotiens 
Cft  9.  ciim  oftupli  & fimpli  initiales  fimiU  faciant/^.  & ini-  < J v 
tiales  fuperioris  35.  &.  tandem  propter  fequentes  in  o<ftu- 
plo  & fimplo  fuperiori  in  totum  fere  fit  aequalis } Hic  per- 
picuaefle  nullus  dubito,  fed  etiam  quadratum  fimiil  fub-  fuuUrntmm 
traxi  aliter, ac  in  praecedentibus  duobus  exemplis  fa&um  eft,  quottemtk 
brevitatis  nempi  gratil,  nam  facili  hoc  fieri  polle  cx  fche- 
mate  colligi  poteft,  ubi  fimplices  quadratorum  fub 
invenies,  denarios  vero  lunulae  inciufbs,inhunc  finem  ut  i 
mente  fubjcch)  inferiori  fubtrahendo  addas,  atque  fic  am-j 
bosfiiiiul  fubtrahas : Netnpiquia  quadratum  numeri/,  eft 
4+  fimplex  </.  exrat  fub  numero  pun&i  6.  denarius  verd  65 
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lunulae  Miclufuselt&  in  mente  additus  fubje&6  4.  ut  tfaftt 

. iis  to.  & loc6  fubjetfli  numeri  4.  in  mente  concipias  o.  & fub* 
trahas,  Iocd  verd  fequentis  4.  concipias  f.  & fubtrahas,  quia 
/ I.  accedit,  additione  ut  dixi  in  mente  fa&a : jorro  quia.» 

4 quach-atutn  numeri  y.  eft  1/.  fimplex  yl  extat  fub  numero 
pun&i  1.  denarius  verd  i.  'lunulae  indutiis  cfl  & in  memo 
additus  fubjedo  o.  ut  loco  fubjcui  numeri  o.  in  menio 
Concipias  2.&  fubtrahas,  Idem  inteiligi  dc  reliquis. 

§•  Ii*  Reftirtf  adhuc  duO  £x£mpla  §.  4.  hujus  capitis 
•jpMprob*-  ‘^probationis  ergd  accommodanda.  Exempli  primi  quadrgj* 

,:tuni  mvetituiti  cft  - y ■ 

« quirritirr  jatn  hujus  Radix,  opetatio  absque  explicatione  eft 
(equitur, 
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Exetflj>Ii  fecundi  in  d.$.  4.  capitis  IV.  quadratum  in- 

' -1  ventum  eft  cKrrttooooEo  ? **QtutnA nricU*  T* 
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' ^quarntur  jam  hujusradix  } Operatio  absque  explicatione»  .*  „ ..** 
..  “t  ex  prarcedentibus  petenda  cft,  ut  fequirur. 
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Mxtrdnio  §.  13.  Traditis  jam  modis,  quibus  quadratorum  exacto- 

dr^AtTmi  rum  rat^x  extrahatur , iequitur  nunc  , quomodo  e»  " 
numero  non  exacta  quadrato  radix  quam  proximi  vera,  8e  ■ 
faltem  ad  fenfum  fuffkiens  extrahi  poflit,  ubi  communis  eft 
Regula:  Extrahatur  Radix  quadrata  fecundum  Regulas  in 
m*  do  per  a-  io.  capitis  II.  & $.  io.  hujus  capitis  traditas,  atque  tunc 

■S|h  illud,  quod  tota  extra&ione  pera<fta  remanet  loc6  numo» 
ratoris,  radicis  verd  per  iftam  extraftionem  inventae  du- 
plum addita  infuper  unitate,  denominatoris  loc6  in  ffa&io* 
ne  addenda  inventae  radici  poni  debet,  e.  g.  Quadrati 
radix  hoc  modo  effet  - - 1 quadrati  J.  radix  hoc  mod6 
edet  * ut  patet : . 3 
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Extra&Si enim  radice  ex  L.  provenit "radix  t & remanet  t*rv 
quare  i.erit  numerator,  duplum  verd  radicis  eft:  i.  & acce- 
dente unirate  fit  $.  hocque  erit  denominator  fradlionis,  wi< 
qnelic  radix  quaefita  eft  - - « fic  in  altero  exemplo  rema- 
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Z..&  radix  eft  I.  hinc  r»  erit  radix  quaefita.  * ' 
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5. 14.  Quantum  verd  hae  dua:  radices,  ccu  non 
tvr»  d‘jlct  f fedproximi  faltem  verae  in  fuis  veris  quadratis  a praefup- 
poficis  quadratis  aberrent,  facili  dijudicatur,  G inventarum 
radicum  qua:ramus  quadrata,  & cum  praefuppofitis  quadra-  • 
tis  conferamus*  Eft  verd  Radicis  * (fivercdu<ftiv£_4  ) qua»  ; 
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m * 'dratum  i*.  quod  fi  cum  pntfuppofito  quadrato  i.  «cduea- 
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/♦-fur  ad  eandem  denominationem,  erit  illud‘Shoc  - 
yerd  liquet,  hoc  ab  illo  differre  feu  illd  mi-  'J,  ii 
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poto  q iadrato  ].  reducatur  'ad‘ejndem  derondnarioncm 
' «rit  illud  - - *7  Jiocver^1*  &G,c liquet,  hoc  ab  illo  differ-  ^ 
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iH6  minus  ede  •differenti;!. 


§.  15.  Sed  ne  quis  ex  hifcc  duobus  allatis  exemplis  5 par-  7*  'J*  4 
ticul  an  ad ur,  iper  ef; ? }_r°bft natur* 


ierat  pretium  ejfe  caciftimavi,  fecundum  ordinem,  iiib 


numeros  fju^uios,  ab  unitate  usque  ad  36.  quorum  il-  .intbmttk* 
ii,  qui  fub  Te  habent  o.  funt  numeri  quadrati*  ilii  vero  qui-  & f **dcm+ 
b«s  eft  £j£)e#us numerus  fra&us,  funt  ejusmodi  numeri,  ex  mW' *• 
quibus  fixadix  fecpndum  regillam  §.  13.  extrahatur,  Jflt  talis 
radix,  cujus  verum  qu.Kiratum,  ab  ilio  numero,  ex  quo  e*»"1 
\ frach  cftjxiiffcrc  & minus  eft^ecundum  i!am  differentiam, 

«juac  cuilibet  numero  in  iorma  fradionis  fubjccla  eft , prae- 

primis  vero  ho-  * 

4c<i  fubjeci  uu- 
meros,  quod  in  k 
differentiis  fub-  ~JKv  if\ 
jedispro^rctlto  ^ 
arithmetica  mi- 
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it  §.  l6.  In  hifce  differentiis  diverflmod&  obfcnratd  pro# 

greffio  arithmetica  Gmul  offendit  modum,  quo  univerfjli-  • 
ter  cajuscunquc  numeri  fimi  i is  differentia  inveniri  queat*-, 
ut  certi  elfe  queamusjquamiibet  lic  extrariam  radicem  pro?- 
xim£  id  veram  accedere. 

§.  17.  Et  primd  quidem  ineft  progreffio  irknhiclticil  • 
ratione  fuperiorum  nurryerorum  in  numero  terminorum* 
inter  duos  quadratos  numeros  differentias  o.  habentes  com** 
prehenforum,  i.e.  numerorum  non  quadratorum*.  Nam  us- 
<que  ad  quadratum  numerum  4.  funt  2*  termini,  usque  a<l 
Y'  * Ijuadratum  9.  funt4.  termini,  usque  ad  quadratum  16.  funt' 

6.  termini,  usque  ad  quadratum  2f.fimt  S tento ni,  & io.funt  ' 
termini  usque  ad  quadratum  j6.  numen  terminorum  ergdf 


fr:  >14  ob- 

ipy  T;  jLfTj  £ 


z.  4 6>g.  ia  conftituunt  progreflionem  Arithmeticam  fei 
^ eundum  differentiam  2.  confer  ad  rationem  hujus  rei  recfc» 

* dendan  $.4.  cap.  111.  Hinc  : Daris  duobus  quadratis^iumcSi 
ris,quorum  indices  unitatedifferunt, duplum  radicis  mine* 
■ * jas,  Vel  etiam  differentia  quadratorum  minus  unitate  derer- 
maaimnt  minant,  quot  numen  non  quadrati  Itnt  intermedii:  Ex.  gr* 
q >rum  m-  <tfft ef  funt  g.  r.nn  eri  ton  qujdlac»;  quia  quadrati 

d ttuniaue  radixeft  4.  cujittduplunvelYg  vel  cttonvdiiftr^iafoivPt 
dfemmi  ^fratorumeft^uqiutefubtraffeardincputursiitaiKCa.g. 
Prcfrrsfio  §.$.  becundo  rneft  progreffio  arithmetica  ratione  nu.- 
fc'u*da  «fomera  torum  in  differendis,  ^drato%nuDnetos^»imediat^ 
““ “ * «Vel antecedentibus  vel  confequemibusiciim  enim  ii*erdi*+ 

os  quadratos  numeros  chipiumjinnor^radicKfircommvi» 
ms  numerator  & differentia:  minus  quadratum  immfcdi.  fi' . 
fcquenus  & majus  quadratum  immediati  antecedentis  flfc 
arithmeticd  fecundum  unitatis  dif^rentjwnvipr 
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£19.  Tertid,  differentiarum  numeratores , fecundum  Prwrtjjb-.  ^ 
«rdinem  non  quidem  crefcunc  & dccrefcunt,  ia  proportio-  t'r'**.od[tr- 
dlc  arithmetica,  faltem  tamen  crefcunt  & decrcfcunt,  ut  nu^t''#/4*> 
meratorum  differentiae  fint  proportionis  arithmeticae  & 
quidem  ita,,  ut  cum  perventum  fit  ctefcendo  ad  differen- 
tiam o.  quod  in  medio  terminorum  femper  contingit,  de- 
crcfcendo,  ordine  tamen  retrogado-eadem  progreflio  fer- 
vetur, neropd  e.  g.  10. 18.  *4-  *8-  30.  30.  18. 14.  ig.  10.  _ 

* 6‘  4’  **  °*  2'  4‘  6’  8*  nands  kujut; 

5.  IO*  Hinc  quanto  minus  fit  radicis  per  Regulam  §.  d vero  di - 
inventae  quadratum,  numerd  illo  ex  quo  eadem  radix  extra-  ftamix  ex 
f a eff,ex  pra:cedcntibus  colligi poteftinempd  Regula  3 A ra -bacfrogrtf-. 
dicis  (remod  tamen  ffattione)  inventae,  duplo  unitate  au-^"v* 

6,  fubtrahe  extra  dlionis  retiduum  & quod  remanet  multi- 
plica  cumdi&o  extraftionisrefidut^produtflumeritquatfih.,^  dtjtxn* 
tus  numerator  fra&ionis,  determinantis  differentiam  inter  t\*s 
numerum  ex  quo  extra&a  radix  eft  & extraftae  radicis  exa- 
ctum quadratum,  cujus  etiam  fratfiionis  denominator  erit, 
quadratum  denominatoris*  infractione  inventa  radici  ac^ 
harrentis.  Ex.  gt\ 

Ex  numero  jo.  extrahaturradix  quadrata,  erltque  jfuxra  D ctermi- 
rcgulam  §.  IJ,  radix  jfj_  queritur,  quantum  radicis  ve- 

jo  /jX  <*  rum  quadratum  differat  3 11  jj?  /tdtuus 

\i 1 1 numero  30.  Dico ; fi  radicis  inventae  y.  remori  nntmt 

nemp£  fravff ione  fumatur  duplum  IO.  & huic 
duplo  io*  addatur  unitas,  ut  fiat  n.ab  hac  fum- 
-»  ■-  jf  4 ma  n,  fubtrahendum  efTe  extraftionis  rqfidu- 
um  y.'&  reflabit  6.  quod  multiplicandum  cum  ditffo  refiduo. 
j.eritque  producum  30. numerator  ffa&ionis  quaefit*,cuju*  ^ 

denominator  eft  quadratum  numeri  11.  nempd  dupli  radi- 
cis unitate  aydfi i qua?ipfafTa(ffie  3»  inpraemiffo.  fchcmato 
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Kx*Jtam*  n Itemex  gr.cx  num/ero  ^.extrada  radii  qttadraWerit 
**■#»•  4i_quaEritur,  quam um  radici» 48  verum  qua-  24  /4  * o 
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dratum  differat  4 numero  14.  Dico,  radicis  in-,  y 
ventae  4.remot4  nemp«i  fra^ioncjlumaturdu-.  . 1 > 

pium  8«  & huic  duplo  $.  addatur  unita»,  ut  fiat  . 

9.  ab  hac  fumma  9.fubtr  diendum  eiTc  extractionis  refiduerri 
g.  & reflabit  1.  quod  multiplicandum  cum  dido  refien  © $ 
critque  produdum  8.  numerator  fracbouis  quaditae , cujus 
denominator  efl  8i.quadratum  numen  9.  nemp£  denomii  a- 
toris  in  fradione  invetita  radici  adhaerente.  Idenirenen*» 
-> . » r dum  deomnibus  aliis  & fimilibus  Exemp  is. 

ttuU*  §• lo*  Ql*  hadenus §.§.  tribus  praecedentibus  dida  funt, 

fami*  ivt-  faciunt,  adintelligendum  3 operationem  in  §/ij.  traditam* 
r<>  bie  exet-  non  multum  a vero  aberrare,  & ut  paucis  mujca  compie- 
***  il  dar,  dico : inventae  radicis  genuinum  & exadum  quadra- 
4*  tum,&  numero  quoliber  ex  quo  extrahitur  radix  nunquam 
• differre  ultra  differentiam,  ± ferd,  quae  diflerentia  efl  maxi- 


• *r 

ma  atque  tunc  ferd  contingit,  quando  exrradionis  reH-» 

. duum  inventae  radici  aequalis  efl,  ut  ex  fchematS  §.  15.  colli- 
gere licet,  quant6verd  illud  hac  majus  vel  minus  efl,  tant£ 
“MxfntBioni*  ct*am  major  vel  minor  efl  differentia. 
n dicit  ix  § iV  H6c  fic  evid5  operationem  §.13.  non  multum.# 

numeri*  non  4 verd  aberrare  reflat,  ut  operatio  §.  13.  aliquibus  adhuc  iUu- 
txatti  quA-  ftretur  exemplis.  ..  • 

dlUls>  Ix  numero  37598421©  extrahenda  efl  per  tabulas 

0 ) fecun-  ra<j jx  quadrata, in  quibus  quadratum  proxime  minusinveni- 
. tur,  375.972100.  cujus  Tadix  ibidem  efl  - - 19390. itaque  fiib- 
£x,t  nmxtn  trajie  qlia(|raturn  in  tabulis  4 numero  dato,  j 7 5 9 8 4 IJ  o 

erit  refiduum  uno.  fradionis  adjiciendas  375972100 
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«urncrarcr,  denominator  verd  erit  duplum,  radicis  ifivcn-  'w' 
wt  unitate  audum,  nempe  38781.  &fic  radix  cum  fuafradio-  - ^ V'  ’ 

ile  erit  19300---1--  - -Jfc  » 

i*  •1:®6  v**"J  < <•*.  >'  > * ♦ <;**  »*  ■ ):-  i 'i  r*  '»-»n  . >,* 

numero  8^9234871.1^19,  Abfc^lGs  jw»$?  i^Ex. ftom», 
quinque  prioribus  pumftis, quaere  in  tabuiis  qu^dr^tum  prpi  * * *» 

minus  eritque  - 879. 181801.  cujus  radix  eft  29^51.  qusf 
ceu  quotiens  in  divifione  poni,  ejusque  quadratqpj  ab  jll^ 

01  mero  qui  fub  quinque ablciffispiuj^lis^gn^iaet^r  Tubtraf 
iii  debet  annotatft  refidud  : Deinde  .juxu  §.  j©.  ulterii^ 
usque  ad  finem  progrediendum  & tandem  remanebit  nuk 
inerator  2906598.  cujus  denominator  eft  5930379.  duplum* 
nunirum  radicis  inventx  1965139.  acjjeiftaututate.  •>,  . 
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22.  Alid accuratiori  modA & fimul etiam magispfo 
jtiteliectus  capacitate  faciente  & Geometris  ufitato,  adhae-  eJ£ 

' Tensfraftio  per  logiftica  dccimalem  exprimi  poteft,de  qua  „4/^.  \x 
‘Jogiilica  decimali,  ciim  definr  typi  idonei,  arithmetici  libri  ^)ftcun- 
communes  hic  corduli  poflfunr,  in  eflfedlu  tamen  idem  erit  dum  de »*- 
fequens  modus,  quddenominariafr.aclionis  femper  cfle  p^-  mtnutores 
teft  in  10. 100  loco,  ioooo.  joocoo.  &c.  partibus,  tenenda 
autem  eft  regula : JF  z . Fiat  100. 1000. 
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Fiat extradionis  operatio  -fecundum  praedidta  usque* 
JS at^  finem  & adjiciantur  poftei  numero  «X  quo  radix  extra* 
eundum  dt-  ^tur  duae  Cyphrae  oo.  & continuetur  operatio  extradionis, 
nominatio-  invenieturqae  numerator,  cujus  denominator  cft  io.  (1 
nemmnu - non  velis  hic  inventa  fradione  acquiefcere-,  porrd  adjico 
tnt>  :s  ro-  duas  Cyphras'  oo.  & ulteriori  operatione  inliiruta,  habe- 
bis jam  |in  numeratore  fradlonis  duos  numeros  , cu- 
jus denominator  cft  ioo.  fi  ulterius  continuare  velis,  pote- 
ris enim  in  infinitum,  continud  adjice  duas  Cyphras , quo- 
ties enim  duae  Cyphrae  adjedae  funt,  toties  denominator 
trrefcitunaCyphrSo/tandem  negledb  in  operatione  refi- 
'du6,  radix  extrada  habens  fradionem  adhaerentem  in  par- 
tibus ioo.  Iooo.  vel  ioooo.erit  proximi  vera,  quod  'exem- 
plis eft  illuftrandum  & quidem  prim6,  in  numeris  qui  im» 
tabulis  habentur,  una  cum  Cyphris  ad  jedis. 

Extrahatur  radix  ex  numefaz.  quia  adjedis  licet  quater 
binis  Cyphfirejusnlod  i numerus  vel  faltem  proxime  minor 
intabulis  repe  ritur, quaero  propterea  in  tabulis  radicem  nu- 
_ 'meri  zoo.oooooo.  & invenio  quadratum  proximi*  minus  — 

4ur *«  ww up?i  / y 'p  >»  • . « 

199996164.  cujus  radix  elt  1 4 14  2»  erit  igitur  numen*. 
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Nam,  cum  adjedae fint quatertinae  Cyphrae,  denomi- 
nator  habebit  earundem  qua  tuor  juxta  regulam. 

-Extrahatur  radix  ex  numero*.  Similircr  adjedis  qua- 
ter binis Cyphris,  quaero  in  tabulis  quadratum  pFoxim£  mi- 
nus numero  #>0.000000.  & invenio  — 199.9X2400.  cujus 
radix  eft  C7£jZ.<0.  -Erit  igitur  numeri  .3.  radix  l2J22. 
n . ...  j,  - * 2 10000 
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Jjpi  Extrahatur  radix  ex  numero  73.  adje«fHs  quater  bi*  .fc.TWlujJ*,' 
His  Cyphris,  in  tabulis  quaeritur  quadratum  proximi  minus 
numero  - 7J00.00.0c00.  quod  ibidenreft-7299099360.  cu- 
jus radix  eft  — 8544°-  quapropter  radix  numeri  - - 7$.  1 
,*eric  - - .j  440  ,yel  quod  idem  - - « £44  reduftivi  ni- 

. 'O  10000  •*  IOOO 

'mirum,  ad  minorem  fra<ftk>nis denominationem.  iul 

Sit  radix  extrahendarexammero  973.  adjcdtis  ter  binis  Ex.guar. 
Cyphris, quxriturin  tabuhs  — 973*aoaooo.cuinumero  qua-'*"'*- 
^dratumjhideuvproximomiBus  uftrg  -•  9 7*940864. .cujus  ra-ft 

dix  cft  --  31192.  quapropter  radix£X973.>erit  --  1 9 »:nec, 

, j , 0 *”.iooo 

'continuatione  ullaliic  opus  erit  in  praxi  geometrica, cum* 

'ejusmodi  fractio  fatis  appropinquet , .ad  .veram  radicem 

J Sit raHix  extrahenda  ex ‘numqro .97  j 3, 'rurTiis adje&js 
Yer  binis Cyphris  in  tabulis  quaeritur  quadcatum.pnoximc^»**' 
•minus  numero  - 9753.oooeoo.quod  ibid.  dl  - ;97jz.94j049? 

'cujus  radix  eft  - - 98757.  quapropter  radi*  numeri  - -;97J3f 

r 

'Sit  radix  ‘rejftra  hen&rtXimtrrero  - - 4^99  .Vdjeais;bft?x^r^ 
^binis’Gyp'hfis,  in  'tabtilirqutsrirur  quadratum  proximi  mi-  - . , 

:nus  nurrfero  — ^jg.^pocroo.  'quodibidetn  eft  — 4^8956304.  - . < «<  * 

-cupis  rradiac  095  z.-qu^Tqpter  'Udix  minieri  -44-3  8.9  9- v *\  " u 14 

- i. >;*i J-»''-'» ••  /i/ni.ii  Irrv.x 

;iofl».  J»l_  i,  L,«  Oi,U.ltTj «*iW\1  ti 

Extrahatur  radfx  exmimert)  ~'5$8o4.-a3je*dis  bis  binis  Ex.  ‘ 9(pii - 
‘Cyphris  iatabulis  quaeritur  quadratum  proximd  minusriu-'***»* 
-mero — 5338.0^0000.  quod  ibidemeft  -^-/337,909721.  cujtfs 
radir-eft  - - 73062.  quapropter  radix  numeri  533804.  erit-'- 
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Sk.OUx-  i Extrahatur  radix  cx  numero  6970905.  AdjeCtis  duobus 
WWT'  Cyphris  in  tabulis  quaeritur  quadratum  proximi  minus  nu- 
mero - - 697*090300.  quod  ibidem  eft  » - 696960000.  cujus 
radix  cft  16400» quapropter  radix  rumen  6970903.: 
erit  - - 1640  o_  hoc  eft  * -.2640,  absque fradione,  niii  veiu> 

IO 

juxta  §.  fequentcni  extr4&i<Mi*m.continuare.  r 'n 

Tandem  extrahatur  radix  ernumero  - - 81372975.  Ad- 
• ' je&is  duabus  Lyphris,in  tabulis  quaeritur  quadratum  prox*-' 
ml  minus  numero  - - 81)76197500.  quod  ibidem  eft-  - W 
P37. 122436.  cujus  radit  eft  90106.  quaproprtr  radix  numeri 
i 1372075.  erit  - - ooio  * Continuari  verdetiam  potent  ex- 
* 7o»  • 1 ’ 

traCtio  fecundum  fequentia. 

r » 

• caRhuIx  §•*)•  cingulari  ftudio  in  praecedentibus  Exemplis  <K 
^«/.^//«z^tt^sc^hibui  caftis  y qui  in  (imilibus  occuriere  j oflunt  im* 
geiommen - quotidiana  praxi  geometrica,  ciim  in  ejusmodi  cjfbus  m- 
ddtio.  credibile  commodum  accrelcat  per  hafce  tabulaspraxi  Geo- 
metricae,ut  r.ullus  dubitem, ob  hunc  ibitim  dfuth^uuluny 
fore  Geometram,  cui  tabulas  tetragonomei  ricas  fic-ijiani- 
... , » . ; bus  filis  dimittere  coofukum  juejicet , reflat  janyutj  er  e- 

xemplailluftrentur  illi  cafusin  quibus  extractionis  uoqci- 
dentibus iU  nuatl®  transgreditur  numeros  in  tabulis  contenfos.,  :,vr 

ios  im  funt^  ^ latrabatur  na  di*  cx  qumcDOij/yf  4^«  in  tabulis  rro- 
in  tabulis.  ,jm£  minus  quadratum  eft  --  373.9 72/00.  cujus 

IXtfnmum.  ergo  operatio  continuanda  ut  fequitur. 
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Hoc  ipfum  ExempiuiTi^fuittxemplum  §.  21.  &;  quidem 
'primum.  Oblerva : Divifor,  quam  primum  ultimum  quem* 
litet  determinavit,  operationi  finem  imponere  poteft,  ica_. 
ut  ultima  fubtraftio  prorefiduo determinando, quae  fieri  ali* 
is  folet,  negligi  & omitti  polfit,  infigni  & temporis  & labo* 
rrtn  compendid,  ut  ex  fuperiori  exemplo  colligi  pordt . ^ y>v  . ^ 
Extrahatur  radi*  ex  numero  8 7 9 t 3 4 8 7 1 13 1 9.  in  ta-  ^ Semg. 

- bulis  priorum  quinque  pun<florumquadratumproximd  h>i-wfe«i*  x 

- nuseft  879*81801.  'cujus  radix  di  19651.  quare  qperatio  erit  v ' *-* 

* continuanda  us  fequitur  :• 
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PorrA  (ex  numerorum  in  quoticnte  conjun&ira  acte^ 
p torum  duplum  890114 

1. 

eft  - - - 1780268  - - Divifor  fubjiciendire 
immediati  poft  Textum  pun&um,  ut  emergat  feptimi 
quotiens,  cujus  etiam  quadratum  fubcraliendum  hAc  * 
modA. 
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eft  - * -17802694  --  Divifor fubjiciendu* 
immediati  poft  feptimum  punftum  ut  emergat  cxfta* 
vus  quotiens,  cujus  etiam  quadratum  fubtrahend.un» 
bAc  modA»  , • ' 
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§ n.  Quoniam  verd  in&ercitatis  difficife  videtur  ew,:#***^***  3 

conjecturare  quotuplum  diviforis  fubjici  debeat,  qUQdi- dr^t/frik 
pium  quidem  in  arithmetica  noftra  noviter  adornata,  arqtfe 
typis  defanata  focUlin^  addiscitur,  ut  interea  temporis  pa-  invernatun^  ^Tjjj 
runvfaitem  huic  difficultati  conluiatur,  fubjidam  lac  E-  cxf>tUAtm  . 

xemplum  Extraifaonis  Radicis  , cujus  quadratum-^rr  txtm 
3 2 9 -I* 4J9*9  6 1 1 47796 1,  non  minus  ac  pratccdpnua^/fo*. 
deo  Exempla  per  radicem  datam  inventum  fuit  in  Exemplo 


r . (imi  i iter  laft  ydiatilorc  ipiius  $ vitoris  duplum*  <5$  • - 4* 

porid  fub  hoc  diviforis  duplo  rurfus  hujus  ipiius  dC 
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plano,  quod  erit  diviforis  quadruplum  & tardem  fub  hoc 
quadruplo  rurfusipfius  duplum,  quod  eric  diviforis  o<ftu- 
plum  ; H6c  fic  fadd  per  fc  dantur  (impium,  duplum,  qua- 
druplum & oftuplum, per  qux  etiam  reliqua  haberi  pofTunt, 
nempe  triplum  per  additionem  dupli  & (impii;  Quintuplum 
per  additionem  quadrupli  & (impii;  Scxtuplum  per  addi- 
tionem quadrupli  & dupli  ;Sepduplum  aut  per  additionem 
quadrupli,  dupli  & (impii  aut  per  fubtractionem  fimpH  ab 
•dluplo  j Noncuplum per  additionem  odhipli  dc  (impii; 
Hic  verd  notandum,  quod  propter  defeclum  Cyphrarunu 
differtarum, numeri  fub  quotiente  aliquos  fupra  (criptos  ha- 
bentes, pro  differtis,  ficut  in  vulgari  diviiione  fieri  foiet,  ha- 
beri debeant,  & tantum  fupra  feripti  valeant.  Poft  quin- 
que igitur  in  tabulis  inventos  quotientes  /9^34.  fextus  quo- 
%.  • . .1  . . . . * 

^ rtr..  \if~7J  48  S 2 >9-  "Radix. 
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tft  i!16S  quo  fubtra&io  fieri  debet,  quod  ftarim  initiales  nu- 
men in  iiiperibre  quidem  fubtratfionis  jtf . in  inferiore  vel 
fubtrahendo  verdy/.  indicant,  qim  noncuplum  non  potu- 
erit fubtrahi,  componi  enim  debuifiet  ex  oftuplo  & fimplo, 
& initiales  fui£Tent  jj.  qui  fubtrahi  npn  potuiflenti  jjy  Se- 
ptimus quotiens  eft  j.  hoc  ipftim  ftatim  fignificant  initiales 
quadrupli  15.  n..mfi  hos  addas  dupli  initiali  7.  habebis  22. 
numerum  majorem  initialibus  in  fuperiore  S quo  fubtra&i* 
fieri  debet  20.  fi  vero  addas  ad  initialem  fimpli  3.  habebis  a/. 


qui  numerus  propter  fequentes  fit  /p.  minores  nemp£  20.  aft 
quadruplum  & fimphi,fi  componantur  faciunt  quintuplum, 
quodfacild  infehemate,  ciim  fibi  invicem  fuppofita  finr, 
fieri  per  additionem  potefl  immediati  fummam  in  compe- 
tentem locum  transferendo  : Ottavus  quotiens  eft  fta- 
tim enim  fimpli  & dupli  initiales  efficiunt  10.  fed  initialis 
fuperioris  in  fubtraftione  facienda  eft  $.  Ergd  ipfum  du- 
plum, cujus  initialis  7.  eft  proximi  minor,  qui  fubtrahi  po- 
tcft.  Nonus  quotiens  eft  /.  ciim  dupli  initiales  fint  7/.  fupe- 
riorisverdin  fubtra&ione  facienda  initiales funt  74.  Ergd 
proximS  minus  erit  fimpluiii.  Decimus  tandem  quotiens 
<ft  9.  ciim  o&upli  & fimpli  initiales  fimiH  faciant/4.  & ini- 
tiales fuperioris  35.  Sc  tandem  propter  fequentes  in  oftu- 
plo  & fimplo  fuperiori  in  totum  fere  fit  aequalis , Hic  per- 
picua  effe  nullus  dubito,  fed  etiam  quadratum  fimiil  fub-  ftadmhm 
traxi  aliter, ac  in  pricedentibus  duobus  exemplis  fa&um  eft,  quottauk 
brevitatis  ncmp£  gratia,  nam  facild  hoc  fieri  pofle  ex  fchc- 
mate  colligi  poteft,  ubi  (implices  quadratorum  fub  pumfto 
invenies,  denarios  vero  Junuli  inciufos,in  hunc  finem  ut  inVr 
mente  fubjccfo  inferiori  fubtrahendo  addas,  atque  fic  ani-  ’ 
bosfimul  fubtralias : Nempe  quia  quadrat^im  numeri/,  eft 
4+  fimplex  4.  extat  fub  numero  pun&i  denarius  ver6  61 
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wiqK  Miciufus  efl  & in  mente  additus  fubje&O  4.  «t  6a*t  • / ' 
*io.  8c  fc>c6  fubjetti  numeri  4.  in  mente  concipias  o.  & fub- 
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t?.  oc  mwu  iuujccu  numeri  in  mcnrc  concipias  O.  oc  iUD* 
trahas,  ldcd  verO  fequentis  4.  concipias  f.  & fubtrahas,  quit 
•im  I.  acccdir,  additione  ut  dixi  in  mente  fadU : i’orro  quia_> 
quadratufn  itumcri  <j.  efl  ij . fimplex  y.  extat  fub  nunier» 
punfti  1.  denarius  verbi,  lunulae  inclu&isefl;  & in  mento 
■additus  fubjc&o  o.ut  loco  fubjecti  numeri  O.  in  metuo  ■£’  . ] 
Concipias  1.-&  fubtrahas,  Idem  intelligi  de  reliquis.  . * ; ; 
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§.  12.  Reflant  adhuc  duo  exempla  §.  4.  hujus  cnpiti» 
probationis  ergb  accommodanda.  Exempli  primi  quadra» J 
tom  inventum  cfl:  r~  v - ,TT'0f7n^l9ll9<72^^6S?44.i- 
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4^  Exempli  fecundi  in  d.$.  4.  capitis  IV.  quaefratum  in-  ^ 
" M'  ventum  eft  I4419f[l89oooSfl2^9^II4T79^*TNT^X 

, 41  quaeritur  jam  tlujus  radi*  $ Operatio  absque  explicatione^  »«•*•#* 
"•  ex  prxcedentibus  petenda  eft,  ut  fequitur.  ■— 
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§.  R.  Traditis  jam  modis,  quibus  quadratorum exado- 
Rdium  fMd-j  --  ~^4  n - V ST'~T 


radix  exacta  extrahatur,  lequitur  nunc  , quomodo  u_ 
«wr*  m numero  non  exadi  quadrato  radix  quam  proximi  vera,  &c 
tx*at  qud-  faltcm  ad  fenfum  fuffkicns  extrahi  poflit,  ubi  communis  cft 
dmtkquo-  Regula;  Extrahatur  Radix  quadrata  fecundnm  Regulus  ia 
§.  io.  capitis  II.  & §.  io.  hujus  capitis  traditas,  atque  tunc 
v%  illud,  quod  toti  extradioneperadi  remanet  loc6  numo»- 
aratoris,  radicis  verd  per  iftam  extradionem  inventae  dit- 
plum  addita  infuper  unitate,  denominatoris  Jocd  in  firadio- 


r * 


i ne  addenda  inventae  radici  poni  debet,  e.  g.  Quadrati  3.  ' 
radix  hoc  modo  eflet  --  « quadrati  J.  radix  hoc  mod&  >; 


edet  ut  patet; 
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Extradi  enim  radice  ex  L.  provenit  r?dix  I.  A:  remanet  I.  .: 
quare  I.erit  numerator,  duplum  verd  radicis  efl  i.  & acce- 
dente unitate  fit  3.  hocquc  erit  denominator  fradionis,  at- 


tjutmoA  ex- 

frdSio  i 


que  fic  radix  quaefita  eft  - - ^ fic  in  altero  exemplo  rema- 
nent l.&  radix  eft  r.  hinc  j * erit  radix quxfita.  * V 


— §.14.  Quantum  verd  haedua:  radices,  ceu  non  ' 

xere+jUt?  di  feci  proximi  faltem  verae  in  fuls  veris  quadratis  i praefup-  /. 
pofitis  quadratis  aberrent,  ficiii  dijudicatur,  li  inventarum 
radicum  qua:ramus  quadrata,  & cum  prxfuppofitis  quadra-.  • . 
Cis  conferamus*  Eft  verd  Radicis  (five  redudivi  _4  ) qua-  ; . 


dratum  ]&.  quod  fi  cum  praefuppofito  quadrato  l.  reduca- 
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/vfur  ad  eandem  denominationem,  erit  illud  «s  hoc  ±v 
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j_)  quadratum  eft  m. quod  (i cum prarfup-pt  *s_ 

polro  qildrato  }.  rcducntir  ad  cati  dem  denominationem 
'*rit  illud  - - 2?  hocverb^ &Gc  liquet,  hoc  ab  ilio  difter- 

vefeuilld  minus  die  _»  differenti!!.  **"  'u 

5-k.  Sed  ne  quis  ex  hifcc  duobus  allatis  exemplis^  psiv  J Jjj  *'v$m 

ticulari  ad  univcisf^fliBBIBGinirt,  djfiNMtei.T;  fcmper  e fie  ^ ftn-Atur* 

,r  n-  r j ,-  if  biciariof* 

ei:e  exmimavi,  fecundum  ordinem,  mb- pr0grc§» 

c re  numeros  li ulules,  ab  unitate  usque  ad  36,  quorum  il-  « rubmttkm 

qui  fub  le  habent  c.  iunt  i meri  quadrati,  illi  vero  qui-  ©* 

eft  ib^jcdlus numerus  fradus,  funt  ejusmodi  numeri,  ex  4rt?tex* 

quibus  (icadis  fccqndum  regulam  §.  13.  extrahatur,  ilt  raiis 

radix,  cujus  verum  quadratum,  ab  liro  numero,  ex  quo  ex-  * 

ffadh  eft,  didere  & minus  eft,fecundiim  ;l!am  differentiam^ 5 

quae  cuilibet  numero  in  iorma  fradioms  fubjecfa  eft , prao*  - 

T * 7-  8-  9-  J0-  M.  pri  '.croho-xMm  2 
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§.  16.  InhiTcc  differentiis  diverfimocte  obfcrvatdpro» 

arithmetica  fimul  offendit  modum,  quo  univerialfc*  • 
eer  cujuscunque  numeri  fimi  i is  differentia  inveniri  queat,  f 
ut  certi  effe  queamus^uatnlibct  lic  extradam  radicem  pro- 
ximi id  veram  accedere.  ^ 

* §.  17.  Et  primd  quidem  ineff  progrefTio  ari:’imcrica_» 

ratione  fuperiorum  numerorum  in  numero  tei  minoruiiVi 
inter  duos  quadratos  numeros  differeotias  o.  habentes  corn-% 
preltenforum,  i. e.  numerorum  non  quadratorum  >.  Nafn  us- 
que ad  quadratum  numerum  4.  Aint  2,  termini,  usque  dA 
quadratum  9.  (111114.  termini,  usque  ad  quadratum  16.  fuu* 


ftf  i * 

r* 


'vnti 


6.  termini,  usque  ad  quadratum  zf.fum  g terdrmi,  & io.funt 
termini  usque  ad  quadratum  j6.  numeri  terminorum  er£ 

2.4  6.  g.  10  conftituunt  progreflionem  Arithmeticam  i 
eundum  differentiam  2.  confer  ad  rationem  hujus  rei 
IPindan  $.4.  cap.  111.  Hinc  : Daris  duobus  quadratis^um# 
ris, c ; unt,dup’um  radicis  mine- 

J*ris,  Vel  etiam  differentia  quadratorum  minus  unitate  deter* 
ut,  quot  numeri  nonquadrati  lint  inrcrhiedii: 

16.  & lf.  funt  g.  nnh  eri  con  quadrat»;  q4Utquadra4| 

4.  cujus. duplum effg  vel  etfemdtifcrcntiafaiifliF- 
j>femrni  <|ratorumelt9.unitace  htbtrafta  roinqiicur,  ut  auiea,"^ 
frofrtsjU  §.!&  fecundo  ffieft  progreftio'  arirhtqctica  ratione  nti* 
ftrmmd*  «Oneratorum  in  differengis,  (^dratos-nucnejos  igimedia^  ; 
vel  antecedentibus  velconleoucmibusjtmn  enimii  terdw» 
os  quadratos  numeros  duplum  minoris  radicis  lic  comn^p--  ' 
ms  rumerator  & differentiae  minus  quadratum  fimmtodi.rP  < 
fequciUiS  & majus  quadratum  immediati}  antecedentis 
jradices  aritinJWticd  fecundum  unitatis  dinlirntttin  prij 
srediantur,  fflos  numerat Qres  ariihmegc^PTi 


numera,  ores  arit 
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$119.  Tertio,  differentiarum  numeratores , fecundum  Profrofo..  't 
ordinem  no»  quidem  crefcunt  & decrefcunt,  in  proportio- terct* 
nc  arithmetica,  faltem  tamen  crefcunt  & decrcfcunt,  ut  nu^414* 
meratorum  differentiae  fint  proportionis  arithmeticae  & 
quidem  ita  % ut  cum  perventum  Iit  ctefcendo  ad  differen- 
tiam o.  quod  in  medio  terminorum  femper  contingit,  de- 
crcfcendo,  ordine  tanten  retrogado-eadem  progreflio  fer- 
retur, nempd  e.  g.  io.  18. 24.  *8-  jo.  jo.  28. 14.  iff.  10. 

8.  6.  4.  a,  o,  2.  4,  6.  8.  \*nd*  bum 

5.  20*  Hinc  quanto  minus  fit  radicis  per  Regulam  §.  i vero  cU- 
tnventae  quadratum,  numerd  i!16  ex  quo  eadem  radix  extra-  flanti*  ex 
aeft,ex  procedentibus  colligi  poteft,nempd Regula  5 A ra -bacprognfi 
dicis  (remoti  tamen  ffadione)  inventae,  duplo  unitate  au-^”"^**’ 
d6,fubrrahe  extradionis  refiduum&quod  remanet  multi- 
< plica  cum  dido  exrradionisrefiduo,produdum erit  quaeft-v*J 
' tus  numerator  fradionis,  determinantis  differentiam  inter  tu. 

« numerum  ex  quo  extrada  radix  eft  & extradae  radicis  exa- 
1 dum  quadratum,  cujus  etiam  fradionis  denominator  erit, 

: quadratum  denominacoris,  infradipne  inventa:  radwad-» 
hxrcntis.  Ex.  gr. 

Ex  numero  jo.  extrahatur  radix  quadrata,  erltque  Juxta  Vctemi- 
regulam  §.  tj,  radix  quaeritur,  quantum  radicis  ve-  *4ni4  4 
jo  41  rum  quadratum  differat  «k  11  £> 

IjT  Vi11  numero  jo.  Dico;  fi  radicis  inventxy.  remori  mmn^ 

" ^ ^ nemp£  fradione  fumatur  duplum  10.  & huic 
r duplo  io*  addatur  unitas,  ut  fiat  n.ab  hac  fum- 
7T  ma  n.  fubtrahendum  efie  extradionis  rqfidu- 
um  f.  & reflabit  6.  quod  multiplicandum  cum  dido  refiduQ 
j.eritque  produdum  jo.numeratpr  fradionis  quaefit«,cujusi  » 

denominator  eft  quadratum  numeri  11..  nempe  dupli  radi- 
cis unitate  audij  quae ipfa fradip  3®  inprsemilfo  fchemate 
compicitur* 
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tx.  StcuM-  Item  ex  gr.  ex  numero  24.  extra&a  radix  quadrata  erit 
' 4i_qu«ericur,quaiuuin  radicis  verum  qua-  14  /4!  .0 
9 9 16  v 9 

dratum  differat  Enumero 24.  Dico,  radicis  in-  Y:'  j~ 
ventae  4.remot4  nemp^  fradione,liimatiirdu-  . _ * 1 

pium  g.  & huic  duplo  g.  addatur  unicas,  ut  fiat  . 

9.  $b  hac  fumma  9.fubinhendum  effe  extractionis  refidpetri 
g.  & reflabit  1.  quod  multiplicandum  cum  didlo  rcficiio  8» 

' *'  critque  produtftum  g,  numerator  frsttiouis  quolitac,  cujus 
denominator  efl  gi.quadratum  numen  9.  nemp£  denomir  a- 
^•4  ■ toris  in  fradione  inventae  radici  adhaerente.  Idem  teneat 
r\>’ "i  dum  deomnibus  aliis  & fimilibus  Exempis. 
jfuUd  ii-  §•  10.  Qvae  hadenus  §. 5.  tribus  procedentibus  didta  funt, 
Jf4»ci4ive-£jcium,adintelligendumi  operationem  in  §.  ij.  traditam» 
rt  bieexee-  non  multum  a vero  aberrare,  & ut  paucis  multa  comple- 
i-  #ar,  dico : inventae  radicis  genuinum  & exaiftum  quadra- 
4*  tum,&  numero  quolibet  ex  quo  extrahitur  radix  nunqih.m 
• differre  ultra  differentiam,  ± ferd,  quae  differentia  eft  maxi* 

ina  atque  tunc  fer£  contingit,  quando  cxrratftionis  Tefi-> 

. . 1 duum  inventae  radici  aequalis  eft,  ut  ex  fchemat£  §.  15.  colli- 

. gere  licet,  quanto  verd  illud  hac  majus  vel  minus  eft,  tan0 

* 'MxfnstlioHh  cfiarT1  major  vel  minor  eft  differentia. 
ndicii  Sx  ,$•  rt-  H6c  fic  evi<ft6  operationem  §.ij.  non  mulrtuiL» 
numtrit  non  b verd  aberrare  reflat,  ut  operatio  §.  13.  aliquibus  adhuc  illu- 
txjfti  1*4*  ftretur  exemplis. 

Amtisy  £x  numcr0  3759^4x1-0  extrahenda  eft  per  tabulas 

, radix  quadrata, in  quibus  quadratum  proximi  minusmveni- 

- tur,  375.972100.  cujus  radix  ibidem  eft  - - i9J90.itaquc  fub- 
fcv.i  nmnm  trajie  qua(jratum  jn  tabulis  4 numero  dato,  j 7 5 9 g 4 ij  o 

. erit  refiduum  12110.  fraclionis  adjiciendo  375972100 
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urtnerater,  denominator  ver6  eritduplum,  radicis  ftvciw  '**  ;vViY>* 
tte  unitate  aucW,nempd  38781.  &fic  radix  cum  fuafradio-  - V * 

• imo  } ‘i  v •--'l 

rte  erit  10300 

j.  77  38781» 
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^ Ex  numero  8792348 7 lzji^  Abfciffis  juxta  §,  10.  Ex.Stcua*  '. 
quinque  prioribus  punftis, quaere  in  tabulis  quadratum  pro, 

4im£  minus  eritque  --  879.181801.  cujus  radix  eft  29651.  quaf 
ceu  quotiens  in  divifione  ponj,  ejusque  quadratqpa  ab  jUq 
tu  mero  qui  fub  quinque ablciffis  pun&is  9Qn$ii*et ^r  fubtrat 
ili  debet  annotat6  refidud  : Deinde  juxta  $.  79.  ulterii 
usque  ad  finem  progrediendum  & tandem  remanebit  nuk 
tnerator  2906598.  cujus  denominator  eft  5930379.  duplum#, 
nupirum  radicis  inventa  1965189-  acjje6Uurut«e. 

Operatio  fecundum  §./* 
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9 22.  Alid  accuratiori  modd  Si  limu!  etiam  magkpio 
irteheCUis  capacitate  faciente  & Geometris  ulitat 6,  deA 

* Tcns  fradio  per  logiflica  decimalem  exprimi  poteft,de  qua  *,*/*».  \ 
'Jogiltica  decimali,  cdm  defiur  typi  idonei,  arithmetici  libri  ^ )ftcun - 
communes  hic  confuli  poflunr,  in  effeftu  tamen  idem  erit  dum  den*- 
fequens  modus,  quodenominariafra&ionisfemper  efle  pfO-  miuotores 
tefi  in  10. 100  loco.  10000.  looooo.  &c.  partitus,  tenenda 
autem.eft regula:  f 2 . liat  IOO.  1000. 
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ttquU,  m-  Tiat  extraftionis  operatio  fecundum  praedi&a  usqufc*: 
•venienda  ad  finem  & adjiciantur  portet  numero e*  quo  radix  extra- 
fundum  de  ^tur  duacCyphrae  oo.  & continuetur  operatio  extra&ionis* 
nominatio-  invenicturqae  numerator,  cujus  denominator  cft  io.  fi 
non  velis  h£c  inventa  fra<ftione  acquiefcere-,  porro  adjicej» 
duas  Cyphrasvoo.  & ulteriori  operatiorre  ihftirutii,  habe- 
bis jam  |in  numeratore  fradlionis  duos  numeros  , cu- 
jus denominator  eft  ioo.  fi  ulterius  continuare  velis,  pote- 
ris enim  in  infinitum,  eontinuo  adjice  duas  Cyphras,  quo- 
%ies  enim  duae  Cyphra:  adjeftae  funt,  'toties  denominator 
fcrefcitunaCyqjhraifc.randenvnegledb  in  ^operatione  refi- 
’du6,  radix  extrada "habens  fra<ftionem  adhaerentem  in  par- 
tibus ioo.  Iooo.  vel  ioooo.erit  proximd  vera,  quod  'exem- 
plis eft  iliuftrandato  & quidem  prim6,  in  numeris  qui  itu 
tabulis  habentur,  urta  cam  Cyphris  adjetftis. 

VO  in^u-  Extrahatur  radix  Ox  'numeror,  quia  adjeftis  licet  quater 
meris  con-  binis  Cyphfi?ejusntodi  numerus  vel  faltem  proximi  minor 
fabulis  intabulis  reperitur, quaero  propterea  in  tabulis  radicem  nu- 

meri zoo.oooooo.  & invpnio  quadratum  proximi  mirrns 
199996164.  cujus  radix  eft  14 14 1.  erit  igitur  ninneri». 
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radix  » 


4 » 4* 
•10006 


4nnvi>.  i\> 

Mi K.Srtutt- 
s 


%1 

r • 


. t M» 


% %% 


>Jam,  cum  adjeiftae  finr  quater^ina:  Cyphra: , denomi- 
natorhabebit  earundemquatuor  juxta  regulam. 

Extrahatur  radix  ex  numero-j.  'Similiter  adje&is  qua- 
ter binisCyphris,  quaero  in  tabulis  quadratum  pFoxime  mi- 
nus numero  ^bo.ooooco.  & invenio  — 299.9X2400.  cujus 
radix  eft  17 } £0»  3Brit  igitur  numeri  3.  radix  ^3»° 

•10000 

vd  quod  4«cta  - » . '7  * > 
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■Extrahatur  radix  cx  numero  73.  adje<fhis  quater  bi"  Ex.Ttttium, ' 
His  Cyphris,  in  tabulis  quaeritur  quadratum  proximd  minus 
numero  - 7Joo.oo.ocoo.  quod  ibidem  eft -7299099360.  cu- 
jus radix  elt 8H4°*  quapropter  radix  numeri  - - 73. 1 

.•erit  - - J 440  .yel  quod -idem  - - g*  44  .rediufUvd  .ni-' 

:mirum,ad  minorem  fra<fbk>nisdenominacvonem.  -11! 

Sit  radixextrahenda-exmumero  973.  adje&is  ter  binis  Ex. £>«»<• 
Cyphris,  quaeritur  in  tabui  js  - 973*000000. cui.numero  qua-'*"*. 

, dratuni.ibadeui.proximcnaiHus  elt-  -.9 70940864. >cujus  ra-ft 
dix  cft -- 31192.  qu.iprojjter  radix£X973.>erit  --  1 9 2 '.  nec. 

•’\iooo  . ,• 

'continuatione  ulla  nfc  opus  erit  In  praxi  geometrica,  ciiroj 
«ejusmodi  fruclio -fatis  appropinquet,  -ad  .veram  radicem. 

'tjuaelkam. 

'Sit  radix  extrahenda  ex  *numero  9 7 53,  'rnrTus  a3je<5^  Px.-^pn- y 
^er  binis  Cyphris  in  tabulis  quaeritur  qittdcaium.prioximir**^* 
-ihinus  numero  - 9753.oooooo.  quod  ibid.  eft  -19752.945049^ 

'cujus  radix. eft  - - 98757.  quapropter  radqc-numcri  - - ;975^ 

-^Sitradix  ■'extrahenda^xmitrrero  - - 4j$99.’adje&is:bi$  ^x.^Sextmm^ 
tbinreGyphris, in 'tainilisxjuaeritur quadratum  proximi  mi-  ■-  . , 

:nusnunfiert)  — ■5}.jg.'99oosoo.,quodibidctn  eft-  - 4j89S6304.  1 « 

^upts ‘radi*  sdt*  0.9.5  x.qu;m0pra^  ? l"* 

- «rit  209  5»  t :mt*  •*’■* ‘^  * 

■ 1 00*0«  . , „ ,i.  I ; ^ 

Extrahatur  radix  ex nutneto  —'53J804. adjedis 'bis binis  Ex.  9(pti - 
£yphris  intabulis  quaeritur  quadratum  .proximi  minusrtu-***** 

"mero — 5338.0*0000.  quod  ibidem  eft  -'-/337.909711.  cuji* 
radix-eft-  - 73061.  quapropter  radix  numeri  533804.  erit'- ~ 

.100*  F 3 Extrahatur 
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4 divifor.  tripi.  2 /63  403 j 

4733100} 
divifor.fimplum  3 8 7 8 0 01 1 

...  ri  88/03300 

diviter  dupl. --  77361244. 

"" -^0342636  00  

Hoc  ipfum  Exemplum,  fuit  Exemplum  §.  21.  & quidem 
•Minium.  Obfcrva : Divifor, quam  primum  ultimum  quem* 
libet  determinavit,  operationi  finem  imponere  poteft,  ita_» 
ut  ultima  fubtradlio  pro  refiduojdetenninando, quae  fieri  ali- 
is folet,  negligi&omitti  potet,  inGgni  & temporis  & labo- 
ris compendii,  ut  ex  fu periori  exemplo  colligi  poteft . ...  >N..i  ^ 

Extrahatur  radix  ex  numero  8792  j 4 <f  712J19.  inta-^ij^ 

• bulis  priorum  quinque  pun«florumquadratumproximdh>i^alvjM»  t 

• nuseft  879!8i8oi.  cujus  radix  eft  29651.  quare  qperatio  Mic  *'  *')  » 

• continuanda  us  fequitur : - - • • u.  * 


fcl  .n». 


19 


cr. 

> 

i.  • 


00  00 


00 


8 79.2348 7 /^3 
879,18  18  0 /(6 

33  0 7 0 2j\ 

divif  o£upl.  - - - 47  441  tjtfp 

362  799  ,3 
‘ divif.  noncupl.  --5  317  3 2 41 

- . k.  . 29 0 639800 

divif.  quadrupl. 237213  1 2 6 (g 

S i 4 4466  400 
-divif.  honcupl.  - - - S33734092/ 

7/233390  0, 


(2963*89*- 

\ ac 


y 

4000 

37 

39302688  . 

737.  1 

u 8 604266  t 

3 

2413  xJt 
237208421 
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pe  ndium  afferant,  & pnmd  quidem  ii*  multiplicatio- 1 »*•?<> 

*C_».  - - ' IflWl;  iTHl  •*  muttifli-' 

%.  K Praerequiritur,  ut  h qui  fequenti;  compendio  uti 
^oluerit  dimidiatione  numerorum  fit  exercitatus ; eft  vem  ' 

dimidiatio  nihil  aliud  quam  divifio  mentalis  per  divifordfcS&i/Mwk 
2.  ex  quo  fit,  ur  a uniftra  verius  dextram  procedendo  fineu-.'  »»'<//«. 
Jorum  fnh- ' 

(cribatur,  (i  impares  finr,  in  mente  imitas  remanens  cum  fe. 

«nenti  coniunaarnr.fimilirr»»-  rt/- /;,kn.».V.jtQ  dimiejio  e f» 


— 019 V#  K ^-7 

dimidium  - - 124  3 S ^ dimidium 

§.3.  Prxfuppofita  fic  dimidiandi  notitia,  aut  multipli- 
candi(majoris.  numeri)  8c  multiplicantis  (minorisYiurneri) ""  LaJlu' 


— ^ A/  ' wvuuc  umuuuin  UCJC 

..phcartemj^cta  dimidia  tumma  & rdidu.  quadratu  J&S 
luLnrane^iridTrtjuanratO,  qifod  relrat  erit  uu&ipJicauotfti tu' 
productum.  . 

/>/  brrv  ':t9*  > „ 

• Diffcrenri.1  inter  quadrat.i-dinti^  mnlWpFfcJndj  *■  vrmtm 

^t,»ftu.icr'Lni^H*ani<>tM*adllJWBritl^  1 

iluttuo}  pttdypltcjtiooisjoen.il> 

4 ...  t«K>S^HiV«MM9Apt 

»T\ » t * * - * * jjj. 
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£vrwp/.  u «*.  8**  Homerus  multiplicandus  $901*.  & multiplicans 

nMiIrinlirinrluc  _ _ S n on  i • 2 


V<Wl\'  'M  «t 
. 

iVft 

,1^ . » > ,i 


multiplicandus  - - $9013 

multiplicans  - - 479 

• ■ ■ ■ 

Summa  - - 89491 

dimidium 


Operatio  erit  talil. 


% ,»«« 


£x'f*?i,  i. 


1*3 


- 44746  hujus  quadr.too2.t045id, 

fubtractd  multiplicante  44267  hujus  quadr.>9  j 9.567289 

differentia  eft  produ&um  - - - 4*657227. 
Idem  exemplum  vulgari  modo  elaboratum  eftin  Ex. 
II.  5-  3.  capitis  IV.  : 

Sit  numerus  multiplicandus  163657.  Multiplicans  35769." 
Operatio  erit  talis : 

multiplicandus--  163637  >0^4.. 

.•  multiplicans  - - 357-69 

Summa  - - 199406 

dimidium  * - 99703  hujus  quadr.994o.6g&09 

fubtradd  multiplicante  - 63934  hujus  quadr.  4087.5  5 6356 

differentia  cft  produ&um  - - 5/5313185?«  * 
r.rxL.  ^M,  $•  4-  Si  vero  fumm*  ultimus  ad  dextram  numerus  fit 

"luo  (Umidis  imPar>  qu°d  idera  rarius  priore  caA 1 accidit»tunc  ablati  i 
/itmmsmui-  fumma  unitate  &.  cruce  memori*  ergo  appofiti  , operatio 
ttpltcsndi  ii  eum  pratcedenti  quOjd  cartera  pland  eadem  eft,  fed  in  fi  no 
multiplicans  numerus  adhuc  addendus  cft. 
tsntu  u!~  Sit  numerus  multiplicandus  » » iji  17,  «St  multiplicans  19734, 
tintm  sd  Operatio  erit  talis  ; 

dcxtntm  tJt  multiplicandus  - - 85219  * ;1*’' 

******  r multiplicans  «-»10734 
4mpsr,  .xvr 


HtguUCjb 


Summa  » - 

dirrtfdium 


104955 


. * 5i47  6-h.hujQsquidraM75  3.73©374 

lubtraclo  multiplicante  32.744  - hujus  quadrat.  1 c /i.6 ? 8 5 6 4 

differenti*  » ;»U  » 6 g 1 6 51012 

additus  multiplicam  ■»  - • - >7734 

fteit producum  - . 7"  1*81/1774* 
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Icfem  Exemplum  vulgariinod6  elaboratum,  vide  in 
Ex.  lii.  §.^.  capitis  IV. 

$•  5*  vcr(J  dimidia  fumma  multiplicandi  & multipli- 
tomnia/or  Iit  quim  xooooo.  erit  tunc  faltcm  multipli«ns- 
.ytiQrquam  ioocoo.  qu6  cafu  nun>eros  multiplicandi  fc-**** • 
p-ira  ubicunque  libuerit,  vel  ad  dextram  vel  ad  finiftram  (in- 
•ftiosmii.arcs  qu^m  ioooqo.  idque aliquoties,  fi  opus  fit&  r^f* 
Ti  (e  invicem,  feparatim  multiplica  eum  eodem  • - 

ttitilriplieantis  numero  Si  cuivis  produtto  adde  tot  Cyphrpj  ****■  •»»*■ 
(o,quot  ad  dextram  funt  leparati  numeri  & tandem. ndde.  **“"  **  > 
produfla  duarum,  trium  vel  plurium  multiplicationum., 
quot  enim  feparationes,  tot  erunt  multiplicationes.  vl> 

Sit  numerus  multiplicandus  - - 89015479.  & multipli  VmumrAm- 
«ans  --  27891  Hoc  exemplum  prout  fc parati*  multipli-  *?£**7m 
candi  numerorum  libuerit,  fribu*  diverfis  modis  forari 
poterit,  aut  enim  ad  dextram  tres  numeros  - , 479.  aut  di*  eUfa 
quatuor  5479-  *»t  quinque  tJ479, ^parare  r oreris,  femper 
«ntm  m fine  loet*, proveniet  producum,  quod  ipfum  ad  o* 

culum  dcinonftrare  Si  elaborare  oper*  pretium  ?iTe  vide* 
lur, 

ti* dmfrimmfipATMtorHm  *d  d<xtrm  tri*m 
numerorum. 

tiultiplicaskfus  - * \ * 

multiplicans  • • 2719*  • - 

Summa  » • 116904 

dimidium  - . /84*2  quadrat  y 4 1 <$.636104 

robfr.multipbcante  --40561  quadrat.  9*;.  9747M' 

Oper.  primae  producum  tribus  Cy-  248  1 6 $ j jgTcoo 
phris  au&um 

_ * v 


'V  *'>. 


Uodmf*l.\ 


mm. 


Pftmdou 
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t*  <CAt.  V. 

operanti.  multiplicandus --2  78^? 

4pultip!icans  - - - 479 

— 3 •.  > ttl  i3- 

va&lz»  ^ > 1 


Summa 


,kA^r. ]ynidium  - - - 14185  - - quadratum  201.2142*^ 

. *&'"***.&  ' quadratum  --  18  7*85  44? 6 . 

• produftum 15  5 59  789,  - 

, operationis  prima*  produdum  - - 1 4h6#\fa\obo. 

’jLj«umytr  ~'r  produftum  quarfitum  - - - 2*4  8267494  2 ; ^9 

Modus  fecundus fcptratorum  ad  dt  xtr/m  quAtmr  J- 

•*T-  wmertrutn.  M » 

Dptnuio  7,  '27891  Vyn’-*4  Ar"ft«r ’trvrv 

t 8,901  9'  *J»C'{w,i  * * wt^ri  q;vtu.»  i«r  ' 'i ' 

.#***  " , ^?596  •-.  - $*$4m*Mfe»  r,  ,s,  •>  ; .-  *.«*•?•  1 

V , :,T4?5  ' y 0 v 5 i*  * 5 «:  4*  * ~ <r  ><  !* 


•-•  1 •/*  i.  .,rU  *r  -i 


4ptrfti6-2.  ’ 

« 

* ;.^^i 


r'cn%^. 

. »,  . •’  1,  mj»  * .*  / au*r'^ata?4.  M 

‘J  ^7891'  -,  .41 

~42£<  ^ . . 

virr.  . . . 

15685  - - - "2  46. 01 922*7  - ::  1 r'/:/?Wf'rt| 
12206  - - - 148.986416  * wri  <*»•»♦ 


970**7X9  - - i ^ v 7 . 

} 4 8*5  7 79IO°Q6  - - r- > i.i  4 

, productum  quae-  -2482674  94*2,78^  • >•  ;■  •“  * 

•fitum-utfupri  . . f V-i.r.W^  / 

% P I “ * * * #•  - •W*  'X  • . 

‘ iftiwus  ^ < | 

*.'  • r -Moditi 

<l>U»  ^ ^ ••  H • \ 
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J lodus  tertius feparatomm  ad  dextram  quinque 
numerorum. 

27891 

: V*  V \ fjt 

^798oJ: 


;; , 

t •» 


/ 

i ft 


v. 

Modus  ter- 
tiMi.  * 


Operatio  u 


^13990  - - -f*i9f7ioioo 

;i3901  r - - 193.137801 


1481199000000.  . •* 

■'ln  muItipJfcariltCpiit  exaritnrtieticLs  notum  Cyphrar  O.  ^ 

fuerint,  in  Hne.nrbdutto  furit  ^ev^atii  - •<*  • 

« ■grtKiS  foliitn  adjicicndx,  nec  ad  ip  fani  •multiplicatio--  _ * 

uiis  opmfionem  perducendi, 
jtVfrr* 7 ” '£«**>'-  *>t  xrr  4 9 > 


* *-  /i-  • • ’ •“ 


* - - * 427-8 6^ixr$  *a 
- * 51.9264^^^ 


i',  >^3i 


4^4  ?7TQ 
. . , -20685* 

><>_  • <7 1 ® 6 

IVV#,  v ,,  • J 

• W >*' 

, ^ ■-  -»•  - - - - — t — — « 

?produ&um  qu*firum  tftfupra  -p.  4 8.2  ^4  9 4 2 7 8 9. 

Multiplicandus in^xcmplo-2. § 4. c.  lV.eft"  1973485119. 4 
'multiplicans  vero  multiplicando  quinq; 

ad  dextram  &jfU9.:&  quinque  numeris  ad  lin^kam  19734. 
■&fic  per^duas-ojjorationes  habebis  producunt  quxfitum,  ut 
Sequitur:  ; • 4«Ti 

-37986  >o:rs'^i?:-**4  * * * : ? 

1 9 7 J 4-  . tv_j  •.  • • y - * ,4  | * ► > 


•>« 


■ (Operatio 'l. 


5 7 7 * 0 


. . < J . |u  ^ 

-J  . - - 

4-f 


•28860  - - «'t^i.8'f9'6e^} 

Jh»  " 74961 54^*4 ooso^o® 

3 


**5ZIJ 


K, 
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C4t.  n 


i 5*if 

779  8* 


lajio  j 


+ : ' J794-fo«404 

• * > 5 77 1 j 4 5 < 


}»370f  09  4 8 


+ 1 79  »<* 


F4Pd  157x40000  o 


jx  }7»  * 8 9 J 4 


^roduAura  quaeGtum  - - 7 4 96  4$  oj  j x 7 9 34. 

* Sit  multiplicandus  - - - 1*5790864102468-  multi-  * 
plicans  cfto  97fJI ; Separa  in  multiplicando  quoties  potes, 
minores  quam  LoOOOO-  nempi  primd,ultinios  ad  dexttam  -• 
«1468-  fccundd  intermedios  - - 08642.  & tertio  extremo* 

*,  *d  (iniftxam  1*579.  & fic  per  tres  operationes  habebis  prodtt* 
&UUi  quacimun,  uUcquuw;  • 

u n ni  - < 


P*4<$& 


9999-9 


r 


4 Ilii  + - * M f 9*f o • o « | 

47 * " *xs 9.1 95964 
■ ■ ■ — — 


>4®7®  *$«r  • 


»407040  40 


f75?f 
• 864* 

» c 4 1 7 1 


$1®  + *- 
44444  * - J_  9 7 W_6  9 

841  »54260 


+ 8*4» 
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fjp.  r. 


27  m 
>U7P 
limo 

Wff  - 

41576  - 


*wt' 


■ fll  • 

- Ji  »>  C< 


Ofemti»  > 


* JoS&jygoif 

- 1761.984576 


v 15243  75449000000000* 

Operario  fecunda  - - X 4 i 8 6 290200000 
Operatio  prima  * - - 2407065*08 

Summa  produtf.  quaefit.  «13243818776530  906508^ 

< •*_  - «.m»  ••  <•  • 

$.<%  Refla  t,ue  detur  regula  in  cafu,quo  &multiplican-  Reputa  Cm 
4us  Si  multiplicans  majores  funt  quam  100000.  cft  aucem^A' 
talis  * Separa  tum  multiplicandi,  nim  multiplicantis  numc-T**  ^ 
ros  minores  quim  100000.  & (Ingulos  numeros  feparato 
Cum  finguliscaTerisfeparatis  multiplica, &produttis  Cmgu-  caas  ma^ 
1«  adjice  tot  Cyphras  (o)  quot  uterque  fepararorum  reji-  rtsjmnt 
xjuos  fimiil  Jubet  verfusdextram,  producta  denique  multi-  *? ^ 
plica tionum  adde  (tot  enim  erunt  dtflmtta  multiplicatio .******* 
nes,  quot  funtfep  arationes  in  multiplicando , cum  Jc paratio - 
nilus  multiplicantis  multiplicata. ) Sc  habebis  produdum 
multiplicationis  quatfitum. 

Sit  multiplicandus  - - 357912468OI5579.  multipli- 
cans  efto  2468015579*  Separa  in  mulciplicandoquoucs#*/»*w. 
potes  minores  quam  100000.  nemp£  -primo  ultimor  ad  dex- 
tram 15579.  fecurvd6  intermedios  - - 14680-  & tertio  ex- 
tremos ad  hnifttam  * - 557 91»  Separa  petro  in  multiplican- 
te extremos  ad  Imiflram  24680.  ab  cKremis  ad  dextr.inu 
25579*  & timebis  producum  quatficum,  6.  operationibus 
percisa  • * - ■ - « 


- <v-j 


rv  :„\i: 


. 4. 

j 


£arehu» 
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Qftmmtfr  Extremus  ad  dextram  multiplicantis  - - Kiitr . r»?V’ 
extremos  ad  dextram  multiplicandi  - * <1579  ' 7- 1 


r.-  x ,1  - 

17*5* 


> - 9 t * i M 1 

. v /.  » ,■  *j  5 o o»  - - x 5.  bo  o o oo 

• • - : fcr  ^jT'  * * * ‘Sst^ 

Vpemrio /r  Extremo*  ad  dextram  multiplicantis-  x j 5 7 9 
tntermediu* multiplicandi  * - z 46 

* . - 6?h£j*- 

iQ1i *fo-5  ? 8 5 » 9*  - ;:j 

10555-  in. 4 08  01  s 

• a»3*.V^f  .12 v>  v •.  - .Jk>  tj  *■  Cr&i&Q  1^4  r 

* ftdd£|E&  * Igtot  ,Aa^v */^id»rfp5l®-fc$  * 9 < **4°0<* 

Ofenui)  j.  Extremus  ad  finiflranx  r;  «W 

multiplicandi  - - 35791  , ... 

^ vr  sw^ktrtj»;diw*i«.'  x tami  , %» 

• e o ! n a . 1 a» 


-*;\s.v~«tf3wwp  O^^Jfc  Jpirs#  t 
- «tMpXAQM  9lM3  . . 

tn+L>i£tn<t  <1 d-id<4  Z t «au 


¥*J  «tac  ar»>'  i 

a a » i n A 


«a 


CJ*$  r.  V sy 

Intermedius  mttltiplkancfc  j-  ¥ * •**  146%»  • , • * Op»miiojf\ 

Extremus  ad  finifh  am  multiplicantis  - . * 4 6 8 o. 

Horum,  tanquam  ex  accidenti  aequalium,  quadratum 
eft  - - 609.  10*400.  huic  produ&o, propter  intermedium 
quinque  & propter  extremum  quinque  Cyphro  (o)  -•••■% 

fimt  addendae,  fient  in  fumma  decem  Cyphrae  (o)  ergd 
operatio  quinta  erit  - - 6091024000009000009 , 


Extremus  ad  finiftram 

mulriplicandi  - - 3 5 7 9*  . 

Extremus  ad  finiftram 


multiplicantis  - - 2 4 6 $ 0 

58*59 

• • V 

191194*-- 

365.918641 

'V 

16661  - - 

177  58  891 1 

• . 

319710 

«i 

' 

4"  1 4 6 8 

a 

8833  21880* 

\ 

Et  huic  operationi  propter  extremum  ad  finiftram 

K 

% 

multiplicandi  accedunt  decem  Cyphrar  (o)  & propter  < 

extremum  ad  finiftram  multiplicantis  accedunt  quin* 
que  Cyphrae  (o)  & ita  procedenti  produtfto  $83321889» 
accedent  quindecim  Cypbro (o)  & eriefie ; 

Operatio fexta  - - - #$3,322810000000000000000 
Operatio  quinta  - * - 60910240040.00000000 

Operatio  tertia,  - - 8 436  $ 91990000009000 

Upenuto  quarta.  - - -,f-  3331297^000000 

Operatio  fecunda  - - /<f 129633000000 

Operatio prima  ' £ 20/  79241 

Summa  prodactum  --  $ $333  6307  9/ 7 4 3 29  23 /79  24 1.  f.t 

H Hanc 
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DjkmitM  §.  7.  Hanc  praecedentem  per  tabulas  operationem  §.  ?. 

karnm  •/*- & fcxti  fatis  e(Te  prolixam,  quilibet  legens,  ut  exiftimo, 
m“°Jukml+  con<lucrctur>  fed  «‘cfpondeo,  latis  prolixum  etiam  cfle  in  ta- 
muevtdgt 1.  Ii  cafu  Vulgarem  multiplicationis  modum  & non  prolixum 
r*  Arui-  folum,  fed  etiam  erroris  periculo  magis  obnoxium,  fufficiat 
tammQimt  demonftra(Te,pro  evitandis  erroribus  & tollenda  necellitaic 
fAtmntt.  vulgari  modo  multiplicandi  bcuefici6  tabula:  Pythagoricae 
i. e.  per  femel unum eft  unum, &c.  quadratorum  cauot.cm 
Vitilem  fcfle. 
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§.  8.  Rdbre  videtur  dcmonfiratio  multiplicationis  Iro» 
jusnoftrar,  ad  fatisFaciendum  illi,  qui  forfan  eandem  ddide» 
rabit,  detumimus  autem  illam  ex  propof.  5. 11.  Eucl.  ubi<le- 
mon  lirat : Si  refla  linea fecetur  in  aqualia  (f  non  aquali/u»^ 
refl  angulum  fub  inaqualtbus  fegmetitis  totius  <omprcin?fi  mt 
una  cum  quadrato,  quod  ab  intermedia  fethonum,  aquale  tjji 
ei,  quod  a dimidia  dtferibitur  quadrato. 

§.  9*  Hac  Euclidis  propolitio  per  Fub jeftam  Figuram* 
explicatur  hoc  modii : Re&a  liuca  a.  c.k.  b.Fcfta  cli  in  ae- 
quales partes  a.c»  & c,b.  nec 
^ non  in  duas  ina'quales  par- 
tes— a.k.  & k.  b.  quapro- 
pter intermedia  harum  dua> 
rum  fedionum  di  c.k.  qui 
«c  n i m irumd  i mid  i aXb.  minus 


I 

(T 

y 

X 

X 

icgmentumk  b.  Tuper.it  ve!  excedit  jiDlcit  lamEuclidesiRe»- 
(flangulr.m  fub  fegmditis  inrqualibusa.  k.  i.  F.  unicum  qua- 
drato redx  c.k.  i em  h.i.l.d.  atqualedfe^ei  quod  a dimidii 
dtferibitur  quadrato,  nempS  b.c.d.e. 

TundamtoUt  §.'-1o.  Ponamus  ergo  lineam  a.  k.  e(Te  aliquem  'nume- 
■4ff  litatio,  -tum  motorem  multiplicandum  & lineam  k.b. ‘effle  aliquem., 
•numcnSrm  «minorem  multiplicantem  & -lineam  -a.  b.  efflL> 


Ium" 


HA9i  * 

flammam  horum  duorum  i.c.  multiplicandi  & multiplican- 
tis, lineam  vero  a.c.  vel  c.b.  e fle  dimidium  iftius  fummsc,&:  w ^'v  * 


S 


intermediam  c.  k.  cfle  differentiam,  fi  a dimidia  fumma  mi- 
norem multiplicautem  auferas  vel  fubtralias^  fed  quadra- 
tum dimidia:  fummxcff  aequale,  re&angulo  fub  inaequali- 
bus  &;  quadrato  intermedia:  ceu  fuis  partibus  fimiil  fumtis, 
ablata  itaque  una  parte, quadrato  nemp£  intermedia:  reflabit 
altera  pars  nem p£  retffangnlum  fub  inaequalibus  i.e.  multi- 
plicationis produdlum  j QJs.  D. 

§,  ii.  Algebraicd  liare  noftra  multiplicatio  & commo-  Eh^tnuor 
ditis  & elegantius  demonftratur  hoc  modo ; sit  multipli- demonfimti^ 
candus  b*£t  niulciplicansc.  erit  horum  fumma b.+  c.  & hu*  al^cbrai(A% 
jus  dimidium  b.  + c.  a quo  dimidio  fi  fubtrahas  multiplican- 


tem c.rcftabitb-  c.  illius. quadratum cft  bb +zbc  + cc.hu- 

* 4 ' 

jus  vero  bb - zb  c ;hc  c.  H6cquadrat6fubtracldab  illo:  re* 
4 

flat  - - 4 b c = b c,—  produdlo  multiplicationis^  Q_E.  D,. 


r 

.4 

» •• 
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§.  iz.  Qvoniam  vero  multiplicatio  in  §,  4.  bujns  capitis  Demonjim- 
a prat edenti  iu  eo  differt,  quod  minor  numerus  multipli-  tio  nmliifVt- 
Cinsinfuper  priori  operationi  addi  debear,  brevibus  hujus  e^rionu  no- 
rei  reddimus  ratiemero  > quod  in  quovis  multiplicationis^'’-*»^  ufrtw 
prpdutflo  toties  iniit  multiplicans  rai  nor  quot  in  multipli- 
cando  majori  numero  funt  unitates , quare  fi  unitatem  *jr*par . 
luultiphcantc/demanuisfaltcmin  mente  & fic  multiplica- 
rienem  penigamu$>id  efficiemus, non  foltim.uc  fumma  mul- 
tiplicandi & multiplicatis  i?on  amplius  fit  numerus  impar  . . 

fcd  etiam,  qt  produclpm  deficiat  ipio  multiplicante  nume- 
ro, addatur  ergo  defeftus  & erit  productum  completum, 

H 1 §.i3.Utrum  . ' 
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7tt  ihA/tone  §.  ij.  Uttfnm  edam  circa  cfcvifionemtabulaftetragono» 
ouotienttt  .metricae  aliquid  afferant  utilitatis  vel  compendii  jam  vi» 
***^f*”  -dcndum>&  fcicndutn  quidem^icut  in  vulgari  divifione  quo» 
™bul<ui*-  -tienshaud  Imcanxia  inquifitione  an  procedat,  nec  ne?  lir.- 
vtniri  fcf-  -gulaiim  invenitur,  fic  etiam  quidem  per  tabulas  numeri  in 
f**t>  quotierue  noafitmil  omnes fed  bini  8c  bini  inveniuntur,  fed 

uitrd  apparent  fimplici  additionis  & fubtraclionis  benefi- 
ci6)  lingulari  & utiliilimo  & fua  vilfimo  compendio  , ut  fe- 
quitur. 

3 ^ $.14.  In  diviTionfetioftra  per  tabulas  tetragonicas  duo 

SJW*  ftmtdiltinguendiCafus  j Aut  enim  divifor  minor  eftqu&rn_> 
quvmio  a5-  99900.  aut  major  i!16  numerA  99900.  Sidivifor  minor  (k* 
'vifor  eft  mi-  rurfus  fubdiftingui  debet $ aut  enim  divifor  Ixabet  quinque 
nor  qtum  numeros  aut  hacet  pauciores. 

fptoo.  §.ry.  H&ccafu  di  vifori  adjiciendae  futtt  tot  Cyphraeniil» 

#i pauciores  litatis,  quot  divifor  quinque  numeris  habet  pauciores*  ex, 
Jivifor  bd-  gj.  fidivifor  fit  359.  adjiciendae  Amt  duae  nullitatrs  Cyplira*, 
bedtnume-  ut  gant  quinque  numeri,  hdc  modo:  35900.  fimiliter,  fidi- 
rquinqtic?ie-  v^r  9-  ^dpriendac  ftmt  quatuor  Cyphrae  htte  mod6, 
iet  ity  ad\e-  90000.  & fic,  fi  divifor  fit  1596.  erit  adjicienda  una  Cyphra, 
His  Cypbru^  ut  fiat  divifor» -Uj96b.&c.  Quotquot  verd  in  quolibet  E* 
qkinqn.  HU-  xomplo  cfiviiori  adjedt*  fuerint  ( 'ypbrae,  tot  etiam  funt  ad- 
jicienda Cyphrae  dividendo  j Quofacld  Iric  cafus  adaequa- 
tus eririHi,  quo  indiviforc  funt  quinque  numeri. 

$.16»  Adaequatis  hflee  duobus  cafrbus  & in  tinum  reda- 
Jitnimqjoret  ftte  calum,  rurfus  arn  divi  foris  initiales  ad  ftniftram  funt  mi- 
qniminiti*-  norls  autmajores  iniriahbus  numeris  dividendi*  HAc  cafu 
lesin  divi-  in  dividendo  numero  6 ffniftra  verfus  dextram  feptem  funt 
pt?mJy*i>oc  ^Cr  '*mer>eiaam  lincolamabfeindendinumeri,illoverdcafu 
sid  Jhifintm -tdatt,fu  ‘fient  etiam  in  vulgari  arithmetica  divifor,  cu- 
fmsutbfcm-  i*ls  initiale*  fuot  minores  initialibus  dividendi,  totldivi» 
4endi  num<*  . ~ ' dcndO 

fii 


meris  aJj> 

qturi. 

Si  divifor  is 
imisdles 
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dendo  unius  quoticntis  gratid  abforbct  numeros  , quoti-w/»#rw 
pfe  habet,  & in  fuper  adhuc  unum,  fi  initiales  ejus  fint  majo-  tantum  fex 
Yes  initialibus  in  dividendo.  In  divifrone  autem  noftra  ad ^nh 
huc  unus  numerus  accedere  debet,  quia  duo  quoticntis  nu-  n9nfectu  AC 
meri  fhmil  prodeant.  in  vulgari 

■§.  1 7.  Tali  diviffonis  prcepaTationeperafta,  dividendo  tUvifionc. 
firbjiciatirrcjnsdcmduplum,  abfciffis  fimiliterab  hoc  duplo  ipfn  tUvifi*- 
Hhs  numeris,  qui  abfciflis  linipH  fbppofici  fnnt&  porro  rui  operari» 
"fubjice  hifce  abfciffis  -quadratum  diviforis,  cujus  quadrati ptfttguurU) 
tex  ultimi  numeri  ad  dextram  , ab  antecedentibus  ad  hn ,/upfjejnjj0  ^ 
(Iram , -commate  vel  pando  firrt  intcrdifHnfri , juxta  §.  6.  ^ !ra^ 

tap.  2.  atque  jam  examina  fummam  diviforis  & dividendi  j^^jiviA. 
•dupli,  a-ft  non  integram,  fcd  foltim illam, 'quae  futura  eft,  in  r„  addendo; 
initialibus  ante  punftum  vel  comma  numeris , & infuper  in  qj  fummam 
•duobus  poft  punftum  vel  comma  fcquentibus,  quam  fum-  borum  ex*- 
ma;n  ad  interimrcliclAfpatfo  intermedie  fubfcribe,&:mi-  minanda. 
tms  follicitus  de-quatuor  numeris  fequentibus,  quales  illi  . m [ii 
prsecife  futuri -fint,iisdcm  quacre  in  tabulis  quadratum  pro-  ^uJjr4fum 
*ime  minus,  in  numerisfaltem  initialibus,  iftis  fcilicet,  qui  proxime  mi - 
lunt  ante  pumfhmvvel  comma, *&  duobus  fequentibusatque mu  efaarth- 
hiVduo  funtdiftinguendirafus  j Aut  enim  duo  poftpuntfhjm^'**  tabulis 
Vel  comma  fequentes  numeri,  in-famma  ad  -irner-im  addita  (f)  utren- 
dftfenmtfohmrunitatei  duobus-poft:  pundtum  vel  eomma 
numens  in  quadrato  dhftum  proximi  minus  in  tabulis  ittlf- 
-mediari  fequenti  aut  differunt  ab  iisdem  msfjori  quovis  nu-to4y#r 
•mero ; H6c  cafu  quadrati  proximi  minoris  in  tabulis  e*feri-  ne  f 
bannrr  fcor/im  radicis  duo -ultimi  ad  Sextram  , qui  fempor  (6)fima]ot 
in  tabuH^rufTtdn  margine,  & ab  hifccduebrrstiltimis  exferi-  db  ultimi* 
^tk,  fubrrafranrurduo  ultimi  diviforis  numeri, -five  his  ex- 
Tcriptrfinr  minores  five  majores,  fi  enim  fint  minores,  cogi- 
"fandum  cft,  quodab  antecedentibus  radicis, denarius  mutuo  diviforiu 

H 1 . furat 
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fumi  poiTic , fic*t  in.  vulgari  fubtradwnc  denarius  mutud 
ab  antecedente  numero,  fumi  Iolce,  refiduum  hujus  fubT 
tradionis  habebit  duos  primos  quotientis  numeros  j 1116 
<7)  fi  ’*,<nori  vcrocafu  rariori  quamvis,  quo  duo  numeri  poft  pundu  vel 
'dAndo  jn  C0“’J  tantum  differunt  unicatervcimin9exlcrib«uituradliuc 
cjiutrirantm  quidem  proxime  minoris  quadrati  duo  ultimi  addextram, 
refidni  Addi-  fitque  fubtradio  ultimorum  di viforis  ut  jamjam  didunt, 
tnmcjjUi.it  fedtentandum  eft,  utrum  hujus  refidui  unitate  audi  qua- 
^^•.dratum, quadrato  diviforisde  duplo  dividendi  additum,  ef» 
fictae  fiimmam  vel  aqualem,  vel  etiam  majorem,  quadracd 
«fidum  proximi  minus,  immediatdfequenti,  necne  ? Ii  non 
faciat  aqualem,  vel  majorem,  illud  refiduum  adhuc  habe- 
bit duos  primos  quotientis  numeros,  fi  vero  faciat  squalem 
vel  majorem,  quod  quidem  ftatim  apparet  per  initiale^ 
quadrati  addendi,  tunc  refiduum  unitate  nudum  habebit 
duos  primos  quotientis  numeros,  quapropter  confultuiru 
hic  erit, antequam  certiores  hujusevemtis  fimus,  in  peculia- 
ri fchedula  haec  ipfa  tentare,  ne  feries  ipfa  operationis  dis- 
turbetur j Poftquam  verd  certiores  de  duobus  primis  quo- 
Inventi  tientis  numeris  redditi  fumus,  illorum  quadratum  divifori* 
qaoncnn*  quadrato  & duplo  dividendi  in  relido  fpatio  intermedio 
^uUenAo*"1  Abjici  & cum  illisaddi  debet,  fummihorum  trium  ritd  fub- 
feripta  vel  potius  refpedu  numerorum  jam  antea  fubfcri- 
(p) quidn-  ptorumfupplctSi,i  qua  fiamtua  demu quadratum  illud  quod 
tumproxime  ipfi  proximd  min*yel  aequale  e(l  in  tabulis, fulurafiendu  efl# 
uinHtfub-  fubfcript6refidud,cuj  reliduo  pro  inveniendis  fequentibus 
trdbendo.  quoti^tjs  duobus  numeris,  adjiciantur  duo  fcqucrttcs,  poH: 
(i0)ft4fHcn.  abfciflos in  duplo  dividendi  numeri  vel  (altem  unus,  fi  dup 
non  enim  cafu  duo  quotientis  numeri  procty- 

jtutndt,  bunt,  hdc  verd  unicus  tantummodo , atque  huic  refiduix 
cum  adjcdisfubjicc,ut  antea,  quadratum  ijiviforis  " 


na. 
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1»,  ut  antei,  horum  duorum  fummam  in  initialibus  &zd(n)opem- 
intenm  rclicl6  fpatio  intermedio  fubfcribe&  quare 
drarum  proxime  minus  & plane  ut  antea  operando,  perge,  'faem%JL 
usque  dum  nulli  in  duplo  dividendi  numeri  fupcrfim,&  o- p0ftlt  C0Hti- 
ttmes  quotientis  defidefati  numeri  prodierint}  Tandem,  fi mundo. 
addit6  fecundum  pracdi&um  modum  quotientis  ultimi  vel 
-Ctiam  duorum  ultimorum  quadrato,  fi  quidem  fummaltt 
Aqualis  quadrato  in  tabulis,  ita, ut  hocafumma  lubtra&um  * ^ 
Jtihil  relinquar, sfeito,  quotienti  nullam  adharrere  fraftio-^ft,  qU0. 
liem,  Ti  vero  poftfubrra&ionem  difbi  quadrati  in  tabulis  k nenti  adbn- 
liimma  prsedi&j  numerusquispiam  remaneaferit  dimidium  nttfraflri 
hujus  numeri  qui  remanet-,  numerator  in  fradtione  quo  -Quando  & 
tienti  adjicienda,  cujus  fraftionis  denomina  toreftipfe  divi-  1"4,u 
TorA  quidem  uni  -cum  Cyphcis,-fi  quas  juxta  §.  15.  adjeft ***  ' 

$ Cum  deferiptio  cii vifTorils  noflrac  in"§.  i7.fa<Tla  v\y( toeftriptio- 
contrahi  potuerit,  ad  declinanda  omnia  dubia,  quae operan-**  noftm 
ti  in  re  nova  nec  alias  a quopiam  hactenus,  pro  mea ^uidenv 
notitia,  inventa,  per  marginalia  non  folum  ibidem  brevius Zm  confu- 
operationem  tradidimus,  fed  etiam  demooftrarionem  illi-  lipoteH  ; 
usdivilionishic  lubjiciendam  efle  arbitrati  fumus,  cum  haec  (1)  permar- 
ipfa  demonftratio  ad  meliorem  intelle<flum  , facere  videa- ginali.i  de - 
tur}  Illa  vero  demonflratio  fimm  habet-fundamentuin  jn_,  fcrtptionis. 
propol.  4.  u.  Hud.  uoi‘proporric*&  demonflrat:  Si  reda ti-  (i)ftr dt-* 

h ^neA  a-bfetta fit  utcunque  in  b.qu  a dratum,  monfltuiox 

o quod d tota  a.  b.  defribitur  - - a.  b.  c.  d.  cjft  ^ta~  \ . 

c aquale  & illis,  qu.ta  fomentis  a.b.tf  b b.  T,  ••  7 * 

s,.f£.  «s.i. 

fi  & ilh,  quod  bis feb fcgmentis  a Jj.if  b.b,  msftmda- 
, comprehenditur  rcttangulo } nempe  ti.tyfg.  mrr>tum. 

(fflex. 
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f.i.c.e , Sit  itaque  divifor  alterutrum  fcgmentorim* 
auodlibet  a.  h.vd  h.b.  & quotiens  effo  alterum  tegmentum, 
fundirntriti fUmma  vero  diviforis&quotientis,  nemp£  a.  b.  elto  illa  ipfo 
0fpti(4tto.  r ad ix  in  tabulis,  cujus  duo  ultimi  ad  dextram  exferibendi 
funr  juxta  regulam,  nam  integram  exfcribi&  totum  divita- 
rem fubtrahi  propterea  in  regula  tantummodo  non  opus 
fuit,  quia  radix  ifta  & divifor  tantum  in  ultimis  duobus  fem- 
per  differunt,  cum  per  tabulas  plures  duobus  fimul  numeris 
in  quotiente  reperire  non  liceat,  led  fi  a fumma  illa,ceu  tot* 
lineaa.b.lubtrahatur  una  ejusdem  pars  nempb  divifor,  re- 
linquetur neceflario  altera  pars, nempe  quotiens,  fcd  & qua- 
dratum illius  fumrnae  feu  lineat  conflat  ex  quadrato  divita- 
r ris,  quadrato  quotientis  & duplo  Redanguli  fub  Tegmentis, 

* j.e,  duplo  dividendi,  quare  additis  his  tribus,  fumma  aut  fit 
aequalis  aut  major  quadrato  ex  fumma  divitaris  & quotien- 
tis, fi  aequalis,  fuffl  fubtra&ione  nihil  reftabit  & propterei 
nulla  adhaerebit  fra&io  in  fine  operationis,  fi  vero  major  fit 
fadU  fubtradlione&  adjedis  dupli  dividendi  fequentibus  ex 
cademjratione  operatio  continuatur,  ad  finem  vero  perdu- 
elli operatione,  refidui  dimidium  erit  illud  ipfutn,  quod  ix\ 
dividendo  divitare  minuseft,ut  is  adhuc  femel  in  dividendo 
contineri  non  polfit,  quare  per  fractionem  determinandum 
quotientis  reliquum  , omnia  quidem  fecundum  tenorem 
Confulipo - Regulae.  QJE,  D. 

tfH  difflent-  §,  ip.  Exhacipfademonflratione  fluit  divifionis  nollrae 
' fcquens  regula  brevilfima  : Dividendi  duplo  in  tot  numeris 
tullmtx  %•  41101  ^ epuendos  unum  vel  duos  fimfil  quotientesfufficiunt 
monfimrio-  addatur  quadratum  divitaris  & infuper  quadratym  futqri 
m dtfum*  quotientis  in  uno  vel  duobus  numeris.  Summa,  quadrajto 
tfMf  divitaris  & quotientis  fiir.iil,  fumtorum  aut  squalis  erit  aut 
tnajor,  ubi  adjeftis  porrd  de  duplo  dividendi  uno  vel  duo- 
- ‘ . bu$> 
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bus  numeris  e6dem,  ut  antei  modbdivifio  ad  finem  usque" 
a continuanda  cft.  ->  t-  ’ * :.!c  O -m ?'*>  \ ,, 

§.20.  Quemadmodum  univerfalirer  quaelibet  regula-.,  :y-> 

exemplis  fit  clarior,  ita  etiam  mulca  hic  fubjiciemus  & 
etiam  unumquodque  illorum  competenti  fua  explicatione rime  acjus 
- ilTuttrabimus,  ita  quidem,  ut  ex  iplis  ftatim  exemplis  ratio/*^***»*** 
operationis  defumi & intelligi  poffit,  prxprimis  ab  illis,  qui  * 
in  ftudio  arithmetico  & Geometrico  peregrini  non  fimt. 

§.  21.  In  ipfis  vero  Exemplis  rationem  ordinis  haberi, , 

KTuhum  facit  ad  rem  ipfam  perfpiciendam, quapropter  pro-  pi,r*Z?r- 
ponemus  primd  Exempla  fine  fratflione,  eademque  ruviusdme  & jujli, 
fecundum  ordinem  cafuum,  nemp^  ab  initio  Exempla  aj>s- 
que  ffa<ffione,quae  habent  diviforem,  pauciores  qu^m  quin- 
que numeros  habentem,  quae  quidem, fi  duos  & plures  pau-  C9m9m&- 
ciores  habeant,  prae  aliis  hoc  habent  pnerogativar,  qudd  nui-  *m  £. 

Ia  debeat  fieri  fubtraftio  ultimorum  duorum  divifor 
(quippdfunt  tantum  duatCyphra  nullitatis;  i duobus  ult’ -r«J 
misradicisj  deinde  Exempla  absque  fradione, quorum  divi-  "f.wl  duo- 
for  habet  quinque  numeros,  utraque  vero  ita  comparata-.  r*’*vel tr't' 
funr,  ut  quotientis  duo  numeri  absque  ambiguitate  ftatinu  um ****** 
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Cyphras  quotquot  volueris, qnotquot  enim  adjedtae  fuerint, 
tot  habebis,  divifione  continuati,  in  quotiente  plures  nu- 
eaeros*  ad  numeratorem  fra&ionis pertinentes, cujus  deno- 
minator 
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minator  cft  unitas  cum  tot  Cyphris,  quot  funt  adjetfH*',  ne- 
glegis in  fine&  quadrati  quotientis  additione  & quadrati 
aiinoris  fubtra<fHone&  ulteriori  fra&ione. 

*•  Ultimi  radici*  - - vflSSJr.  | 
2.  UJtimi  diviforis  - 7J_f*aio„tm 
2.  Primi  in  numerat.  41  dtnomwuns 


refiduum  fuit  - - 75896. 


idem  cum  2. Cyphris  7 5 8 9 6 o o 
quadratum  divif.797  0.0  25625 
quadratum  quotientis  - >1764 

Summa  - - 7977.616989 
quadrat,  minus  ■ '.5  26489 


refiduum  cum  z.Cyphr.9  o 5 o o 00 
quadratum  divif.  7970.025625 
quadratum  quotientis  - - 2 5 oo 


Summa  - - 7979.07  Ji  25 
quadratum  minus- 8*9  5 5 6 2 5 

refiduum  - - 12250000 

quadratum  diviloris  7 9 70.0  25625 
quadratum  quotientis  ncglcdtum  - - 


Summa  neglcftis  7 9 8 2.2  7 
ultimis. 


2.  Ultimi  radicis 
2.  Ultimi  diviloris 

tertius  de  quartus 
numeratoris 

2 5 r mundi* , 
7} 

5* 

2.  Ultimi  radicis 

41 

2.  Ultimi  diviloris 

75 

quintus  dc  fextus 

6* 

numeratoris 

quotiens  cum  fra&ione 

in  numeris  rotundis 

413562  4,5068 

1 000000 

Dividendus  fit  - - 3 7 1 & divifor  49.  & curo  j.Cyphris  49000.  £x(  ^ ^ 


duplum  cum  4, Cyphris  74  2 0000 
quadratum  divitor.  2401. o OOOOO 
quadratum  quotient  s f - 5625 


Summa  - - 2408.425625 
quadratum  minus  ■ — 35562  5 


refiduum  cum  2.  Cyphris  - 7000000 
quadratum  diviloris  - - 2401.000  000 
quadratum  quotientis  - - 5041 

Summa  - - 2408.00 504 1 

quadratum  minus  * - 7.96  3 04 1 


refiduum  cum  2,  Cyphris  - - 4 2 000  00 
quadratum  diviloris  - - 2401,000000 
quadratum  quoriccrisncgle&um  - - 


Summa  ncglcftis  ultimis  2405.2  o. 


cumfmBit* 
quotiens  cum  numera-  **  i»  numt* 
toris  primo  • • j^ri*rotMndi*% 

numeratoris  fecundus 
& tertius  . - 71 

numeratoris  quartus  dc 
quintus  r - • 4)  ,■ 

quotiens ficcft  y ?7»4 1 


Ki 


joQoap 
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Quomodo  §.  ij,  Ad  fimilitudinem  logifticae  decimalis,  fi  forte  deft- 
■divijlo  in  deretur  divifionem  per  tabulas  peragere  ia  talibus  cafibus, 
*n  <lu^us  divifor  habet  fradionem  in  numeris  rotundis  de-4 
■numerum  nominatam  & dividendus  vel  nullam  vel  fimiliter  etianu, 
rotundum  aliquam  habeat,  efficietur  hoc,  fi  numeratoris  numeri  in  di- 
denominu-  vifore,  adjiciantur  diviforis  integro  uni  vel  pluribus  nu- 
wprocedu.  meris.  in  dividendo  vero  fimiliter  integro,  uni  vel  pluribus 
dividendi,  atque  tunc,  fi  in  diviforis  numeratore  plures  fue- 
rint numeri  quim  in  di  videndo, tot  in  dividendo  adhuc  adji- 
ciendae funtCyphrx  (o)  quot  fuerunt  pauciores , & opera- 
tione divifionis  fecundum  pncedentiaad  finem  pcrduda, 
quotientis  provenient  numeri  integri,  fi  vero  fecundum., 
praecedentem  §.  plures  Cyphrae  adjiciantur,  prodibunt  tot 
numeratoris  numeri,  ut  in  praecedentibus  Exemplis}  Si  ve- 
ro in  dividendi  numeratore  plures  fuerint  numeri  qualmin 
divifore,  quotiens  habebit  adjedam  fradionem, in  cujus  nu- 
meratore tot  funt  numeri,  quot  habuit  numerator  plures 
numeros  in  dividendo  quam  in  divifore.  e.g.  Dividendus 

fit,  ^ divifor  vero  » ^ Utrique  adjedo  fu6 

» . * ioo  7 JOO 

•xfMf  • '•  numeratore, oritdividendus  426)717,5.:  divifor  89013.&  quo- 
niam utrobique  duo  funt  adjedi,  prodibit  quotiens  integer 
absque  fradione,  nimirum  479.  pracprimis,  cum  inhocE- 
xemplo,  quod  in  Exemplo§.  hujus  capitis  jamdiim  elabo- 
ratum eft  nihil  remaneat,  nam  fi  aliquid  remanfifler,  po- 
tuifict  juxta  §.  praecedentem  operatio  continuari,  ad  inve- 
niendos fradionis  numeratores.^ 

Sit  porro  dividendus  4263717.  & divifor  o00_LL_  quo- 
SxtmfLi*  * ^ 100 

niam  hic  funt  duo  numeri  in  numeratore  diviforis  5;  nullus 
in  dividendo,  huic  accedere  debent  dua:  nullitatis  Cyphrar, 
«ritque  fic  dividendus  416372700.  & divifor  89013.  qua- 
propter 


Digitiz 


• tav.  v.  y? 

pTopter  quotiens  erit  47900.  absque  fra&ione  j vide  rurfus 
dittum  Exemplum  §.  1.  hujus  capitis. 

Similiter  iit  dividendus  — ^ ? 7»&  divifor  ggor— i a^- 

jcdo  & dividendo  & divifori  fu6  numeratore  , erit  ille 
416x727.  & hic  89013.  & quoniam  dividendi  numerator  tri- 
bus numeris  fuit  major  illo  diviforis,  quotiens  habebit  fra- 
•ftionem  cujus  numerator  habet  3.  mimeros,  eritque  totus 
«quotiens  fradhis,  nempe  497  vid.  rurfus  <di&.  Exemplum.» 

4000 

5.1.  hujus  capitis. 

Tandem  iit  dividendus  ^ 1 &divifbr  74»  -vel,  quod  i-  Extmpl.4 . 

''10  1000 

«dem,  o 211 1 adje&d  utrique  fu6  numeratore  erit  ille,  371. 

1000 

«&  hic  742.  fed  quoniam  dividendo  tantum  unus  Se  divifori 
tres  funt  adjefti  numeri,  illi  adhuc  duae  Cyphrae  accedero 
«debent,  ut  fiat  37100.  atque  in  fine  hujus  divifionis  habebis 
«quotientera  in  integris  numeris  757.de  fi  porrdtresCyphr» 
adjicias,  habebis  quotientem  cum  fraftione  _ »4?  «vid.  2> 

* ■ 4000 

templum  2.5.22.  "hujus  capitis. 

§.24.  Propofitistic  omnibus  Exemplis,  ad  cafus  in  5. 

II.  hujus  capitis  exprelTos,  pertinentibus  & in  quibus  divi- 
for  eft  minor  qu^m  numerus  99900.  alter  jam  cafus  princi-  ^ifor  * 
palis  juxta  $. 14.  reftat,  qu6  divifor  major  eftnumerd  ift6  major qujm 
99900  j Ubi  diviforis  quinq  j initiales  ad  finiftram  punft6  £ S99f9»  v 
fequentibus,  quotquot  fuerint, diftingvuntur,atque  perhof- 
ce quinque  ad  finifiram  initiales,  ceudiviforem  , divifie, 
pro  inveniendis  duobus  primis  in  quotiente  numeris,  juxta 
tenorem  §.  16.  & $.  17.  hujus  capitis  peragitur  t&m  diu,  us- 
que dum  juxta  marginale  decimum  fequentes  dividendi 
^ K i funt 
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fftnor 

tamen 

quam\ 

WOO0OOOOM 


Pe  retti 

$ ollo  cande 

diviforis 

quadrato 

ytfirtla. 


7*  . CAF.  r. 

funt  adjiciendi , non  aliter , ac  fi  quinque  ifti  ad  fini* 
ftram  initiales  nullos  alios  adjellos  habuerint  numeros  ± 
Atque  jam  demum  difcrcpat  operatio  hujus  cafus  ab  illo» 
quod  loc6  duorum  adjiciendorum  numerorum,  adjici  de- 
beat unus  tantum  fequens  in  duplo  dividendi  numerus,  fi  i» 
divifore  tantum  unus  ad  dextram  poft  punitum  fit  reliqvns, 
duo  verd  adjici  debeant,  fi  duo  fint  reliqui,  quatuor,  fi  qua- 
tuor  & demum  quinque,  fi  quinque  vel  etiam  plures  fint  re^ 
liqui,  plures  enim  quim  quinque  haltenus  non  adjici  de- 
bent, hujus  porr6  reliqui  minoris  tamen  quim  iooooo.qua- 
dratum  addatur  quadrato  quotientis,&  ab  hac  fumma  iub- 
trahatur  quadratum  differentia:,  quae  eft  inter  quotientemj. 

& idem  reliqvum  poft  punitum  ad  dextram  5 Illud  verd, 
quod  in  hac  quadratorum  fubtraltione  remanet  porrd  fub- 
trahendum  eft,  ab  illo  refiduo,  cui  unus  reliqvus  vel  plurefe 
adjelti  funt,  qu6fad6  eddem  plani  mod6,  duo  fequentes 
quotientis numeri  quaeruntur,  qu6  du6  primi  inventi  funtr* 
nempe,  quadratum  quinque  initialium  ad  finiftramceu  di- 
viforis addendo,  fummam  examinando,  eidemque  quadra- 
tum proximi  minus  in  tabulis  quzrendo  &c.  de  cactero,  fi  in 
line  aliquis  numerus  fuperfit,  illius  dimidium  erit  numera* 
tor  fraltionis  juxta  dilt.  §.  1 7. 

§,  25.  Sed  unicum  adhuc  determinandum  eft,  ubi  ni-* 
mirum  iftud  quadratum  quinque  initialium , ceu  diviforis, 
denud  addendum, reltl  collocari  debeat  j collocatur  nimi- 
rum juxta  fundamentum  §.  17.  & ejusdem  marginale  decir 
mum  hujus  capitis,  ubi  refiduo  unus  eft  adjiciendus  nume- 
rus, fi  unicus  quotientis  numerus  quaeratur,  duo  vero,  fi  duo 
fimiilqu*rantur,jamverd  ratio  haberi  debet  illorum  nu- 
merorum,quae  jam  dum  propter  reliquos  in  divifore  adjecti 
fpnt, atque fic,  fi  propter  diviforemunuf  tantum  adjedus 
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Tk>&  quaefratur  tantum  unus  quoti  entis  numerus , nuTlu* 
porro  adjicidebct,  fi  vero  duo  quocientis  numeri  quaeran- 
tur, unus  cie  dupk)  dividendi  adjicienduserit  j Si  .porro  pro- 
pter diviforem  duo  fint  adjedi , & quaeratur  tantum  unus 
quocientis  numerus,  collocatur  di&um  quadratum  divifb- 
risfub  penultimum  refidui,  fub  ultimum  vero,  (i  quaerantur 
duo  quotientis  numeri  j fi  ulterius  propter  diviforem  tres 
lint  adjcdH  de  duplo  dividendi , & quaeratur  tantum  unus 
quotientis  numerus  collocari  debet  dittum  quadratum  fub 
antepenultimum  refidui  & fub  penultimum, fi  duo  queran- 
tur, adhut  porrd  fipropter  diviforem  quatuor  fint  adjedi 
& queratur  tantnm  unus  quotientis  numerus,  quadratum* 
iftud  collocatur  fub  quartum  X dextra  refidui  & fub  tertium 
£ duo  quotientis  numeri  quaerantur,  tandem,  fl  propter  di- 
Sriforem  quinque  fint  adjedti  & quaeratur  t-Tntum  unus  quo- 
tientis numerus,  quadratum  iftud  collocatur  fub  quintum*  > 

& dextra  refidui  & fub  quartinn , fi  duo  quaerantur,. 

5. 26.  Exen^plis  quatuor  fequentibus  res  erit  clarior,  in  &**?**£■ 
quibus  loco  explicationis  alphabeti  literae  propter  chartae^*^.*" 
anguftiam  appofit*  font,  fignificat  vero  ibidem  Litcra  C.  templis  re. 
quadratum  quinque-divifbris  mkiafiam  ad  finiftram,  .ceu  prefenumt 
•diviforis abfoluti : d.  quadratum  quotientis:  e.  fummarru 
trium  additorum,  nempd  dupli  dividendi , quadrati  ditifb- 
ris  & quadrati  quotientis : f.  quadratum  proximi  minus 
Sn  tabulis  : g.  refiduum,  fi  hoc  quadratumi  didla  fumma_» 
•fubtraftum  fit,  cum  adjeflis  totde  duplo  dividendi  numurisj 
q uot  in  diviforepoftquinq^  numeros  initiales  funt  reliqui. 

%'  quadratum  unius  vel  plurium  numerorum  qui  in  divtfo* 

Tepoft  quinque  nnmeros  initiales  funt  reliqui:  k.  fummam 
liujus  imodd  diefti  quadrati  & quadrati  quotientis^  l.qtia* 

Reatum  differentiae,  quae  eft  inter  quouentem  & reliquos 
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pofl  quinque  initiales  in  divifore : h.diflerentiam  inter  mo- 
dd  diftum  quadratum  & modd  didam  fummam:  i.refiduum 
fi  haec  differentia  5t  refiduo  g.  fubtrahatur:  m.  radicem  ia 
tabulis : n.  duos  ultimosquinque  initialium  ceu  di viforis : o. 
quotientis quaefitos  numeros:  p.  reliquos  in  divifore  poft 
quinque  initiales : & q.  differentiam  inter  hos  & quotientis. 
numeros  quarfitos* 


r.  Dividendus-  585^! 
absque fru-  duplum 


Bione  tu  quo 
divifor  bu- 
bili. nume- 
ros quid 
probat  E- 
xemplum 


c 

d 

e 

f 

g 

h 

» 

& 

c 

d 

c 

f 

g 

h 


- 11703J1 

i67747769 
1 1*5 


l68*9I9Ji5 
.894404 


91  2 Divifor  - -163637. 


8 U 


24911 8 
490 


1485181 
167.747769 
- 1776 


170.140817 
.140711 


1064 

1064 


d - 
b 

k 
1 

h 


1225 

- - 49 

- 1174 

784 
' * 49° 


m 

n 

o 

V 

p 

q 


d - - J77(5 
b 49 
k - - f8if 
I - - 4761 

h 


' 9* 

- 63 

- 3* 

- _7 

- 18 


m - 
n - 


39 
65 

o - - 7 6 

p - -‘j7 

q - - 69 


- - 1064 
quotiens  integer  eft  - » 

»7  <59. 


Dividen- 
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',‘v 

- 


duplum 
c - 


e 

f 

g 

h 

i 

c 

d 

c 

f 

g 

h 


s - - JH  45i  0 

5 147 

- - 7.0  6 9 0 2 1 
9751.7  4 7536 
- 1 2.2  5 

04 

94 

9 75  9-8  1 7 78  2 

. — .661681 

t 

1 

156  1.01.04 
6 5 io 

1 

l 

1 5.6  03594 

- 9751.747536 

- - 6 2 41 

c 

1 

- 9768.3  57  371 

* «3f7H$ 

C 

* 1 

1 

1 46  94  ! 
- - 1 46  94  * 

<*■ 

• i z i 5 
8649 


•6510 


6241 


9875<5.9$.  Exempt.  4? 

absque  fnt*. 
Ilione  itu* 

9 * quo  divi  for 
' 5®  habet  7*#*«i 
, jj  meros,  ■* 


m 

n 

o 

P 1 

q 


m 

n 


196 


o 

P 

q 


93 

5« 


35 

56 

79 

2! 

14 


♦* 


Dividendus  • - 2984715 


duplum 

c 

d 

1 1 - 
f - 


59694?° 

5 6 86.51  7281 
• - 1521 


5692.488  2 $-2 

.4  OO7O4 


quotiens  integer  cft  $579, 

1JJJ6  & JBS  ■ • 7H°^sI  3 

_ absque  fnt*. 
m " " 48  j«_» 

n - 


* 1 

h 

- * - 5 j 1964 

4J 

i 

- - * «7  47  5 *3 

* - >4 

c 

- - - 5 6 86.5  1 7 i 8t 

f H 

1 

d 

W - 3364 

n- 

c 

* - - 56  95.2  68168 

f 

- - - .268089 

f 

- ' 7? 

1 1 2 

ii 

- - - - 79 1 1 2 

j 

L 

d - - 7521 

b 465124 
k 4 6 66  4 5 
1 4» $449 
h - 5$i9  6 

d " 3$  64 
b 4 65  i 2 4 

k 46848  8 
1 i8*??** 

h-79iu 


o - 

P - 

q * 

m - 
n * 
o • 
P * 

9 " 


9//0  divi/er 

* $9  f.  rui- 

- 682  «frw, 

* 64J 

- 67 

- «9 

* 5S 

■ 6&z 
6 24 


quotiens  integer  efl  3998« 
Pividea- 


Oigitizefl  byXjopglc 
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Xxetnpl.4.  Dividendus  - - 5 1 i 4 1 9 8 ' 880 17  o 3 & Divifor  59743.78117, 

duplum  - - 1044839 7 76054  o6‘  MHjjfajjjH 


yj/0  divifor 
bdbet  io. 
numeros. 


c ~ - J557.187449 
d 7569 

C *•  - 

f * - 


3567.743415 

671900 


7051576054 
1 36  09758 


70379^6*96 

3 5 5 7*87449 
348  i 


55 6 4-J  2. 8 8-  96 
.3^8804 


m 30’ 
- 7569  n - 43 

b 6 11  7.899089  o - 87 
k 6117.906658  p 78217 
1 6 104. 196900  g 7840 

h - 13  609758 

m - oi 
d - - 3 4 8 1 11  --  43 

b6 117.8990890..- 
k 6 1 17.901570  p 78117 
1 6 1 08-671964 


9 1 196  06 

9ii96o6|'!i  - - 6119606 

quotiensSnteger  eft 


0. 


g 

h 

i 

c 

d 

e 

f 

g 

h 


Dhiftoper  §.  16.  lladenusdivifio  per  tabulas  noftras  ad  divifo- 
tabuUt  rem  10000000000.  usque  afccndit,  fed  nequis  putet,  hic 
tjH.ind)  T>i-  terminan  earundem  potentiam,  quomodo  eadem  in  quo- 
orquAtu-'  V1S nia)orc  diviforc peragi  pollit,  docendum  adhuc  reftat ; 
c unaue  Ht  quidem  tn  tali  cafu,abfcifiis  a di  vi  fore  decem  numeris 

quam^t  operatio  i nAi tuenda  eft  per  hofcc  10.  numeros  plan£  lecun- 
10000000000  dum  tenorem  §.14.  & 15.  hujus  capitis , usque  diim  pro  in- 
veniendis tertio  & quarto  quorientis  numeris,  ad  additio- 
, : nem  quadrati  quinque  initialium  ad  Cniftram  divifotisper-' 
ventum  (it,  antequam  enim  harc  nddirio  fiat,  rurfus  ficutin 
§.14.  tot  adjiciuntur,  de  duplo  dividendi, numeri, quot  poft 
<leccm  initiales  divilbris  funt  numeri  reliqui , atque  (i- 

x ? militer 
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cap.  r.  v*  /> 

militer  horum  reliquorum  quadratum  additur  tfuacfmo 

quotientis  inventi,  & ab  hac  fumma  fubtrahitur  quadratum 
differentia:, qua:  eft  inter  quotientem  inventum  & didos  re- 
liquos numeros,  atque  illud  quod  in  hac  quadratorum  fub- 
tradione  remanet,  porro fubtrahendum  eft,  ab  illo  refiduo, 
cui  poft decem  diviforis  reliqui  adjedi  fiunt,  atque  tunedi- 
vifionis  operatio  fic  ad  finem  usque  continuatur,  prout  ab 
initio  f.idum  eft;  atque  fic  quidem  hic  procedendi  modus 
afccndit  usque  ad  diviforem  iooooooooooooooo.  ad  majo-. 
pem  vero  diviforem  & quousque  libuerit  afeendi  poteft,  fi 
poft  quinos  & quinos  numeros  cum  reliquis  perpetuo  ad 
fimilitudinem  reliquorum  poft  quinque  in  §.  24.  & poft  de- 
cem in  hoc  i pio  §.  Operatio  peragatur.  Litera:  verd  Alpha- 
beti in  duobus  fequentibus  Exemplis  caedem  , idem  etianu 
repraefentant,  qnod  in  §.  praecedenti  determinatum  eft ; re- 
JiquaE  ver6  quae  in  did.  §.  non  habentur  repraefentant  fc- 
quentia  : t.  quadratum  poft  decem  diviforis  numeros  reli- 
quorum : u.  fummam  hujus  quadrati  Sc  quadrati  quotientis 
inventi  : x.  quadratum  differentia:  quae  eft  inter  quotientem 
inventum  & modo  didos  reliquos  : r.  differentiam  intef 
quadratum  modd  didum  & fummam  modo  didam : f refi- 
duum  , fi  ha:c  differentia  & refiduo  i.  fubtrahatur:  y.  reli- 
quos poft  decem  diviforis : z.  differentiam  inter 
hos&r  quotientem  inventum^. 
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Exemplum 


Digitized  by  Google 


e a p.  * 

Exemplum  i,  uhsqut  fn&ione  in  quo  DiYifor  habet 

io,  numeros, 

©ividendus  - - 451811  9*  8 3 5 5°  4*°8  & divifor  37985.54795.11. 


duplum  - - 905643  85666 
c ->1442.160115 
d - - 121 


«->  1445.765989 
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m - 96 

d - - 11 1 n - - 85 
b 3002.172849  o 

k 5002.272970  p 54795  dm 
1 3001.067524  t »44  0 * « 

h --  1205446  u 265  Y’™ 

X -- I Z - - I 
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m - 77 
- - 8464  n - -85 
b 3002.172849 

k 3002  281513  p 54795  88464 
1 2992.199401  q ?47oI  t _«44  0 

h->  100819 u u 8608  y 
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quotiens  integer  eft  - • 119209. 
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Exemplum  2.  absque  f raQione  , in  quo  Divi/or  habet 

sj.  numeros. 

SiVidcndus-  90  <3  1 8|3<$f84  58717  83  68  & Divifor  - - 69452.57830.47658, 


duplum  1.8  1 x 6 5 6 
c * 4813-580304 
d - - 169 


* *48if-393  IZ9 
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•f  688969 
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d * - «8 
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0 - - 4 g 2 4.2  69  289 
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1 33  3 93 57678 
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91  50336 

9 1 50336 


OCOCOOO 


m - 65 

1 69  n - - 52  d - - 169 

83344-308900  0--7^  1 2271.284964 
k}J44-3°9o69  P 578?o  111271.28  5133 
I 3342.805489  <j  X1270.046Q29 
h - - 1503580  r - - J2391C8 

|o  --  13 
y 47658 
'2  47645 

'ta  - 56 

[d  - - 16  n - - 52  d - - t6 

b 3344^08900  Q . c~  t 2271.184964 

k 3344-31°89i6  p 57830  u 2271.18498° 

1 3343.846276  x 2270  903716 

h - - 462640  r - - 381164 

o - - 04 
y 47658 
z 47654 

m - 48 

- 9216  n - - 52  d - - 9216 

b 3344o° 8900  o-  - 96  r 
k 3344-  3 1 8«  1 6 p 57830  u 2i7i«*W  So 
1 33  33-  214776  q 5^73**  H61.143J44 
h-  -u  103360  1.-9150336 

o --.96 
v 4^658 

.z  4756» 

quotiens  integerfcft  * - 130496. 
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4,2r  §.  i8-  Pofitishisomnibus,nihilominus  rertantvduo  ca- 

duobtufw - fUS)  quft,us  divifio  per  tabuIasfecimdunVpficedcnrem  me- 
&(afihu7  tliodum  peragi  nequit,  quando  nimirum  divifor, vel  e.rt  ma- 
jor qrtident  quSm 99960.  minor  venVqudm  iococo.  vel  ert 
major  quidem  quam  100000.  quinque  verb  iplius  initiales 
ad  finiftram  funt  majores  quam  99900.  &:  minores  quanu 
100000.  faeilis  vero  ert  horum  duorum  cafuum  folutio  , (i 
nempe  in  utroquecafu  non  quinque  initiales  ceu  divifor  ac- 
cipiantur, fed  tantummodo  quatuor,  reliquis  omnibus  nu- 
* nentibus,  ut  in  praecedentibus  dictum  ert. 

C • §.29.  Quemadmodum  jam  ul.trd  faremur,  divifionem 

per  tabulas  quadratort&n,  in  cafibus  illis , in  quibus  divifor 
* foSti-  major  ert  quam  99900.  nihil  aut  parum  compendii  afferro 
mu  cMjibut  rei  Mathematicae,  praeprimis  ciim  a me  inventa  fit  alia  divi- 
tonfiltb  0- , fionis  ratio,  quae&huic  per  tabulas  & alijs  quibuslibet  pal- 
& marium  facild  praeripere  potert,  duplicato  nimirum  &quin- 
yure  f tUplicato  per  dimidiationem  foliim  divifore,  ad  quosvis 
' quotientes  fimplici  additione  & fubtrairtione  inveniendos, 
itademonftrationem  ejusmodi  divifioni  fubjicefe  hafid  ne- 
celTarium  efie  exiftimavi,  fperans  hic  cum  Cartefio  in  fine» 
.fuae  Geometriae,  a pofteris  mihi  gratias lubitum  iri,  non  fo- 
lum  pro  iis,  quae  in  hoc  capite  tiim  utilitatis,  tum  curiofira- 
tis  grati^  explicui,  fed  etiam  pro  liac  demonrtratione,  ; 

; * quam  confulto  omifi , quo  ipfis  voluprat^mil- 
lam  inveniendi  relinquerem. 

* ' *' 

* ? * un  * -|  , * ■ * * 
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Dc  Admirando  Tabularum  ufu  in  numeris  figura- 
tis, praeter  quadratum,  reliquis,  Trigonio,  Penta- 
t gonio,  Hexagonio&c. in  infinitum. 


i. 


v % 

rl 

i* 
- -■« 

“i 


8*  «•  ; \ , 

CUM  ex  quatuor  aut  quinque  folufnmodo  operationibus  Continua^ 

tota  condet  Arithmetica,  quae  funt  Additio,  Subtra-//W*,r*,'*, 
ctio,  Multiplicatio,  Divilio&  Radicum  Extractio,  adeo,  ut 
Cartelius  non  veritus  Iit  hos  ipfos  Arithmeticos  terminos, 
in fuam  Geometriam  introducere,  additio  vero&Fubtra- 
«dio  fint  & fimplicioris  & communioris  praxeos,  econtra 
Multiplicatio,  divilio  &radicum  cxtra<dio  citioris  indagi- 
nis, liacc  vero,  quomodo  per  tabulas  expediantur, in  pratcc- 
dentibus  pleniffime  & odenfa  & demondrata  a hobisfint  j 
Legitimationem  tetragonometriac  nodra:  tabularia:  in  ge- 
neralioribus & univerfali  Mathcfi  lirtficientiflimam  ede,  fir- 
miter mihi  pcrfiufi.un  ed,  infuper  etiam  fpeciatim aliqua., 
attingere  haud  abs  reefle  exidimo, -attingere  dico,  non  ple- 
n£  abfolvere,  multd  minus  InVdemoiidrafc  J quamvis  de- 
monftrabilia  fint  omnia,  id  quod  Fata  huic  opufculo  pra:ter 
intentionem  ab  initio  meam  denegarunt,  curabo  tarricivi}-  ^ ^ 
riverfalem  Mathefin  hilce  tabulis  plemflimc  applicari, 
demonftrnri,  ii  DEUS  Vitam  largiatur  Scopcrarq  me.un->  ''*!,**»'*• 
publico  gratamefle  Fentire  potuero,  primo  vero  illa  pcq- 
ponam,  -qui  circa  numeros  in  univeTiali  Mathefi  inter  alia  Vv* 
multa  proponi  'olent  •&  ad  M.irhefisuiiiverfalis  partem  A- 
frithmeticain  potidimum  fpcctaitt. 

^ §. i In  Arithmeticis  ex  natura  ipfa  numerorum,  vgl  t>r03r^f^ 

potius  ex  naturali  i piorum  progt  cilione,  le  nobis  otlerto-  /inti,'rt<t* t 

•v3  mmum 


st  CAf.  rn 

e *,  mater  mnium  primd  progreffio  vel  proportio,  quae  Arithmetica 
numerorum  dicitur,  cujus  definitionem  vide  in  §.  z.  capitis  tertii  j In  qua 
figuratorum  pr0grefi]one fequentia  obfervarunc  ingenioli. 

Uumtrut  j si  ab  unitate  incipiendo  ponamus  naturaliter  & 

triangula-  fccun(jum  ordinem  numeros,  continui  unitate  folummodd 
crefeentes,  & tandem,  ubicunque  libuerit  in  ultimo  aliquo 
sridf  fubfiftamus, atqj  fummam  omnium  colligamus, iftam  fum- 
mam  efficere  numerum  trigonium  & inTriangulum  aequi- 
laterum  aequalibus  continuo  diftantiis  exad£  rcdigibilem. 

E.  g.  fi  fubfi fiamus  in  numero,  7.  & fummam  omnium,  7-6. f.  - 
4.3.Z.&  I.colligamus,  erit  illa, 28  fed  hic  numerus  dicitur  efle 
triangularis, quia  fingulae  iftius  numeri  unitates , ceu  pun- 
ita, in  triangulum  acquilaterum  exad£  funt  redigibiles,  ita 
ut  perpetud  uniformiter  & fe  invicem  difient,  ut  patet  ex  ap- 
pofitis  Figuris  A.&  B. 


«htomoit 

absque  n- 
gulu  inve- 
niatur, per 
datum  ulti- 
mum pro- 
gresfionia 
terminum 
vel  nume- 
rum ttrmt- 
f orum. 


Datd  itaquequovis  numero  ultimo  in  progreffio- 
ne  ejusmodi  arithmetica,  vel  etiam  numero  cerniinorunu, 
ejusdem  triangularis  numerus,  (eu  fumma  omnium  termi- 
norum invenitur  per  Regulam  in  Arithmeticis  commu- 
nem j qudd  nempi  ille  numerus, unitate  audus  debeat  mul- 
tiplicari cum  dimidio  numero  terminorum,  vel  fi  hic  nu^ 
merus  fit  impar,  ut  dimidium  non  nifi  in  frado  numero  ha» .. 
beri  poifit , quod  dimidium  ultimi  numeri  unitate  audi 
multiplicari  debeat,  cum  numero  terminorum  j Sic  in  prae- 
cedenti Exemplo,  ultimus  erat  7.  idemque  unitate  audus  J, 
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tujus  dimidium 4.  multiplicans  numerum  terminorum/, 
(funtenim  in  hac  progreffione  feptem  termini)  procreat 
triangularem  didum  28.  Pari  ratione  invenies,  ii  numerus 
ultimus  fit  48734. ejusdem  numerum  triangularem  fcu  fum- 
it»am  omnium  terminorum  efle  , «87525745.  multiplicando 
nimirum  ultimum  terminum  unitate  audum  48734*  cum.. 


dimidio  numero  terminorum  24367.  ut  tentanti  conflabit. 

§.5.  Multd  facilior  & compendiofior  hic  eft  operatia^^1^  *** 
per  tabulas,  in  quibus  folummodo evolvitur  quadratum  uU 
timi  termini  eidemque  additur,  fua  radix  i.e.  ipfe  ultimus 
terminus,  eritque  tunc  dimidia  fumma , qusfitus  numerus,  - 
triangularis,  feu  fu mm a omnium  terminorum 3 fic  vides 
quod  ultimi  termini  7.  quadratum  fit  49.  & horum  duorum 
fiimma  56.  dimidia  vero  28.  numerus  triangularis  j Pari  mo- 
do quadratum  ultimi  termini  48734.  efi  2375'. 002756.  & ho* 
rum  fiimma  2375051490.  quare  dimidia  1187525745.  erit  qux- 
fitus  triangularis,  feu  fumnia  omnium  terminorum.  No» filum 

§.  6.  Elegantiflim£  fic  fingulae  radices  in  tabulis  non_i  quadnuifid 

folum  quadratos,  fed  etiam  triangulares  fuos  numeros  de-  er*am  ,r*’ 

. * Angulares 

terminant.  . . * • 

§.  7.  Econtra  cx  quolibet  numero  triangulari  vel  fumma  ^bulu. 
progrefTionis,  radix  triangularis,  vel  ultimus  terminus  vel  Numenu 
etiam  numerus  terminorum  extrahitur,  fiipfiusoduplum  quadrat  m 
unitate  audum,  ceu  quadratum,  in  tabulis  quaeratur,  ejus-/'#  tetm* 4-, 
demque  radicis  unitate  diminuta?  dimidium  3 fic  numeri  V,us' 
triangularis  28.  oduplum  unitate  audum  eft  225.  cujus  ra-s- 
dix  quadrata,  unitate  diminuta  efi  14.  cujus  dirnidiuin  7.  e-t ' 


rir  radix  triangularis  quxfita  j • 

§.8.  Si  porrd  ab  unitate  incipiendo  ponamus  nume-^*^.  ^ 
rosbinarid  crefccntes&fubfiflamusin  aliquo  ceu  ultimda ^ AngViark 
que  colligamus  fummam  omnium  terminorum,  repraefen-y;*  tngq- 

M tabitw>. 
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tabit  Hia  ipfa  numerum  quadratum»  de  quo»  cum  rupri, Ca- 
pite tertid  ex  profeffo  altum  (it » ad  fequentcs  fi  miles  per- 
gendum hic  eft. 

Wmerw  §.  9.  Si  itaque  porrd  ab  unitate  incipiendo,  ponamus 
feruMgQnius  numeroi  ternaridcrefcentcs,  & fubfiftamus  in  aliquo  ceu 
«uAnryU-  ^^rao>  atque  colligamus  furnmam  omnium  terminorum, 
rtt,  pid?  rcpraefentabit  illa  ipfa  numerum  pentagonium,  feu  quin- 
quangularem  \ quiain  appofica  figura  pentagonia  regulari 
cernere  licet,  qudd  ad  punitum  verticale,  ceu  unitatem* 
primd  accedant,  ad  minimum  quatuor  punita,  ad  forman- 
dutn  pentagonium  primum  regulare,  deinde  porrd  acce- 
dunt tribus  additis  7.  pundl  a,  qua:  cum  aliis  tribus  punitis, 
^ quae  fuerunt  in  pentagonio  priori 

C *»  «quali  diftantia,  formant  fecun- 

dum  pentagonium,  fimiliter  porrd 
accedunt  tribus  additis  10.  punita, 
qu*  cum  aliis  j.  punitis,  quae  fue- 
runt  in  fecundo  pentagonio,  for- 
«nant,  in  aequali  diftantia  tertium* 
pentagonium , non  minus  porrd 
accedunt  tribus  additis  ij.  punita, 
quae  cum  aliis  7.  punitis,  quae  fuerunt  in  tertio  pentagonio 
formant  in  aequalidiftantia quartum  pentagonium ; &c.  O- 
mnia  vero  punita  in  tota  figura  C.  vel  alia  quacunque  ma- 
jori in  unam  furnmam  collelta  efficere  dicuntur,  numerum 
pentagonium,  cujus  radix  pentagonia  eft  larus  pentagonii 
maximi»  ultimus  vero  terminus  progreffionis,  juxta  diffe- 
rentiam j.repraefcntat  tria  maximi  pentagonii  latera. 

§.  10.  Datd  jam  ultimd  termino  in  progrefllone  ab  tx- 
nitate arithmetica  cujus  differentiaeft  j.  fumma  omnium* 
terminorum  feu  numerus  pentaganius  absque  tabulis  bre- 
“***  vior* 
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viori  via  inveniri  non  poteft,  quam,  quod  tertia  pars  ultimi iu  /#**/f* 
termini  binaridatidi,  multiplicari  debeat,  cum  dimidia- mut> 
parte  ejusdem  quidem  ultimi  termini  fed  unitate  folum  uu- 
di,  li  modo  ultimus  terminus  fit  numerus  impar : fic  ex.gr.  termino. 
ultimus  terminus  fit  13.  & binarid  audus  13.  hujusque  tertia  Exemplum 
pars  3.  multiplicata  cum  dimidia  parte  .ultimi  termini  uni-  inparvk 
tate  audi,  nempd  7.  producit  fummam  omnium  termino-  »»»«’*• 
rum  vel  numerum  pentagonium,3y.  Si  vero  ultimus  ter-  ■* 

minus  fit  numerus  par,  dimidius  numerus  terminorum-, 
multiplicari  debet,  cum  ultimo,  unitate  audo } Sic  ex.  gr. 
ultimus  numerus  fit  6y6j8.  & binari6  a udus  6 y 64  o.  cujus  Exemf/*n* 
tertia  pars  ziggo.  hujusque  dimidium  10940.  multiplicatum 
cum  ultimo  termino,  unitate  audo,  67639.  producit  fum- 
mam omnium  terminorum,  vel  numerum  pentagoniumu 
718090660. 

§.  it.  Multd  brevius  haec  omnia  fiunt  per  tabulas , in 
quibus  folummodo  quaerendum  eft  quadratum  ultimi  ter- 
mini,  ejusdemque  binari6  audi  tertia  pars , eft  addenda  i -cajuinve-  » 
pfius  radici  ceu  ultimo  termino , fummae  dimidium,  erit  niutur  per  . 
fumma  omnium  terminorum  feu  numerus  pentagonius.  Sic  ^hIm. 
ex.  gr.  ultimi  termini  13.  quadratum  eft  169.  cui  fi  addatur  Exemplum 
binarius  z.  erit  fumma  171.  cujus  tertia  pars  37.  addita  radici  *"  P4rvit 
13.  facit  fummam  70.  cujus  dimidium  33.  eft  ut  antea,  fumma  numeru • 
omnium  terminorum,  feu  numerus  Pentagonius : Similiter 
ultimi  termini  63638.  quadratum  binario  audutn  eft  4308.  Exemplum 
347046.  cujus  tertia  pars  1436113681.  addita  radici  63638.  facit  numel^ 
fummam  1436181310.  cujus  dimidium  718090660.  eft,  ut  an-  majorUm*. 
ted  fumma  omnium  terminorum, feu  numerus  Pentagonius. 

§.  u.  Data  viciftim  fummd  omnium  terminorum  feu 
numerd  pentagonid,  fi  quaeratur  ultimus  terminus  in  illa-  Dftonume* 
progreflione  ab  unitate  arithmetica  continuae  differentiae  3. ro 

M 1 tunc 
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1iS,  quomo-  tunc  fumma  multiplicetur  cum  numero  24.  & ex  hoc  pro- 
do  twvtnia-  unitate  audio  extrahatur  radix  quadrata,  atque  abii- 
vropreffionis  t3L^c  Obtrahatur  numerus  ternarius,  }.  refidui  dimidi- 
nrminm.  um  erit  ultimus,  qui  quaeritur,  terminus  j Sic  ex.  gr.  fumma 
multiplicata  cum  14.  producit  840.  cujus  produ&i,  uni- 
Exemplum  tate  audi,  radix  quadrata  eft,  29.  & fi  ab  hac  fubtrahitur,  {. 
in  parvis  rcftat  26.  cujus  dimidium,  13.  eft  ultimus  in  progreffiono 
numeru.  quae(|tus } fimiliter  fumma  718090660.  multiplicata  cum  24, 

E mtlum  Proc^uc*c  17*34*75840.  hujus  produdi  unitate  audi  radix 
in  majori-  quadrata  eft  111279.  quod  ipfum  facili  negotio,  beneficid 
i* numeris.  §.  io.cap.4.  experiri  licet , fi  ergd  ab  hac  radice  fubtraha- 
• turj.  erit  refidui  dimidium  656jg.ultimus  progreftionisquae- 
fitus. 

QpomoeU  • Si  veri  per  datum  numerum  terminorum,ceu  radi- 
ar m dstem  cem  numeri  pentagonii,  velimus  quaerere  in  eadem  pro- 
ftntagoni - greffione  continua:  differentiae  3.  fummam  omnium  termi- 
am  tmpa-  norum  feu  numerum  pentagonium,  id  absque  tabulis  effi- 
niatur  ejut-  ciemus,  fi  quidem  numerus  terminorum,  feu  radix  numeri 
dem  penm-  pentagonii,  fit  inrpar,  multiplicando  dimidium  tripli,  uni- 
gonius  abi*  tate  diminuti,  & fadi  ex  numero  terminorum,  cum  eodem 
ijue  tabulis*  numero  terminorum,  produdum  enim  erit  quaefita  fiimma 
Exemplum  Vel  numerus  pentagonius  3 Sic  ex.gr.  fit  numerus  termino- 
4» parvis  rcm,feu  numeri  pentagonii  radix  5.  & triplum  hujus,  15. 
mumens.  jtqnc  unitate  diminutum  14.  cujus  dimidium  7.  multiplica- 
tum cum  numero  terminorum  j.  producit  quaefitamu 
fummatn,  feu  numerum  pentagonium  •,  35.  enim  punda  nu- 
merabis in  figura,  C.  §.  9.  hujus  capitis. 

Ximiixfit  §.14.  Si  verd  radix  numeri  pentagonii  fit  par,  tunc 
far,  dimidium  ejusdem  multiplicandum  eft  cum  triplo  uni- 
lUtmpUm.  tate  diminuto  , ejusdem  adhuc  radicis:  Sic  ex.gr.  fit 
numeri  pentagonii  radix  data  21880.  cujus  quaeritur  nume- 
rus 
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«1$  peffltagOnius : Triplum  ejusdem  eft  65640.  atque  hoc  u- 
«itate  diminutum  65639.  quod  ipfuni  multiplicatum  cum., 
dimidia  radice  10940.  producit  718090660.  numerum  pen* 
tagonium  quaefitutn: 

§.15.  Rurfiispct  tabulas  hic  accrcfcit  egregium  com-^it‘>n>0^9 
pendium,  nam  dati  pentagonii  numeri  radice,  ipfe  nume- 
rus  pentagonius  ftatim  invenitur , quaerendo  radicis  qua- 
dratum,  eidemque  addendo  cjUsdem  quadrati  dimidium* 
negleda  fradione  ex  imparitate  accedente , atque  ab  hac 
fumma  radicis  dimidiura  fubrrahendo,  rurftrs  negledi  im- 
paritatis fradione.  Sic  ex.  gr.  radicis  j.  quadratum  eft  15.  ExtmpUm 
huic  (i  addas  ejusdem  dimidium  «.absque  fradione,  fumma  parvi* 
erit  37,  i qua  fifubtrahas  dimidium  radicis  z.  absque  Fra-**"1*™* 
dione,  reftabit  35.  quatfitus  numerus  pentagonius.  Simi- £ . 

Hter  radicis  11880. quadratum  eft  478. 734400.  huic  fi  addas , * 
ejusdem  dimidium  139367100.  futnma  erit  718101600.  a qua  itu  mtncrk* 
-fi  fubtrahas  dimidium  radicis  10940.  reftabit  718090660. 
quaefitus  numerus  pentagonius. 

§.16.  Datdviciflim  numerd  pentagoni&,  fi  quaeratur  Qu0m0fy 
«jusdem  radix,  id  efficiemus,  fi  numerus  pentagonius  mn\-yi umeri ptfU 
ttplicetur  cum  numero  14.  & e»  produdo  unitate  a udo,  mgomitx- 
extrahatur  radix  quadrata,  liujus  radicis  unitate  audac  fexta  t^bat/tr  **+ 
pars  erit  radix  pentagonii  quaefka : Sieex.  gr.  numerus  pen-  **£*£*' 
gonius  35.  mukipiicatus  cum]  24.  producit  unitate  fuper-~L  ' . 
addita  841.  cujus  radix  quadrata  unitate  a uda  eft  30.  &hu -i^pJrvk 
jus  6ta  pars  5.  quarfka  radix  pentagonii : Similiter  numerus  numera. 
pentagonius  718090660.  multiplicatus  cum  14.  producit  Exemplum 
nirate  fuperadditi  172. 341758. 41.  cujus  radix  quadrata  jam**»  numeri* 
antei  in  §.  11.  inventa  eft  131179.  quare  hujus  radicis  unitate,.  w,4^r/^Br» 
auds  fexta  pars  11880,  erit  radix  pentagonia  quaefita» 
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§,  17.  Ulterius  (i  ab  unitate  incipiendo, ponamus  nume- 
ros quaternario  crefcentes  & (ubfiftamus  in  aliquo  ccu  ulti- 
mo, atque  colligamus fummam omnium  terminorum,  re- 
praefentabit  illa  ipfa  numerum  Hexagonium,  feu  fexangula- 
rcra  j quia,  ut  apparet  in  appofita  figura,  D.  pofic6  primo 

pundd,  ceu  unitate  & deinde  nu- 
mero 5.  ab  unitate  per  quater- 
narium diftante,  videmus  in  fi- 
gura appofita  quod  numerus  5.  ac- 
f/  cedens  unitati,  formet  primum  & 
minimum  hexagonum  , fi  porrd 
accedant  9.punda  aquinque  pun* 
dis  rurfus  quaternario  differentia, 
qvoadeorund.numerum»  haec  9.punda,  cum  trib.  aliis  prio- 
ris hexagoni  formant  in  aequali  diftantia  fecundum  liexago- 
num,  ulterius  fi  accedant  ij.  punda,  & novem  pundisrur fui 
per  quaternarium,  atque  fic  in  progrefiione  arithmetica  difc 
ferentia,  haec  tredecim  punda , cum  aliis  quinque  in  fecum* 
do  hexagono  formant  in  aequali  diftantia  tertium  hexago- 
num, non  minus  fi  porrd  accedaut,  17.  punda,  eodem  mo* 
dd  differentia  i prioribus  ij.  formabitur  cum  7.  aliis  in  ter- 
tio hexagono  in  aequali  pundorum  diftantia  quartum  & in 
hac  figura  maximum  hexagonum  $ Omnia  vero  punda  in 
tota  figura  D.  vel  in  alia  quacunque  majori  in  unam  fum- 
mam  colleda,  efficere  dicuntur  numerum  hexagonum,  cu- 
jus radix  hexagonia  eft,  latus  hexagoni  maximi,  fecundum 
punda, quae  comprehendit,  denominatum, ultimus  verd 
terminus  juxta  differentiam  4.  repraefentat  tria  maximi 
pentagoni  latera. 

§.18-  Datd  jam  quovis  numero,  ceu  ultimo  in  progrefc 
fionc  arithmetici  ab  unitate,  cujus  differentia  cft4.  fumma 

omniuo* 
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omnium  terminorum  fcu  numerus  hexagonius  absque  ta-  r*r> 

bulis  brevius  vix  inveniri  poteft.nifi,  ut  quarta  pars  ultimi  Pro^r,f-l 
..  n.  , . . , , * ‘ ...  nuulnme 

ternum  ternario  aucti  multiplicari  debeat  cum  dimidia--  termH0 
parte  ejusdem  quidem  ultimi  termini,  fed  unitate  foliim au-  ^ut  abuli** 
fli  y Sic  ex.gr.  ultimus  terminus  fit  17.  & ternari6  audlus  10. 

Jiujusque  quarta  pars  5.  multiplicata  cum  dimidia  parte  ul-  Exemplum 
timi  termini,  unitate  audii  nempe  9.  producit  fumrnamo-#»/rfrv*. 
mnium  terminorum,  vel  numerum  hexagonum^.  Simi- 
liter j ultimus  terminus  fit  1x^45.  & ternario  audlus  11)48.  exemplum 
hujusque  quarta  pars  3087.  multiplicata  cum  dimidia  parte  i»  majori- 
ultimi  termini,  unitate  audii , nemp£  617).  producit 
mam  omnium  terminorum,  vel  numerum  hexagonium-  - 
19056051. 

. “ §.19,  Adhuc  brevids  illud  ipfum  invenitur  per  tabulas, 
in  quibus  (olummodA  quaerendum  cft  quadratum  ultimi  nveniutue 
termini, illius  ipfiuseoim  ternarib  tamen  audii  quarta  p«rs, per  txbulm* 
fi  addatur  fui  ipfius  radici,  ceu  ultimo  termino , erit  (um-4*sl  ultimS 
«nae  dimidium  quaefita  fumm a omnium  terminorum  (eu  T\u-Pr0Xr?&*"* 
merus  Hexagonius  5 Sic  ex.  gr.  ultimi  termini  17.  qvadra-  urmm9 
tumternaridaudlumeftz9z.  cujus  quarta  pars 73.  addita  ra-  £xtmrttm 
dici  17.  facit  fununam  90.  cujus  dimidium,  45.  cft,  ut  antei 
fumma  omnium  terminorum  , feu  numerus  Hexagonius: 

Similiter  ultimi  termini  1x343.  qvadratum  ternarid  au  dium  Exemplum 
«ft  151.3990x8.  cujus  quarta  pars 38099757.  addita  radici  1x345. tH  mejoribm 
facit  fummam  38iizioz.  cujus  dimidium  19056051.  eft,  ut  an-  num9rm» 
teifiimma  omnium  terminorum,  feu  numerus  Hexago» 

Ilius. 


}.  zo.  Dati  viciflim  fummi  omnium  terminorum,  feu  . 
«umer6Hcxagoni6,  fi  quaeratur  ultimus  terminus  in  illa_,  ^~„erj  b«. 
progreflione  ab  unitate  arithmetica, continuae  differentiae 4.  x 4gomi  Ah i 
breviflima  inventionis  via  erit,  fi  ex  fummae  teruunonmu  mevematut  ■ 
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vUhumpro - fcu  numeri  Hexagoni!  o&uplo unitate  atido  extrahatnrra- 
*er  '"ut  ? quadrata,  illa  ipfa  enim  binario  diminuta  erit  qUaefitus 
rmin.u . prOgreflj0ny;  ujtimus  terminus : Sic  ex.gr .ex  fummae  termi- 
norura  *eu  numeri  Hexagonii  45.  o&uplo  unitate  aiufto  j6r. 
%numerii.  cxtra&a  per  tabulas  radix  qvadrata  eft  19.  qvae  ipfa  binarid 
Exemplum  diminuta,  17.  eft  qvaefitus  progreftionis  ultimus*  Similiter 
inmtjorihu  ex  fummae  terminorum  fcu  numeri  Hexagonii  19056051.  o-* 
numeri 1,  duplo  unitate  audo  152.448409.  extrada  per  tabulas  radix 

qvadrata  eft  nj47.quae  ipfa  binario  diminuta  I2J45-  eft  quae-* 
^bs^uem-  ^tus  Pr0gresfi°n*s  ultimus. 

^ulu  mdice  §.21.  Si  verd  per  datum  numerum  terminorum,  ceura- 
bcx agom k dicem  numeri  hexagonii  velimus  quaerere , in  eadem  pro- 
bri ime-  gresfione  continuae  differentiae  4.  fummam  omnium  terrni^ 
mUturjpfm* n0rum  fcu  numerum  hexagonium,  id  absque  tabulis  efficie- 
**mer>u.  mus,  fi  duplum  radicis  hexagoniae  unitate  diminutum  mul~ 
****  ta» * t»plicaveris, cum ill^ipfa  radice*  fic ex. gr.  duplum  Radicis 
fatarvie?  hexagoniae5.  duplum  unitate  diminutum , 9.  multiplicans 
numerus,  candent  radicem  5.  producit  45.  quaefitum  numerum  hexa-’ 
Exemplum  gonium:  Similiter  Radicis  hexagoniae  5087.  duplum  unita- 
tn  majoribus  te  diminutum  6173.  multiplicans  eandem  radicem  3087. 
numeri u produciit  19056051.  quaefitum  numerum  hexagonium. 
Quamoio  § Non  minus  etiam  hic  tabulae  quadratorum  prar- 
Vedice "dutit r0gat‘vam  ratione  compendii  habent,  in  quibus  radicis 
"inveniatur  ’ hexagoniae,  qvadrati  duplnm,  ipla  radice  fua  diminutu», 
ejusdem  »»-eft  numerus,  qviqvaeritur  hexagonius : Sic  ex.gr.  radicis  he- 
uner  ut  be - Agoniae  5.  quadratum  eft  25.  & hujus  duplum  50.  & radice ; 
n tgomut.  hexagonii  diminatum  45.  qvod  ipfunt  eft  numerus  hexago- 
Exemplum  niusj  Similiter,  radicis  hexagoniae  3087.  quadratum  eft— 
in  paruit  ^ 529569.  & hujus  duplum  19059138.  & hoc  radicelicxagonil 
Exemplum  dinunutum  19056051,  eft  qvaefitus  numerus  hexagonius. 

»>  majori - 
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$.  zj.  Dathviciflim  numer6  hcxagonid,  fi  qviratur  e-  gv**oeb  r 
jtfcdem  radix,  id  efficiemus,  fi  ex  numeri  hexagonii  oduplo,  ^ 
unitat*  au<fio,  extrahatur  radix  qvadrata,  cujus  ipfius  radi-  bex4&omi  \ 
cis  unitate  audacqvarta  pars  eft  qvacfita  radix  hexagonis  i ^pfiumHx  ' 
ficex.gr.  numeri  hexagonii  4*.  odupfum  unitate  audurn  hexagoni*.  ■ 
cft,  j6i.  cujus  radix  qvadrata  unitate  audaeft  20.  hujusque  Exemplum 
qvatta  pars  5.  radix  hexagonia  qvacfita:  Similiter  numeri in  parvi* 
hexagonii  190560JI.  oduplum  unitate  audumeft;  152448409». 
cujus  radix  qvadrata,  unitate  auda;cfti2$4g.  hujusqveqvar- 
tapars  jog7.  radix  hexagonia  qvacfita.  in\m*jori-  > 

' ' 24.  Qvemadm.  jam  fatis  confiat,  qvdd  per  certa  data  8c-  MMme‘ 

uitim^progrefiionis  terminus  & fuma  omniurerminorum&^’wwwjw>w 
ridix  in  praecedentibus  progrefiionibus  ad  numeros  Trigo -pehgZZs* 
fliii  Tetragonium,  Pentagonium  & Hcxagonium  fpedantes/«  gener* 
commocUflimi  per  tabulas  qvadratorum  numerorum  mvz-Tmnjittu* 
niantur,  ita  etiam  in  qvavis  alia  progreflione  ad  alios  etiam, 
humeros  polygonios  in  infinitum  dabiles,  heptagonium  , 
odogonium  , Neagonium  , Decagonium  &c,  tabula- 
rum iftartim  ufus,  vulgari  absqve  tabulis  operationi , qvam 
impofierum  etiam  brevitatis  grati  I,  non  ampliiis  determi- 
nabimus, ufui  tabularum  fohim  nos  applicantes,  longi 
praeferendus  eft  ; & qvoniam  hoc  femper  certum  eft , 
qvddq  vi  vis  numerus  Polygonius  per  certum  numerum  dc^ 
nominatus,  habeat  fuam  progrefiionem  fecundum  iftanu 
differentiam,  qvac  binarid  minor  efi  qvim  ipfius  denomina- 
tio, ex.gr.  heptagonius  habet  differentiam  5.  Decagonius 
differentiam  g.&c.  facili  propterei  daripoteft  folutio  uni- 
ter falis,  juxta  quam  illa,  qvacinprxcedcntibus  in  fingulari* 
bus  cafibus  propofita  funt,  univerfaliter  in  qvibusvis  poiy- 
goniis  expediri  poffunt, 

• m , . . • ^ 
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&4to  cujus-  ij.  £)at6  kaqve  cujusvis  numeri  polygonii  ultimi 
Po(t‘ » termino prOgreftionis  ipfi  competentis,  ipfe  polygonius  nu- 
' tomt  * n™9  merus  univerfaliter  invenitur  ieqventi  mod6  : Ultimi  ter- 
‘J2  termini,  mini  qvadrato  unitate  diminuto,  acqve  fic  divifo  per  ipfara. 
inveniret-  differentiam,  debet  addi  ultimus  terminus  progreffionis^ 
ffum  nume-  unitate  au&us  fumma:  hujus  dimidium  erit  numerus  po!y- 
rttmpolygo-  g0rlius  qvaefitus.  Ex.  gr.  numerus  Decagonius , fit  ex  pro- 
ttwto.  gre0ione  fecundum  differentiam  g.  datus  jam  eft  in  ifta  pro- 
greflione  aliqvis  terminus  ceu  ultimus,  nemp£,  39995.  & 
fixemflum,  qvxritur  fumma  omnium  terminorum, feu  ipfe  numerus  de- 
cagomus,qvapropter,  qvadrato  ipfius  ultimi,  1599.440049» 
unitate  diminuto  & tunc  divifo  per  differentiam  pro- 
greflionis  g.  qvotienti  199950006.  debet  addi  ultimurtermi- 
nus;  unitate  ausius  39994-  & erit  fumma  199970000.  atqvtj* 
dimidium  hujus  99985000.  qvaefitus  numerus  decagonius. 
jfyont&do  §.z6.  Econtr4dat6aliqv6numer6  polygonio  qv6vi% 
■dnto  fvivie  differentiam  progreftionis  parem  habente,  fi  qvaeratur  ulti» 
polygonio  mus  fu3C  pr0greltionis  terminus,  per  Tolutionem  umvcrfa- 
*UmCa*ur  ”l  ^Cm  *loc  ^c>  ^ duplum  illius  numcri  polygonii  unitate  df- 
Vmvpro.  minutum  multiplicetur  cum  differentia  fua  atqve  produco 
greflionit  unitate  aufto  addatur  qvadratum  ejusdem  differentia:,  di- 
midise  hujus  fumma:  radix  , ejusdem  adhuc  differen- 
babett  (Uf-  jiae  dimidii  diminuta,  erit  qvaefitus  ultimus  terminus  pro-- 
fertntiam  5re(f10njs  £x,  gr.  numeri  Decagonii  99985000.  duplum  u- 
nirate  diminutum  199969999.  multiplicatum  cum  differens 
Mxemf  «m.  tja  pu3  jn  progreftio  ne  competente  8.  producit  159975999 i* 
cui  produ&ofii  addatur  16.  qvadratum  differentiae  dimidiae* 
fumma:  radix  39997.  e&dem  differentia  dimidii  4.  diminu- 
ta eft  39993.  eft  qvaefitus  ultimus  in  progreffione  terminus. 
■Si  nnmenif  §.  17.  Si  tferd  di&us  progreflionis  terntinus  habeat  dif- 
cfoiygottim  ferentium  progrefluonis  imparem,  tunc  adiiuc  qvidem  da- 
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p!utn  numeri  polygonii  unitate  diminutum  multiplicetur;  Mett 
cum  differentia  fua  progreflionali  fed  jam  produ&i  buj$si/erenn4'?  > 
unitate  aufti,  qvadruplo  debet  addi  qvadratum  differentia; 
progreffionalis,  hujusqve  fummae  Radix  eidem  differenti.!  «w.fvo- 
progreflionali  dimiouta  & fic  deinceps  dimidiata  erit  qvae:-  mado  prace* 
fitus  ultimus  progreflioois  terminus.  Ex.  gr,  numeri  Near  dews/olvs-^  . 
gonii  feu  Nonangularis  183540501.  duplum,  unitate  diminu,-  tHr  c^m' 
tum  567081001.  fi  multiplicetur  cum  differentia  fua  pro- 
jjreffionali  7.  producit  3969567007.  cujus  unitate  au&i  qva- 
druplo 158781^80^.  addatur  qvadratum  differentis?  pro- 
jgresfionalis  49.  erit  per  §.iq.c.4.  hujus  fummse  radix  116009. 
cjusdeniqvedifferentil  progresfional i diminuta  dimidium 
63001.  ulcirausqvxfitus  progresfionis  terminus,  • 

§.  ig.  Datdverd  numer6  terminorum  in  progresfipne 
cuilibet  mimero  polygonio  competenti,fiveqvodidem»da-  dord  ^vdvis 
taradice  alicujus  numeri  polygonii,  ipfe  numerus  polygo-  radice  paly- 
nius  univerfalimodd  invenitur,  fi  qvadratum  radicis  poly-  gonUinve- 
goniar,  fulipfius  radice  diminutum,  multiplicetur  cum  dif-  n,aturiWe 
terentia  progresfionis,  qvaefito  polygonio  numero  cpmpe-  iy£0„jm. 
tentis,  & produtti  dimidio  addatur  eadem  radix  polygo- 
nia, fic  ex.gr.Radicis  polygoniae  5000.  qvadratum  15000000.  Exemplum* 
fui  radice  diminutum  149950000.fi  multiplicetur  cumdiffe- 
rentia  progresfionalis.  producit  199960000.  cujJ  dimidium 
99980000.  additum  eidem  radici  joeou  fumma  erit 
999350CQ. qvafitus numerus dccagonius, 

§.  19.  Econtra  fi£  qvovis  polygonio  numero  radixejus-  Syemodf 
dem  fix  extrahenda,  qv*  eft  latus  figurae  maximae  in  polygp-  dMf0 1v*vi> 
no,  numerum  datum  pplygonium  comprehendente , & fi- 
Anii  etiam  eftnumerus  terminorum  in  progresfionc  illi  nfu-  liniatur  nut 
mero  polygonio  competenti,  efficietur  hoc  , fi  numerutru  dixejut. 
dgjtum  polygonium  multjplcs  cum  octuplo  differentis  pra- 
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. gresfionalis&produ&o  addas  qvadratum  differentis,  qv* 
eft inter  differentiam  progrcsfionalem  & binarium  nume- 
. rum,  hujus  fumms  radix  qvadrata  atqvcaufta  didi  illa  dif- 

ferenti^, qvx  eft  inter  differentiam  progrcsfionalem  & nu- 
merum binarium,  a,  diminuta  vero,  fi  binarius  numerus  fit 
major  differentia  progresfionali , qvodqvidemin  folo  nu- 
mero trigonio  accidit,  fi  dividatur  per  duplum  differentis 
progresfionalis,  qvotiens  erit  radix  polygonia  -qvxfita,fic 
ex.gr.  numerus  decagonius  9998*000.  multiplicatus  cunu» 
tx mplum.  differentis  progresfionalis  3.  o&uplo  <>4.  producit 
£399.040000.  -cui  fi  addas  qvadratum  differentis,  6.  qvs  eft 
inter  progresfionalem  differentiam  8.  & binarium  2.  nimi- 
rum 36.  fummsradix  qvadrata  79994-au<fta  diftl  differen- 
* tii  6.  nemp£  80000.  fi  dividatur  per  duplum  differentis 
progresfionalis  16.  qvotiens  erit  5000.  radix  decagonia  qvs- 
fitJu. 
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C A P.  VII. 

, ' De  Tabularum  Ufii  in  aliis  Tiumfris  proportionali- 
bus &progreffionalibus  Arithmedcis,  Geo- 
Exteri**-  anetricis  & M ulicis. 

'tur  prictj  . 5 A 

^miles  tATtu  in  prscedenti  capite  de  numeris  figuraris  propo- 

^rtihtrtciic* fitotn  & follitum  eft, ulterius  ad  alios  cafus  inarithme- 
'frogrtffiofait  tica  proportione  ingenere(cujus  definitionem  vidcin  §.2. 
‘ingenero.  cap.  }.)  e jutfdemq ve  progresfione  extendi  poteft,  nimirum, 
gvorriedo  fi  in  .aliqya  prognesfione  arithmetica  detur -minimus  & ma- 
inv ematur  sintus  terminus  nec  nondifferentia  progresfionis,  & qvacra- 
jfuntm*  ter-  tur  fUrntnaomnium  terminorum,  efficietur  hoc,  fi  differen- 
.•»miw,  /o^a^va®rat0ri®'maJGr,s  termini  atqve  minoris  dividatur 

progresfione  yor 
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per  differentiam  progresfionalem  & huic  qvotienti  adda-  (0 
tur  fumma  iftorum  terminorum  datorum,  ut  fiat  fumma-,  mjxjmo  & 
•cujus  dinucuum  elt  fummaomnium  terminorum  qvslita  j 
Sic  cx.gr.  inter  qvadratum  628849-  niinimi  termini  793.  & ^ferenti* 
qvadratum  3453,207696.  maximi  termini  58764.  differentia-,  frogreflio- 
eft  per  fubtradhonem  34PJ78847.  qvac  divifa  per  diffcren-  ”u- 
tiam  progresfionalem  29.  fit  H<7Q54441«  cui  fi  addatur  Exemptam. 
fumma  extremorum  terminoru  $9557.  fit  fumma  119114000. 
cujus  dimidium  55tf5700a.efl  fummaomnium  terminorum 
igvarfiw. 

§.2.  Sidentur, minimus  terminus,  differentia  progres- 
fionalis  atqve  numerus  terminorum  & qvacratur  fumma  o-  ter- 

mnium  terminorum  , in  progrefsione  arithmetica;tuncw/»^,.i//^- 
■qvadratum  numeri  terminorum  dati,  eodem  numero  t zr- rcntifi pro~ 
minorum  diminutum^,  multiplica  cum  -data  differentia , Sc£rfS‘onjii . 
adde  produdto  duplum  dati  minoristermini  , multiplica-^  hum*fm 
tum  cum  numero  terminorum,  fumma  harc  dimidia  erit  rfP9U 
qvacfita  fumma  omnium  terminorum.  Ex.  gr.  qvadratunij 
numeri  terminorum  datiil}45.c6dcmnumerd 
terminorum  diminutum  1151386680.  multiplicetur  cum  *'  v 
data  differentiazi.  &produdlo  3351506960.  adde  duplum  •«>,  ' ^ 

dati  rrrinoristerminill3.nernp^246.  multiplicatum  curru.  • ’ . u 
numero  terminorum  dato,l!345mt  fiat  producum  3036870 
antecedenti  produdfo  addendum  pro  fumma  3555543810. 
cujusdimidium  1677771915.  efl  fumma  omnium  termino- 
Ttrm  qvadita.  /”  ' 'v'  . v V ' •' 

5. 3.  "Si  porr6  dentur  maximus  terminus , differentia».  Xi) 
progrosfionis  atqve  numerus  terminorum , & qvarratur 
fumma  omnium  terminorum  j A duplo  maximi  termini  , 
differenti!  dati  audio  & multiplicato  cum  numero  termi-^^^,. 
Jionnnjlubtrabendunieft  qvadratum  numeri  terminorum  msxta.  «*- 

N 3 ‘ ‘ dati, 
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mero  termi-  dati,  cum  differentia  data  multiplicatum,  refidui  dimidiutn 
»ornot,  erit  qyaefoa  fUmtna  omn  um  terrrjinorum.  Ex.  gr.  ! maxi- 
Mumflvm».  rai  terraini  2.71691.  duplo  54 3382.  differentia  dat!  21.  an&d  — 
543404.  & multiplicato,  cum  numero  terminorum  12345.^- 
mirum  6708322380.  fubtrahatur,  qvadratum  numeri  termi- 
t . norura  dati  152.399025.  multiplicatum  cum  differentia  data 
22.  nimirum  3 3 5 2 7 7 8 5 5 o.  refidui  3 5 5 5 5 4 3 8 3 o.  dimidium 
gvtmods  1677771915,  efl  fumma  omnium  terminorum  qvadita, 
inveniatur  §.  4.  Si  dentur  alicujus  progrefTionis  arithmeticae  fum- 
maximus  n)a  omnium  terminorum , nec  non  progrefTionis  differert- 
*r^ant°b'  *ia  & m*nimus  term*nus>  &qvaeratur  maximus  terminus^ 
mtficdter-  tunc  illa  data  differentia  aut  cft  pnr  aut  impar,  fi  par  fit^ 
minui.  «>  multiplicetur  duplum  fummae  datae,  minimd  termind  dimi- 
(t)  Darie  nutum,  cum  differentia  progrefTionis  & produdo  addatur, 
fitmmao - qvadratum  dati  minimi  termini,  nec  non  qvadratum  dimi- 
mmum  ter-  diae  differentiae  3 hujus  fummx  radix  dimidia  dat!  differenti! 
mmorum , diminuta  erit  qvaefitus  maximus  progreffionis  terminus. 

Ex-gr.  fumma:  data  6348000.  duplum  12696000.  minimd  ter- 
ferentia . mino  554.  diminutum  12695646.  multiplicetur  cum  diffe- 

rentia progrefTionis  12.  & produdo  152347752.  addatur  125316. 
St  difftrtn*  qyac|ratuni minimi termini 354 .nec non 36.qvadratum 
merui  par,  dimidiae  differentia:  6. huju?  fummae  152473104.  radix  qvadra- 
E emplum  ta  u34&  dimidi!  differenti!  6.  diminuta  12342.  cft  qvaefi- 
^ * tus  maximus  progreffionis  terminus. 

St  differ  en-  §.  f.  Si  vero  in  praecedenti  cafu  differentia  progreffio- 

tia  fitnn - nis  fit  impar,  tunc  adhuc  qvidcrn  multiplicetur  duplum 
mena  m-  fumma.  ^afae  minimo  termino  diminutum,  cum  differentia 
progreffionis  &produdp  addatur  qvadratum  dati  minimi 
termini,  fed  jam  hujus  fummae  qvadrupio  addi  debet  qva- 
dratum differentiae  progreffionalis,  ut  fiat  fumma , habens 
radicem  qvadrafam?  cujus  differenti!  progresfionali  dimi- 
nutas 
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tiutx  dimidium  eft  qvxfitus  maximus  progrcffionis  termi- 
nus. Hx.gr.  fbmmx  datx  59^7000.  diiplum' irpn^oo.  mnri* 
tno termino  79}.  diminurum  119113207.  multiplicetur  curru  Exemplum. 
differentia  progresfionis  19.  & produfto  3454283003.  adda- 
tur 628849-  qvadratum  diefti  minimi  termini  793.huj1.rs  fum- 
mx  3454911851.  qtodruplo  13819647408.  addatur  qvadratum 
differenrix  progresfi«nalis  841.  ut  ‘fiat  fumma  I38I9648249. 
habens  radicem,  juxta  §.  10.  capitis  4.  inveniendam,  11755 7. 
cujus  differenti^  progrcsfionali  29.  diminutx,  dimidium 
58764.  eft:  qvxfitus  maximus  progresfionis  terminus. 

§.6.  Si  detur  alicujus  progresfionis  arithmeticx  ftrm-^j  tiatir 
ma  omnium  terminorum,  nec  non  differentia  progresfiontsy*,»,»* 

& numerus  terminorum,  atqve  qvxratur  maximus  termi-  mnium  ter - 
nus  j tunc  duplo  fummx  addendum  eft  qvadratum  numeri  , 

terminorum,  eodem  numer6  terminorum  diminutum,  & >. 

lic  multiplicatum  cum  differentia  data,  addirornm  horunu naft~&nu- 
fumma  divifii  per  duplum  numeri  terminorum,  eft  quxfi-  mcro  ter - 
tus  maximus  terminus,  Ex.gr.  duplo  fummx  1677771915.  rn-mivorum. 
mirum  J3555538J0.  addatur  qvadratum  152.399023.  dati  numc-  Qyomt- 
ri  terminorum  12345.  diminutum' h6cipfonumer6  termino- **  inveni*- 
rum,  nempe  152386680.  atqve  fic  multiplicatum  cum  data_. tur  mutim9 
differentia  22.  nimirum  3352506960.  'horum  additorum  fiim- 
ma  670805079.  divifa  per  duplum  numeri  terminorum  nuartthme. 
24690.  nimirum  271691.  eft  qvxfitus  maximus  terminos,  tkte. 

5.7.  Similiter  fi  detur  aficujus  progresfionis  arithme- 
-ticx  fumma  omnium  tertriinorum,  nec  non  progresGonisyi7»«,i  ttr- 
differentia,  numeri  paris  atqve  maximus  terminus,  & qvx-  minorum', 
raruT  minimus  terminus, tunc  & qvadraro- maximi  dati  ter ^iferinni 
mini,  dimidio  differentix  datx  aufti,ftfbtrahendumcftpra- 
duftum  multiplicati  dupli  fummx  datx,  cum  data  diffetifcn-vjj 
*tia,refiduutu  habebit  radiccm,qvx  dimidi6  differentix  datx  tu  fitnamt- 

aufta,  rut  par. 
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E'xm$luir.  auda,  e(l  minimus  progresfionis  terminus  qvafitus.  Ex.gr. 

a qvadrato  152.47*104.  maximi  dati  termini  12542.  data  diffe- 
rentia dimidi6  6.  audi,fubtrahaturprodudum  152552000! 
factum  ex  multiplicatione  duplifummx  data  cum  data  dif- 
ferentia, refidui  hujus  121104.  radix  qvadrata  548*  dimidii 
differentia  auda,  554.  erit  minimus  qvafitus  progresfionis 
terminus.  ' • 

SiJiferen-  § g.  <jj  ver6  prxcedenti  cafu  progresdonis  differen- 
ttafitnu-  numerus  imaar*  tunc  addenda  eft  hac  differentia  du- 

$99$*  * ( • • * • » » • i*  • 

fjrm  „ pia  maximi  termini  data,  atqve  ab  hujus  fumma  qvadrato» 
fubtrahendum*  eft  oduplum  ejusdem  differentia  progres- 
fionalis,  multiplicatum  cum  data  fumma  omnium  terni I- 
- ■ norum,  refidui  radix,  auda  differenti!  progresfionali  » Sc 

fic  dimidiata  eft  qvafitus  minimus  terminus.  Ex.  gr.  diffe- 
rentia  29.  addita  duplo  16752?.  dati  maximi  termini  58764. 
facit  fummam,  117557.  & cujus  qvadrato,  inveniendo  per  §.  j. 
cap.4.  15819648249.  fubtrahendum  eft  oduplum  differentia 
-»  ^.multiplicatum  cum  data  fumma  omnium  terminorum 
' fyff7°00* ncniP^  produclum  15817224.  ut  fubtradione  fadl 
t remaneat  2-424249.  cujus  radix  eft,  1557. 8c  auda  differenti! 

• progresfionali  1^86*  cujus  dimidium,  795.  efl  qvafitus  mini- 
mus  terminus  progresfionis.  , 

fx)  Datit  §.9.  Si  porrd  dentur  alicujus  progresfionis  arithmetica 
fumma  0-  fumma  omnium  terminorum,  differentia  progresfionalfs, 
to»*ur*  ter~  atqve  numerusi  terminorum  , & qvaratur  minimus  pro- 
**tntrum>  gresfionis  terminus;  tunc  qvadratum  numeri  dati  termi- 
ferentia & norum,  dhrunutum  eodem  numero  terminorum  atqve  fic 
numero  ter»  multiplicatum  cum  data  differentia,  fubtrahendum  eftl 
minorum,  duplo  data  fumma  , atqve  hoc  refiduum  divifum  per  du- 
txemflum.  pium  numeri  terminorum, erit  qvafitus  minimus  terminus. 

Ex.gr.  numeri  terminorum  dati  I2j4f,qvadratum  152.59902 j*. 

eduem 
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c6dem  numer6  terminorum  diminutum  ij'1386680.  atqvo 
fic  cum  data  differentia  22.  multiplicatum  , ^1^06960, 
fubtrahendum eft  i data:  fumma:  16777719J5’.  duplo—.  • 
53j)745830.  refiduum  3036870.  divifum  per  duplum  nurne-  < 

ri  terminorum  14690.  nimirum  I2J,  eft  qvxfitus  minimus 
tcrn.inus.  ’ < 

§.  10.  Porro,  fi  dentur  fumma  ftnnium  terminorum,  Qvcwode 
nec  non  minimus  & maximus  terminus  progreffionis  arith- inveniatur 
mcticar  & qvairatur  differentia  progrdfionalis , fit  hoc  fc .pY»greU'o- 
qventi  modo  : A qvadrato  maximi  termini  fubtrahatur”,/'r . fCm  • 
qvadratum  minimi  termini  & refiduum  dividatur  per  diffb-  ren‘,a' 
rentiam,  qvae  eft  inter  duplum  fumma:  datae,  A:  fummanv.  'r  M*u 
maximi  & nummi  termini  ex.gr.  3 maximi  tcrmim  58764.  tefm' 
qvadrato,  3453.107696.  fubtrahattir  qvadratum  '618849-  mi  'minorum , 
nimi  dati  termini  793.  atqve  refiduum  3451578847.  dividatur  at%  minine» 
per  differentiam  119054443  qvs  eft  inter  duplum,  fumma:6’* 
data:  59557000,  & fummam  maximi  &minimi  termini  59557, £^”7’ 
qvotiens  1;.  eft  qvaefita  differentia  progrcffionnlis.  * ‘ ’ 

§.  11.  bi  dentur  fumma  omnium  terminorum,  minimus  , , _ . 
terminus,  nec  non  terminorum  numerus  & qvxratur  dirre-y^^ 
rentia  progresfionalis  j tunc  a fumma  terminorum  dnt^mnium  ter* 
fubtrahi  debet  minor  terminus  datus  cum  numero  tcrmi-/»«*erww, 
norum  dato  mulriplicitus,  hujus  refidui  duplum  fi  divida- ntinimo  ter. 
tur  per  qvadratum  dati  numeri  terminorum,  eodem  nurne-*""’. 
ro  termmorum  diminutum,  qvotiers  erit  qvxfita  progres-  „ori(W 
Conalis  differentia-..  Ex.  gr.  3i  fumma  terminorum  igaUrV^ 7 . 

1677^71915'.  fubtrahatur  minor  terminus  datus  113.  multi-  • * 

plicatus  tamen  cum  numero  terminorum  dato  11345'.  nir 
mirum  15^8-455*.  hujus  refidui  1 67625' 3 4 So.  riuplunu  ^ 

33J’l $9696$.  divifum  per  qvadratum  dati  numeri  termi? 

0 norum  ' 
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norum  diminutum  Ijl)$66$0.  qvoticns  11.  eftxjvaefita  pro 

gresfionalis  differentia. 

*(j)  Datu  §.  12..  Sidentur  fumma  omnium  terminorum  , maxi- 
fummdo • mus  terminos  & numerus  terminorum  & qvxratur  diffe- 
tHttmifi  ter - rcnt;a  progrcsfionalis,  tunc  fumma  terminorum  data  fub- 
maximo  ter-  trahatur  a maximo  termino, multiplicato  cum  numero  'ter- 
mino  & nu-  minorum  dato,  refidi^duplum  divifum  per  qvadratum  nu- 
■mero  termi-  meri  terminorum  dati  eddem  numero  terminorum  dimi- 
■norum.  nutum,  erit  qvadita  differentia  progreflionalis.  Ex.  gr.  fiim- 

Exemplum  fatA  terminorum  omnium  1677771915.  fubtrahatur  a mj- 
tfirrefpon-  xjmo  termino  dato  271601.  multiplicaro  cum  numero  ter- 
xemplo  $.j.  minorum  dato  12345.  nimirum  3354025395.^3011  1676153450, 
cujus  duplum  3551506960.  divifum  per  1523S6680.  qvod  eft 
qvadratum  numeri  terminorum  eodem  numero  termino- 
rum dimirlutum,  qvotiens  22.  eft  qvadita  differentia  .pro- 
greflionalis. 

§.  13.  Si  dentut  fumma  omnium  terminorum,  maximus 
terminus  & differentia  inprogrcilione  aliqva  arichmetrca_. 
& qvaertftur  numerOs  terminorum;  tunc  differentia:  darx 
otffupluni)  multiplicatum  cum  data  fumma 'omnium  termi- 
norum  fubtrahi  deber&qvadrato,  qvodfit  ex  duplo  maxi- 
maximoter-  hvi  termini  data  differentia  aticf6  , refidui  radix  qvadrata_>, 
zw/W  dtp-  fubtrada  a dftftodoplo  maximi  termini  dati  differendi  au- 

ferentiaprc-  atCr/e  fic  divifa  per  duplum  differentia:  dane-,  qvotiers 
' na  K erit  qva?fitus  terminorum  numerus, rnbdo  indivifione  ni- 
^idcntif  ^ reman  ferit,  five  divifio  absqve  fractione  peragi  potu- 
rit 1 pars  [e-  erit,  five  divifor  dividendi  pars  exacfte  exti  terit.  Ex.gr.  ma- 
cundu  Eucl.  ximi  termini  631158764.  duplum  117528-  data  differendi  29. 
def.j.m.  atuftum  1 1 77  5"  5"7.  habet  qvadratum  13819648249.  fecundum 
Exempl.  cor.  §.io.  cap.  4.  inveniendum,  ixjvo  fi  fubtrahatur,  differentix 
}ftf^ondens  datx  oduplum,-232.  -multiplicatum  cum  data  fumma  omni- 


bujut  capi- 
tu . 

Gjvomtdo 
inveniatur 
numertuter 
minorum. 
'(1)  Datis 
fumm.i  0- 
mnium  ter- 
minorum, 


cap.  nr.  ,07 

ura  terminorum,  ffifJOOO.  nemp£  15817224000.  relin-“"*  Exem~ 
qvitur,  2.424249.  cujus  radix  qvadrata  15^7.  fubtrada  & d\-P[ow  5-/\ 
do  duplo  differentiilaud6 117^7.  relinqvit  116000.  <\voa(jJutcatt* 
divifmn  per  duplum  differenti*  58.  facit  qvotientem  2000. 
qvaditum  numerum  terminorum.  K 

t §.  14.  Si  vero  in  praecedenti  cafu  duplum  differenti*  da- st  divifor 
t*  non  exade  dividat  inventam  juxta  pr*cedcntia  radicem dividendi 
fubtradam  i duplo  maximi  termini  differentia  aud6,five  {{fuerit  par- 
in  divifione  emergat  fradio  adhsrens , qvod  qvidem  ra 
risfime  contingit  , tunc  eadem  radix  inventa  dido  duplo  tioncmTud 
differentiiaudo  addi  debet,  acqvcfic  per  duplum  differen-^. /7/,  . 
ti*  dividi,  utqvociens  fit  qv*fitus  numerus  terminorum^. 

Ex.  gr.  maximi  termini  dati  4997*  duplum  9994*  d3ta  dif -Exemplum* 
ferenti^  5*.  audum  0999*  habet  qvadratum,  99.980001.  i 
qvo  fifubtrahatur  differenti*  dataroduplum  40.  multipli- 
catum cum  data  fumma.  omnium  terminorum  2499)00.  v 

nempd,  95)980000.  relinqvitur  I.  cujus  radix  qvadrata  1 
addita  di^fo  duplo  maximi  rermini,  differentia  progresfio. 
iuli  audo, facit  fummamioooo.  qv*  divifa  per  10.  duplum 
differenti*  cfl:  1000.  numerus  terminorum  qv*fitus„ 

§.  15*.  Si  dentur  fumma  omnium  terminorum,  minimus ^ Dati* 
terminus  atq ve  differentia  progresfionis alicu jus  arithmeti- fummi  0- 
c*  & qv*ratur  numerus  terminorum  j tunc  differenti*  dat*  mnium  ter - 
oduplum  multiplicatum  cum  data  fumma  omnium  terrni-  minorum, 
norum,  addi  debet  qvadrato  differenti*,  qv*  etf  inter  du- 
pium  minimi  tennini  dati  & differentiam  progresflonalem  ftrentt  ;j \pr0. 
datam,  fumma  cx  hac  additione  fada  habebit  radicem  qva- greptonali. 
dratam,aqva  fifubtrahatur  dida  differentia , qv*  efl  inter  Stduplum 
duplum  minoris  termini  & differentiam  progrcsfionalem_.  minimi  /er- 
& rdlduum  dividatur, per  duplum  differenti*  progresfiona-  n 

lis  qvociens  erit,  ipfe  qv*fitus  numerus  terminorum,  mo-  qV4m 

O i do  rentia  pro-< 
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do  duplum  minimi  termini  dati  majus  fuerit,  differenti^ 
Pxempl.eor-  progresfionali  data.  Ex.  gr.  differentiae  datae  n.  oduplurrL» 
rtjfondens  ^ multiplicatum  cum  data  fumma  omnium  terminorum 
‘U”ExZ.  6348000. producit 609408000.  qvod  addi  debet  qvadra- 
jim  capitis,  t0  484416.  nimirum  differentia:  696.  qva:  eft  inter  mini- 
mi termini  dati,  3^4.  duplum  708-  & didam  differentiam., 
progresfionalem,  fumma:  hifjus  609. 8924.16. radix  qvadra- 
<4a  eft  24696.  k qva  fi  fubtrahatur  dida  differentia  inter 
duplum  minoris  & progrcsfionalcm  & refiduuin  14000. 
.dividatur  per  24.  id  eft  duplum  differentiae  datae,  qvotiens 
eft  IOOO.  qvaefitus numerus  terminorum. 

Sid  pium  §.  16.  Si  vero  in  praecedenti  cafu  duplum  minimi  ter- 
minimi  ter-  mini  dati  fit  minus,  qvam  differentia  progresfionalis  data, 
mini  fuerit  tunc  eidem  radici,  differentia,  qva:  eft  inter  duplum  mino- 
vnnU4i  , tr  ris  termini  & differentiam  progresfionalem  addi  debet,  hu- 
Irentiapro-  )us  additionis  poftmodum  fumma  fada,  fi  dividatur  adhuc 
greflonah s.  etiam  per  duplum  differentii  progresfionalis,  qvotiens  erit 
ixempl.cor-  qvaefitus  numerus  terminorum.  Ex.gr.  differentia:  data:  3. 
refpondens  octuplum,  40.  multiplicatum,  cum  data  fumma  omniunu 
tum  Exem-  termitiorum  2499500.  producit  99980000.  qvod  addi 
debet  qvadrato  1.  nimirum  differentia:,  1.  qva:  eft  inter  mi- 
nimi termini  dati  2.  duplum,  4.  & didam  differentiam  pro- 
gresfionalcm  3*.  fumma:  huji^  99980001.  radix  qvadrataeft 
9999.  huic  radici  dicta  differentia  1.  qva:  eft  inter  duplum 
minimi  & differentiam  progresfionalem  addi  debet,  & fum- 
ma 10000.  dividi  per  duplum  differentia:  progresfionalis  10. 
qvotiensiooo.  eft  qvarfitus  numerus  terminorum. 
proponendo-  §•  *7*  Omnes  jam  progresfionis  arithmetica:  cafus,  qvi 
run  m pro- di ri  poffunt  circa  inventionem  terminorum  extremorum, 
..grrsfivnc  a-  differentia:  progresfionalis,  numeri  terminoulm  & fumma: 
srukmeuca  gmniuln  terminorum,  & propofiti  & foluti  funt,  prseter  il- 
los 
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CAP.  VII.  i,9 

fos  q?i  prseter  multiplicationem  & divifioncm  tabulariam^  retifu*r/m 
noftram  dccoetero  de  compendiis  tetragonometriae  tabu-  CAf,lum  m' 
lari*  nil  ampliiis  participant , qvoniam  vero  paucis  etiam 
illi  cafus  expediri  poliunt,  uthacc  progresfionis  arithmetica: 
materia,  qvae  & tabulis  & noflris,  & -cubicis,  & logarithmi- 
cis  & aliis  qvibuslibct  fua largitur  fundamenta  , 'plenius  per 
eradetur  , ncc  qvicqvam  a curiofis  hic  deliderari  posfit, 
pr^primis  Ii  alia  exempla  libi  ipfis  exercitii  gratia  propone- 
re defiderent,  cafus  illos  brevisfime&  proponam  &folvam, 
ab  exemplorum  perfc  facillima  applicatione  abftinendo. 

§. IS-  Si  itaqvedcntur  minimus  terminus,  differentia  & J,,ver,no 


•numerus  terminorum,  maximus  invenitur  terminus , fi  nu- 


ternttm  ma- 


ximt. 


V 


merus  terminorum  unitate  diminutus  multiplicetur  cuim» 
differentia  Sc  produdo  addatur  minimus  terminus. 

§.19.  Sidentur  maximusterminus , differentia  Sc  <" 

■merus  terminorum,  nummus  invenitur  terminus,  fi  numc-  - / , 
rus  terminorum  multiplicetur  cum  differentia  & produ- 
dum  fubtrahatur  a maximo  termind,  differenti!  aud6. 

§.  zo.  Si  dentur  maximus  & minimus  terminus,  nec non  Iwenttodtf- 

.-rr  - . . ferenttt  tr+- 

terminorum  numerus , differentia  invenitur  , fi  m 1 ni m u c^i0rt^iu 

terminus  fubtrahatur  a maximo,  & refiduum  dividatur  per 

numerum  terminorum,  unitate  diminutum. 


§.  21.  Si  dentur  maximus  & minimus  terminus,  nec  non 


Inventio  nu- 


meri termt - 


I 


differentia,  invenitur  numerusterminorum,  fi  minimus  ter-  „orum . 
minus  fubtrabatur,  ! maximo  differentia  progrefiionaliau- 
do,&  refiduum  dividatur  per  eandem  differentiam  progres- 
fionafem. 

§.  22.  Si  dentur  maximus  & minimus  terminus  nec  non  inventi 0 
terminorum  numerus,  invenitur  fiimma  omnium  termino-/»(WW;'1* 
cum,  fi  dimidia  fumma  minimi  & maximi  multiplicetur  te^“ 
cura  numero  terminorum , mod6  ifla  fuinma  fit  numerus mn0ru,fu 
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par,  nam  fi  impar  fit, tota  illa  fumma multiplicari  debet  cum. 
dimidio  terminorum  numero. 

§.  z$.  Si  dentur  minimus  terminus,  terminorum  nume- 
rus  & fumma  omnium  terminorum , maximus  invenitur 
terminus,  fi  numerus  terminorum  multiplicetur  cum  mini- 
mo termino  & producum  fubtrahatur  k duplo  fumma:  o- 
mnium  terminorum,. atqve  rdiduum  dividatur  per  eundem 
numerum  terminorum. 

§.24.  Si  dentur  maximus  terminus,  numerus  termino- 


1 


TT® -2,  'ij  — “ 


mmt  termini  rum  fumma  omnium  terminorum , minimus  invenitur 
d*4*  terminus,  fi  maximus  terminus  multiplicetur  cum  numera 
terminorum,  & produ&um  fubtrahatur  k duplo  fumma:  o- 
mnium  terminorum  r atqve  rdiduum  dividatur,  per  eun- 
dem terminorum  numerum.. 

Inventio  nu-  §.  zy.  Tandem  fi  dentur,  maximus  & minimus  termi- 
meritermi-  nus,  nec  non  fumma  omnium  terminorum  , numerus  ter- 
norttm  alto*  minorum  invenitur,  fi  duplum  fumma:  omnium  termino- 
rum, dividatur  per  fummam  maximi  & minimi  termini. 

§.  z6_  In  proportione  vel  progreflione  geometrica  qvid 
/ poflit  noftraTetragonomctria.  tabularia  jam  parumperqvi* 

ycndutrr  eflL 

Jnprogrer * §•  27-  Miflis  aliis  in  progreflione  arithmetica  qv^m  plu- 

fione  Geo - rimis,  pauca  qvatdam  circa  progreflionem  geometricam 
metrica  ta-  proponam,  ubi  ftatim  Tabulce  qvadratorum  vel  ob  hunc  fo- 
b nlarum  jum  ufum proportionalium  geometricorum,  maximi  funt 

“vT?*  tnomenti,  nihil  enim  fere  in  tora  Mathefi  crebrius  occurrit, 
Invenriomt-  flv^m  inventio medii  proportionalis,  qvod  ipfum  calcu!6 
dupropor-  aliter  determinari  non  potefl,  nifi  ut  data  extrema  fecumj 
ttonalftGeo-  multiplicentur,  &ex  produ&o  radix  qvadrata  extrahatur, 
***""*"  qvatn  facilis  autem  fit  extractio  radicis  per  tabulas  fuperius 

capite  qvarto  abundi  demonftratum  eft.  Ex.gr.  inter  4-&  9* 

medius 


met  r ni. 

W*k\M 


gir 


k 


' «at.. 


m- 


-Ui 


WSWSsX- 


i • 


CAP.  PII.  m 

medius  proportionalis  eft  6.  qvia  qvatcr  nove  m funt  36.  cu-  a.ExempU 
jus  radix  qv'adrata6.  eft  qvaefitus  medius  proportionalis  ; Si-  *»pnrvu  tf 
militer  inter  duos  numeros  39601.  & 29929.  medius  propor- 
tionalis  eft  34427.  ita>  ut  ft;habeat  39601.  ad  34417.  ficut  fc_,  vumeru' 
habe c 34427.  ad  29929.  vel  vice  versa,  .29929.  fe  habet  ad 
34427.  ficut  fe  habet  34427.  ad  39601.  qvia  extremi  dati  nu- 
meri fecum  multiplican,  producunt  ngj.218329.  cujus  radix  , r 

qvadrata  eft  ut  liipra  34427.  in  tabulis. 

5. 2g.  Porrb  etiam  tertii  proportionalis  inventio  per  'Inventio 
i fabulas  qvadratorum  facillima  eft , qvia  fecundi  termini  termi- 
qvadraium  divifum  per  primum  terminum  eft  qvaeficus  ter-  m propor- 
; tius  terminus.  Ex.gr.  fecundi  termini  dati,  6.  qvadratum_»  ttcn‘llu.&e0> . 
eft  36.  qveni  per  terminunj  primum  4.  divifum  efficit  qvb- 'metr,ct* 
tientemp.  qvadirum  tertium  terminum,  fimiliter fecundi  2'  xem& * 


in  parvis 


X 


terrnmi,  34427.  qvadratum  eft  1185.418329.  qvod  divifum  per  mojorikj* e 
primum  terminum  39601.  efficit  qvotientem  29929^3:!!-  numerh* 
tum  tertium  terminum.  c 

§.29.  Sic  facile  continua  progreffio  geometrica  fieri  Triumpn- 
poreftin  infinitum,:!!  tertid  proportionali  invenrd  porro  portionali. 
inveniatur  qvartus,  pcrlccundum  & tertium  , & fic  qvar-td  :Tm  r*~ 
invento  deinceps  qvintus  inveniatur,  per  tertium  & qvar-  Cm  ■ ,at,01!,e' 

.fic  deinceps,  fempvr  qvaerendoduobus  prosim*  an- .qvotuqve 
tecedentibus  tertium  proportionalem  qvousqve  libuerit,  liiuent. 
fummam  ver6  omnium  terminorum  compendiosiidnvenire  Qvomoth 
licet,  fi  dividas  fecundum  terminum  per  primum,  ut  ha.  inveniatur 
beas  fic  denominarorem  proportionis,  hoc  eft,  fecundum.,  0- 
qvam  rationem.ex.  gr.  duplam,  triplam  &c.  vel  aliam  ctvz*  nf*wm  ter' 
lemcunqve,  progreffio  farta  lit  j denominatore  fic  invento,  TrZ™Znu 
porro  dividenda  eft  differentia  inter  maximum  & minimum  geometr**. 
j progreffionis  terminum,  per  dirtum  denominatorem  uni- 
tate diminutum,  qvotiensmaximd  termino  auclus  eftqvar- 

iita 
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fita  famma  omnium  terminorum,  qvod  qvidem  hic  tradi- 
tur, non,  demonftrandi  alicujus  lingularis  compendii  gra- 
tia, qvod  tabulis  qvadratornm  praeter  divifionera  tabulari- 
am accrefcat,  fed  invidia:  declinanda:  causa,  & ne  geome- 
trica progreflio  conqveri  poflit,ipfi  denegatum  efTe,  qvod 
* arithmetica  concefium  fuiflet. 
problematis  §•  3°*  £*  ver°  famma  geomffricd  progreflionalnim 

^roOT/m«/ffOumerorum  colligit  Clavius  Cingularem  eorundem  affe» 
Clavii  ad  «ftioneni,  regula  VII.  proportionalitatis  Geometricae,  in  Eu- 
magit  ad~  cHdis  fui  Libr.  V.  def.4.  pag.  mihi  416.  qvam  incredibilem, 
mJntndA  ^'eonfideratione  dignam,  imo  miraculi  qvodammodo  effo 
. tST,y°'  ibidem  deptxdicat,  circa  qvain  affe&ioncm  plura  miracu- 
lofiora  deducere  ingratiam  tabularum  noftrarum  hic  pla- 
cet. 


Summa  0-  J1*  t^etur  ita<ive  denominatio  progrefllonis  feu  pro- 

mnium  ter - portio  (i.e.qv&m  multiplex  fit  terminus  confeqvens,  fui  an- 
minorum , teccdentis  vel  qvota  fit  ejusdem  pars  vel  qvot  conftituat  e- 
txtremorum  jusdem  partes , de  qvibus  vide  definitiones  j.  4.  &j.  VII. 
multiplica-  EUCiidU:)  nec  non  terminorum  numerus,&  qvxrantur  ma- 
avo-  *imus&  minimus  terminus,  qvi  fecum  invicem  n^ltiplica- 
modo’ aqvA-ti  efficiant,  fimul  fummam  omnium  terminorum  $ ad  hoc 
li*  ejfcpoflit  /'problema  folvendum  Clavius  d.I.  prxfcribit  iter  longifli- 
pium, nos  verofeqvens  via  multo  brevior,  tum  ad  digniora 
Arithmetica confideratione,  tu«n  ad  egregias  Coflkarum  qvantiratum 
infinitorum  pr0prietates  deducet,  adeo  ut  nullus  dubitem,  qvam  pluri» 

fa/ionall0 ‘‘ ma  ex  ^oc  ^onte  hauriri  pofie,  croum,  de  qvibus  integrum* 
mentio.  opusconfcripfit  Ismael  Bullialdus  fub  tittjlo  operis  novi  A» 
richmetica:  infinitorum,  Libris  fex  comprehenfi,  cujus  Au» 
thoris faciunt  mentionem  A&a  eruditorum  fub  Anno  i6g$. 
pag.  208.  qvanqvam  ipfum  Authorem  infpicere  hadtenus 
mihi  non  licuit  j Solutionis  veto  mea:  fundamen» 
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cap.  vir.  yijS 

tum  pono,  numerum  Trigonium  feu  triangularem,  per  §.  Solutioni* 

5.  cap.  VI.  inveniendum  [ quemadmodum  etiam  dift.  Bul 
lialdus  citato  loc6  Triangularium  numerorum  ufum  per-^,’”"wr:’ 
petuum  depracdicat  ] & qvamitates  cosficas  continua 
tiplicatione  crefcentes.  t i tutes  uffi. 

§.  ji.  Duplum  enim  illius  numeri  triangularis,  feu  tri- 
gonii  cuj*  radix  trigonia  eft data  proportio, unitate  auftum, Solutio ipfu 
erit  qvaditus  maximus  terminus  trium  proportionalium/^  Si  tres 
qvorum  fumma  efl:  arqvalis  produ&o  ex  multiplicationo/frw,m^**. 
maximi  termini  cum  minimo,  qvi  femper  8c  univerfaliter 
ratione  plurium  terminorum , erir  inventus  maximus  per 
qvadratum  datat  proportionis  divifus  : Idem  erit  pro  maxi- 
mo termin6  inveniendo,  fi  Cubus  unitate  diminutus  divida- 
tur per  proportionem  unitate  diminutam. 

§.  jj.  Duplum  vero  ejusmodi  numeri  trigonii,  cujus  ra-fzj  Sitjva. 
di.\  trigonia  efl:  data  proportio,  auctum  unitate  & infusor termtni 
per  Cubo  datae  proportionis,  vel,  qvod  idem,  qvadrat^‘,,f,","'• 
cum  ipfa  proportione  multiplicato,  erit  qvaefitus  ma*  Ch^’u  ‘jvid} 
ximus terminus qvatuor  proportionalium,  qvorum  mini- 
mus (it  rurfus  dividendo  maximum  per  qvadratum  propor- 
tionis data,  & qvorum  fumma  fecundum  conditionem  re- 
qvifitam  eftaqvalis  produdo  multiplicatorum  fecum  ex- 
tremorum terminorum  j Idem  maximus  terminus  invenie- 
tur etiam  fi  dictum  duplum  trigonii  numeri  unitate  au- 
dum,  multiplicetur  cum  data  proportione  & produeflo  ad- 
datur unitas  j Adhuc  etiam  idem  maximus  terminus  inve- 
nietur, fi  data:  proportionis  qvadrati  qvadratum  [ id  eR.,Zf»Ji Zen/n* 
Zcn/IZenfus,]unitate  diminutuui,dividatur  per  proportio-?^  f 
nem  datam  & unitate  diminutam. 

§.  54.  Idem  adiiuc  duplum  numeri  trigonii,  audum  u-  SifvtHr 
nitateit  jnfuper  Cubo  proportionis  datae,  nec  non  qvadrati  %ntHr% 

P qvadratd 
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qvadrat6  five  Zenfi  Zens6  ejusdem  proportionis, erit  qv*fi- 
tus  maximus  terminus  qvinqve  proportionalium  ejusdenu 
tenoris,  refpe&u  minimi  termini  & fumm*:  Idem  etiam 
maximus  terminus  qninqve  proportionalium  invenitur,  fi 
didum  duplum  trigonii  numeri  unitate  au&um  multipli- 
cetur cum  qvadrato  proportionis  datae  & produ&o  addatur 
eadem  proportio  unitate  auda.  Vel  etiam  fi  a didi  dupli 
numeri  trigonii  unitate  audi  qvadrato  fubtrahatur  idem 
dem  duplum,  cum  proportione  data  & unitate  auda  mul- 
'surdcfoli-  'tiplicarum  j Vel  etiam,  fi  dat*  proportionis  furdefolidum, 
dum  qvid  ? (qvod  eft  qvadrjti  qvadratum  cum  radice , vel  etiam  qva- 
dratum cum  cubo  multiplicatum,)  unitate  diminutum  di- 
vidatur per  eandem  proportionem  Unitate  diminutam. 

(4)  Si  fex  §•  jy.  Similiter  duplum  numeri  trigonii,  cujus  radix  tri- 

termini  den-  gonia  eft  data  proportio,  fi  augeatur  unitate,  Cubo,  qva- 
tuf.  drati  qvadrato,  five  Zenfi  Zens6,  nccnon  fimiefolidd,  illud 

ipfum  fic  audum,  erit  qvcefitus  maximus  terminus  fex  pro- 
portionalium, minimum  terminum  habentium,  maximum 
per  qvadratum  proportionis  dat*  divifum  & cum  maximo 
multiplicatum, fummam  omnium  terminorum  efficientem; 
Sepofitis  jam  aliis  multis  & variis  modis  eundem  invenien- 
di maximum  terminum  ejusdemtenoris, tantummodo  illum 
modum  adhuc  fubjiciam,  qvo  proportionis  datxqvadrati 
Cubus  five  Cubi  qvadratum  unitate  diminutum  & fic  di  vi- 
fi  mper  eandem  proportionem  imitate  diminutam,  eft  i- 
■dena  qvafitus  maximus  terminus. 

(f)  si  plure  t §.36.  In  promptu  jam  ex  praecedentibus  eft  univerfa* 

qvdfcunqvc  ]is  problematis  duplex  fblutio,  in  qva  fimtil  refulgent  prx- 
tcr  multas  alias,  tres  ptxcipux  mirabiles  cofticaruin  qvan- 
ti catum  omnium  proprietates  jQvjaenim  duplum  numeri 

qvam  qvadratum  radicis  trigoni* 
- eadem 
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eSdem  adhuc  radice  aurium,  & in  praecedentibus  /elutioni- 
bus fem  per  acceflit,  (i)  unitas  in  tribus  proportionalibus*  Tresprtck 
(i)  cubus  proportionis  datae  in  qvatuor  progreffionalibus,  Pu*  ^ office 
(i)  Zenfi  Z-nfus  ejusdem  proportionis,  in  qvinqve  progres- 
/zonalibus,  (4)furdefolidum,  in  fex  progredionalibuSjGmi*^,./^,,,, 

Ji  etiam  modo, fi  porrb  fic  accedat  Zenfi  - Cubus  vel  Cubi* 

Zcnfus  efficietur  maximus  terminus  infeptem  progreffio-  mum  termi* 
nis  geometricae  terminis  & fi  deinceps  accedat  bifurdcfoli-*^^"/7* 
dum  (qvod  eft,  fiCubi-zenfus  cum  radice,  vel  Zenfus  cum 
furde/blido,  vel  deniqve  Cubus  cum  zenfi  zenfo  multipli-  ZfvamZatiZ 
cetur:  ) maximuso&o  terminorum  &fic  porro  per  acces-  itu  Cofuit 
fionem  zenfi-Zcnfi-zenfus,  (i.e.  fi  zenfi-zenfus,  cum  Zenfo  col/eftive. 


multiplicetur : ) maximus  novem  terminorum  & deinceps  Stjunlc  fo- 
per  accefiionem  Cubi-Cubi,  (i.e.  Cubi  cum  Cubo  multipli -hfamqvift 


cati ) maximus  decem  terminorum,  porrd  adhuc  fi  accedat  Zcnfi-Zenft % 
furdefolidi  Zenfus,  (i.e.  furdefolidum  cum  zenfo  multipli-  Zenf!iS 
catum)  maximus  undecim  terminorum  efficietur,  & fic  ^v‘  / 
porrd  continuari  poterit  in  feqventibus , trifurdefoli-  Cu^-Cubus 
do,  Zenfi-Zenfi  - Cubo  , qvadri  furdefolido,  Bifurdefolidl  ^Vt 
Zenfo,  furdefolidi  Cubo  & Zcyfi-Zenfi-Zenfi-Zenfo  &c.  fin- 
gulis  per  continuam  multiplicationem  cum  radice  qvous-  qvt^? 
qve  libuerit  crefcentibus. 


§.  Altera  prarcipua  Cofficarum  qvantiratum  pro*  (2)  Eundtm 
prietas  ex  propofito  problemate  ejusdemqve  altera  lblu-/(?w/r* 
tione  emergens  eft,  qvod  idem  inveniendus 
minm,  non  lblum,ut  antea  demonftratum,  in 
codicis  colleclivd  funiris  reperiatur,  fed  etiai 
lisqvibuslibet  pro  ratione  numeri  terminorum  dati  infit,  Numenv 
numerus  enim  terminorum  pland  hic  idem  eft , qvod  irL»  terminor un\ 
Codicis  exponens  dicitur  j Nam  in  Codicis  unitatis  expp* coinc,^lt 
nens  eft  o.  Radicis  ($r)  exponens  vero  1,  qvadrati  (q.)  2.  Cu* 

P z bi  Cojficu, 
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goidftt  bi  (C.)}.  Zenfi-Zqnfi,(q.q.)  4.  furdefolidi,  (jQ.)  y.  Zenfi-Cu- 
W ^.Bifurdefolidi,  (b/3  ) 7.  Zenfi-Zenii-Zenli,  (qqq.) 

g.  Cubi-Cubi,  (CC.)  9.  furdefolidi  Zenfi,  (|3q.)  10.  trifurde- 
folidi,  (tri/3.)ii.Zenfi-Zenfi-Cubi  (qqC.)  u.  qvadri-furde- 
folidi,  (qvadri/3.)  ij.  Bifurdefolidi-Zenfi,  (b,3q.)  14.  furde- 
folidi Gubi  (/3C.)  iy.  Zenfi-Zenfi-Zenfi-Zenfi,  (qqqq.)  16.  &c» 
Qvoniam  itaqve  in  §.  yi.  maximus  terminus  trium  tcrmi- 
horum  erat  proportionis  datae  Cubus  unitate  diminutus  & 
fic  divifus  per  eandem  proportionem  unitate  diminutam* 
videmus,  qvdd  ipfius  Cubi  exponens  etiam  fit  j.  Porrd  in-. 
§,  33.  maximus  terminus  qvatuor  terminorum  erat  propor- 
tionis datae  Zenfi-Zenfirs  unitate  diminutus,  & per  eandem 
proportionem  unitate  diminutam  divifus,  Zenfi-Zenfus  ve- 
rdfimilitcr  habet  exponentem  4.  cum  numero  termino- 
rum coincidentem  y Deinde  in  §.34.  maximus  terminus 


qvinqve  terminorum  erat  dat*  proportionis  furdefolidum 
unitate  diminutum&  per  eandem  proportionem  unitato 
diminutam  divifum,  furdefolidi  verd  exponens,  5.  adhuc 
coincidit  cum  numero  terminorum,  & tandem  in  y.  ma- 


ximus terminus  erat  proportUmis  dat*  Zenfi  Cubm  unita- 
te diminutus&  per  eandem  proportionem  unitate  diminu- 
tam divifus,  ubi  rurfus  Zenfi  Cubi  exponens, 6.  idem  eft 


Jgvomoda 

tnaximuf 

tern.tma 


cum  numero  terminorum^  Concludimus  itaqve  univerfa- 
liter,  numerum  terminorum  elfe,  exponentem  Cofiicum, 
qvi  exponit  proportionis  data:  qvantitatem  Coflicam,  qva: 
unitate  diminuta  & ficdivifa  per  ipfam  proportionem  da- 
tam unitate  diminutam  exhibet  qvsefitum  progreflionis 


gignatur  geometrie*  maximum  terminum , qvi  ipfe  etiam  divifus 
finguUtiwy  pcrqvadratum  proportionis  datae,  exhibet  minimum  ejus-- 
& univer-  ^cm  pr0gre(Tionis  terminum, ita, qvideni, ut  hi  extremi  ter- 
mini  fecum  multiplicati  producant  fumma  omnium  terrni-- 
qvantttx-  nor  um»  §.jS>Hiicc 


w. 
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§.  j8.  Hifce  praefuppofltis  fegvitur,  cx  fiepius  ditfto  pro-  Terti a pro- 
blemateClavii&  troftrafolutione,  tertia  & mirabilis  fan ipnetat  cof- 
proprietas  qvanritatum  cofficarum,qvdd  nimirum  eaedem ^ "•***&• 
ab  unitate collc&ivd live  fummatim  acceptx,  fint  xqvales 
qvantitati  coflicx  in  ordine  proxime  feqventi,  fed  unitate, 
diminutx,  & per  radicem  unitate  diminutam  divifx  $ Ex.gr. 
fi  fit  progreffio  ab  unitate  geometrica  m proportione, 
qvintupla  & qvidem fex  terminorum,  continui  cum  pro- 
portione, 5.  multiplicatorum,  qvorum  primus  eft  i.  fecun- 
dus 5.  ceu  Radix  tertius,  25.  ceu  qvadratum,  qvartus  125.  ceu 
Cubus,  qvintus  625.  ceu  Zenfi-zenfus  & fextus  juy.  ceu  fur- 
defolidum ; Dico : horum  omnium  fummam  (inveniendam 
per  §.29.)  ede  xqvalemZcnfi  Cubo  15615.  unitate  diminuto 
&ficdivifo  per  radicem  qvantitatis  coflicx  unitate  dimi- 
nutam, nempi  4,  qvotiensenim  5906.  eft  fumma  prxdi<fta. 

§.  59.  Crim  vero  per  hos  ipfos  exponentes  Cofficos  in_j  Cvtficanm 

hoc  & fimiiibus  cafibus  tabulis  noftrxTctr.  gonometrix  in-^',*”/?/a" 
r , . - . .. 0 . tum  aeno-  \ 

lignis  praxts  accrefcat , qvod  lpium  vel  loia  qvantitatum  miMtionk* 

coflicarum  verba  infinuare  poffunt,  ingratiam  illorum,  qvi  Lex  ^ De 

Coflicx  doctrinx  plani  ignari funt, exponam,  qvales  qvanti- c,nbo% 

tatum  cofiicarum  fine  fignificationcs?  qvomodo  ulterius 

procedendo fcq ventes  vocentur?  &qvis  fit  exponentium  u- 

ius ? Referuntur  verb  omnes  qvantitates  Coflicx  per  radicis 

continuam  multiplicationem  ordine  crefcentes  , in  univer- 

fum  & principaliter  vel  ad  qvadratum  numerum,  five  Zen- 

fum  vel  ad  Cubum  numerum,  vel  ad  furdefolidtim,  qvi  nc- 

qve  qvadratus  neqve  Cubus  eft  -j  Ex  hifce  rribus  reiiqvx 

tjvantitatesomnes& in  infinitum  usqve  poffunt  cife  com* 

pofitx,  ita  qvidem  & perpetuis  his  legibus,  [ 1 ] ut  ejusmodi  . 

exponens,  qvi  exaftd  dividi  potefi:  per  numerum  ternarium 

Cubus  fit,  & qvidem  illius  qvantitatis,  qvx  habet  exponen- 

P $ te ra 


Digitized  by  Google 


nt  CAP.  VII. 

tem  qvoticntis.  Ex.gr.  coflicus  exponens,  36.  potefl:  cxa<fle 
dividi  per  3.  qvare  exponens  36.  habebit  qvantitatem  cofli- 
'cam,  qvae  dicitur  Cubus  Zenzi-Zenfi-Cubi  , vel  ordine  in- 
vers6,  zenfi-Zenfi-Cubi-Cubus,  qvia  qvotiens  iz.  efl  expo- 
, nens  Zenfi-Zenfi-Cubi  j Similiter  exponens  9.  exarti  potefl; 

per  3.  qvare  9.  erit  exponens  Cubi-Cubi>  qvi  qvoti- 
c£y  Lex  (2)  ens  3.  efl  exponens  Cubi.  [2]  Ut  ejusmodi  exponens,  qvi  ex- 
de  qvsdntto  actd  dividi  potefl  per  numerum  binarium  Zenfus  fit,  & qvi- 
1 %el  Zenfo.  dem  illius  qvantitatis,  qvae  habet  exponentem  qvotientis  j 
Ex.gr.  exponens  io.  exade  potefl,  dividi  per  z.  qvare  10.  erit 
exponens  zenfi  furdefolidi,  vel  inverso  ordine  dicendo,  fur- 
defolidi  Zepfi,  qvia  qvotiens  5.  efl  exponens  furdefolidi.  bic 
exponens  32.  efl  Zenfus  Zenfi-Zenfi-Zenfi-Zenfi , propter 
qvotientem  16.  [}]  ut  omnes  exponentes , qvi  per  ternari- 
um & binarium  dividi  nonpoffunt,  furdcfolidoium  nomi- 


ttenemina- 
titnis  cesfi- 
cd  Lex  (f) 


Dtfurdefo-  ne  veniant,  & qvidem  ita,  ut  fi  plami  per  nullum  nume- 
lido.  rum  dividi  qveant,atqve  fic  fint  primi  numeri,  fecundum 

(1) binume-  definitionem  Euclidis  11.  VII.  illi  exponentes  dicantur  fim- 
rit  primu,  pliciter furdefolidi,minores  vero  k majoribus  diflingvantur 

fecundum  ordinem  eosdem  numerando  & numerum  ordi- 
nis praeponendo  ex.  gr. quadri-  fu rdefolidus  &c  3 funt  verd 
exponentes  infri  centum  omnes  furdefolidi  feqventes  5.  7.11, 
Humeri prt-  2J.  2?  JL  }7. 41.4j.47.  5 J.  59.61.  67.  71. 73. 79. 85.g9.97. 

mi  prdter  qVare  eX,  gr.  exponens  41.  erit  unde-furdefolidus,  qvia  15 
&*entari-  furdefolidorum  efl  undecimus.  Similiter  exponens  7-eflbi- 
um  infra  furdefolidus,  qvia  in  ordine  furdefolidorum  efl  fecundus 
tentum, f»ii  &c.  Si  vero  potfint  per  aliqvem  alium  praeter  binarium  & 

( 2) lnwtmt - ternarium  numerum  dividi  a furdefolidis  & diviforis  & 
tit,  *b  altis  qvotientis  fua  fortientur  nomina  ejusmodi  exponentes.  Ex. 
r^rbtna.  exponens  25.  dici  debet  furdefolidi  furdefolidum,  & ex- 

ftUM  C!j  tCT~  ^ *.  1 r*  i*  i*  r 1 r i*  t * /■*  i*  • 


partum 

empofttit, 


ponens  35.  dicetur,  bifurdefoliflifurdefolidum , qvia  fi  divi- 
dam 
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damjj.  per  exponentem  furdefolidi  5.  qvoticnserit7.  expo- 
nens bifuraefolidi  5 Idem  concipe  de  aliis  omnibus. 

§.  40.  Qvemadmodum  jam  exponentes  cortici  ad  deno-  Exponenti- 
minandas  qvantitatescoflicasinfignem  habent  uftim  , ita_. 
etiam  iidetn  exponentes&  tabulis  qvadracorum  & tabulis 
Cuborum  [ qvas  fere  elaboratas  portideo  & fuis  ufibus 
adornatus  DEO  dante,  publico  donabo]  haudfipernendum 
afferunt  commodum  j exponunt  enim  exponentes  utrobi- 
qve,  qvae  & qvomodo  omnes  qvantitates  ex  continua  mul- 
tiplicatione feu  progrcffionef.i&a;,  in  tabulis  inveniri  qve- 
ant  & debeant, & ut  taceam  hic  Cubicas  tabulas,  adufum 


tabularum  qvadratorum  noftrorum  fiolum  nos  appl-icubi 
mus,  praemittendo  univerfales  exponentium  proprietates 
quarum  prima  eft,qvod  qvilibec  exponens  cuilibet  alii  ad- 
ditus, faciat  exponentem,  habentem  qvantitatem  cofTicam, 
qvas  per  multiplicationem  producitur  iftarum  qvantita 
tum,  qvjrum  exponentes  fuut  additi. 

§.41.  Imprimis  ergd  in  tabulis  quadratorum  habetur 
quantitas  exponentis  2.  nempe  ipfius*Zienfi,  five  quadrati, 
quia  radicis  exponens,  eidem  exponenti  additus  facit  2.  ex- 
ponentem Zenfi  five  quadrati , fed  & radix  multiplicata- 
cum  radice  producit  quadratum  j Deinde  in  tabulis  habe- 
tur quantitas  exponentis 4.  quia  in  tabulis,  quilibet  qua- 
dratus minor  quam  100000.  poteft  affumi  ceu  radix  cujus 
quadratum,  erit  Zenfi-Zenfus,  five  quadrati  quadratum, ha- 
bens didum  exponentem  4.  nemp£  exponentem  Zenfi  fibi 
ipfi  additum,  alii  verd  zenfkzenfi  in  tabulis  non  reponun- 
tur, qu4m  quorum  Tadix  non  eft  major  quam  316.  Porrd 
in  tabulis  habetur  quantitas  exponentis  g.  ceu  exponentis 
4.  fibi  ipfi  additi,  quia  in  tabulis  quilibet  ZenIKzenfus  mi- 
nor quam  100000.  ceu  radix  affuimus  in  iisdem  fuum  ha- 

bec 


Exponenti- 
um proprie- 
tas nnivtr- 
falis  prima. 


Qyvmod» 
in  rabulis 
qvantitat 
exponentis 
2. 

Qvantitas 

exponentis 


Qyanrifjnr 

exponetitst 
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bet  quadratum,  quod  erit  Zenfi-Zenfi-Zenfus,  alii  vero  iru 
tabulis  non  dantur,  quam  quorum  radix  non  eft  major 
quam  17.  quia  radicis  18.  quadratum  eft,  $14.  & hujus  qua- 
dratum, nimirum  Zenfi-Zenfus  radicis  ig.  eft  104976.  cujus 
quadratum  in  tabulis  non  datur,  nifi  id  ipfum  per  §.  j.  c.  4. 
gvanttt.ts  querere  velis.  Ulterius  in  tabulis  datur  quantitas  exponen- 
exponent  n ^ ceu  pa<r|.j  ex  additione  exponentis  8.  fecum  ipfo,  nimi- 

rum .zenfi-Zenfi-zenfi  -^enfus,  plures  vero  in  tabulis  notu 
dantur,  quam  quorum  radix  non  eft  major  quam  4.  quia_. 
radicis  5.  Zenfi-Zenfi-Zenfus,  eft  390625.  cujus  quadratum  in 
Qvantitas  tabulis  rurfus  non  datur  j Tandem  exponentis  32.  quantitas 
(xponentU  femel  tantum  in  tabulis  datur,  quando  nimirum  radix  eft  3. 
jj,  hujus  enim  Zenfus  eft  4.  Zenfi-Zenfus  16.  Zcnfi-Zenfi-Zen- 

fus,256.Zenfi-Zenfi-Zenfi-Zenfus,  65536.  cujus  quadratum  in 
tabulis, 4294. 967296.  eftipfe  Zenfi-Zenfi-Zenfi-Zenfi-Zen- 
‘ fus, 

§.42.  Omnes  fic  exponentes  ab  unitate  in  dupla  pro- 
^nceeome-  Port‘one  inventi,  nempd,  1. 2. 4. 8. 16. 32. 64.  &c.  defignant 
trica  expo-  quantitates,  quas  per  quadraturam  continuam  determinari 
Mnsqvis?  poliunt  j Quapropter  fi  in  progreffione  continua  cujusli- 
bet  proportionis , feu  denominationis  minimus  terminus 
concipiatur  tanquam  unitas  habens  exponentem  o.  deno- 
minatio vero  proportionis  tanquam  radix,  erit  numerus 
terminorum  unitate  diminutus  ipfc  exponens. 

In  progres - § 43.  Hinc,  fi  detur  denominatio  proportionis,  in  pro- 

mte geomt-  gre&lionc  ab  umtate,  & quinque  terminorum,  & queratur 
trica,  fi  de-  quintus  terminus,  erit  is,  Zenfi-Zenfus  datae  proportionis, 
tur  denomir  quia  nuttierus  terminorum  unitate  diminutus  facit  expo- 
natiopro - nentem  4.  E.[g.  quaeritur  quintus  ab  unitate  terminus  ifi_. 
*°vfmodo  ProPorti°n®  continuazjy.  eritq;  3049.800625.  quia  propor- 
%vemat*r  tioms  datae  quadratum  eft  hu  jusque  quadratum,  quar- 

qvinttuttr - lltU* 


I 
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fitus  qvintus  terminus  j Similiter  fi  detur  progreffio  ab  uni- 
tate in  proportione  u,  duodecupla,  -Zenfi  Zenfus  numeri  12. 
hoceftqvadratii44.  qvadratum  2Q7$6.  eft  qvaeficus  qvintus 
terminus. 

§.  44.  Si  porrd  detur  proportio  progrefiionis  ab  unita-  Q.von:0^ 

• _ n • % ftOHtlS 

novem  terminorum  & qvaxacur  nonus  terminus ; erit  » 

# r r r 7 rXWlU  f 

is  propter  exponentem  8.  Zenu-Zenfi-Zenfus  proportionis 
datae.  E.  g.  proportionis  15.  Zenfi  - Zcnfi  - Genius  eft  a. 
2562.890625.  eftqvacfitus  nonus  progrefiionis  terminus,  qvia 
proportionis  data:  qvadratum  eft  225.  & hujus  qvadratunu 
50625.  & hujus  qvadratum  qvatfitus  nonus  terminus.  . 

§.  45.  Si  ulterius  detur  proportio  progrefiionis  ab  uni-  gvomM* 
tate  & 17.  terminorum,  & qvarratur  decimus  feptimus  ter- 
tninus  i erit  propter  exponentem  16.  zenfi  - Zenfi  * Zenfi- 
Zenfus,  proportionis  data:  qvatfitus  decimus  feptimus  termi- 
nus i Ex.gr.  datseproportionis  ?.  qva:fitus  decimus  feptimus 
terminus  in  progreffione  ab  unitate , eft  45.046721.  qvia- 
ejusdem  qvadratum  eft  9.  & hujus  qvadratum  81.  & hujus 
qvadratum  6561.  & hujus  qvadratum , qvaditus  decjmusfe- 
ptimus  terminus,  • 

§.  46.  Cum  in  arithmetica  jocofa  (oleat  proponi  ali-  SOyowb 
qviscafus  in  qvo  progrefiionis  geometrica:  qvarritur  trigefi-  tri$efimut 
rnus  fecundus  vel  etiam  3jtius  terminus,  nolo  hic  fobfiftcre 
in  inventione  termini  decimi  feptimi  j Proponi  verofplet 
ijlecafus  hfiemodo  j Qvidam  alieni  generofi  cqvi  cupidus,  PrpbUmd 
i Domino  hoc  accepit  relponfum  ; Tibi  lubennffimd  c c-erZritk. 
dam Eqvum, fi  pro  calcei  ipfius  claviculis,  numer<>22.&  \n~mct>ca 
fuperuna,  in  cafumalicnjus  deperdita:  diligepter  afiervan-^^^r 
da,  mihi  folvas  tantam  pecuniam,  qvantam  efficiet  fumma,  qvadnt». 
fi  pro  prima  clavicula  tantum  fplvatur  unicus  nummus,  pro  mm  com- 
fecuuda  verd  folyatjrur  ,duo  nummi,  prp  tertia  qvatuor,  pro  fcrdiofiffir») 

Q.  v qvarta-^'^* 
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^varta  o <fto  nummi  & lic  porrd  continui  cfup!6  plus  pro  fiti* 
gulis  ad  ultimam  usqve  claviculam, qvarritur  jam,  qvof  numi 
|>ro  trigcfima  tertia  clavicula  folvi  debeant,  ut  poftel  totju 
nummorum  fumma  per§.29.hujus  capitis  determinari  qve- 
at,<jvoniam  itaqve  numerus  terminorum  unitate  diminu* 
tus  eft  exponens  ji.&  proportio  data  2.  ceu  radix,  erit  ipfius 
qvadratum  4.  & hujus  qVadratumt6.  & hujus  qvadratunu 
256.  & hujus  qvadratum  65536.  & tandem  hujus  qvadratum* 
4294.967196.  qVaefitus  trigefimus  tertius  terminus,  qvia  ab 
exponente  2.  in  dupla  proportione  usqve  ad  exponentem* 

32.  inclufiv£exiftuntqvatuor  termini,  qvare  etiam poft  pri- 
mum qvadratum  4.  adhuc  qvatuor  qvadrata  continui  ra- 
tione fumi  debent  j InYentdfic  ultimo  termino,  determina- 
tio funimae  facilis  eft  per  §.29.  hujus  capitis, erunt  nempe  «*- 
858993459!.  nummorum feu  imperialium,  29.  milliones  cum 
*)<ftOtonnis  auri  hi  fallor  atqve  infuper  8 2 6 1 6 1.  reliqvis 
groflis& nummis  ex  lingulari  graria  remiftis,  qvod  prounO 
Sii»  prt-  ’6<lv0  gfintrOdftimo  qvamvis  latis  iniqvum  eft  pretium,  dt-> 
grcjjiine  ttttero  absqve  exponentibus  & tabulis  in  vulgari  arithmeti* 

geometrica,  ca  Omnes  33  termini  ordine  inveniri  & poni  debuiflenr  uni* 

* qvolibtt  us  termini  ultimi  gratftfi 

dato  nunfi-  g 47.  Sufficiant  pramifiTa  de  progrefliOne  ab  uniratC^ 

ie  'detur  dc*  ^ ver®  Pr^rn*JS  progreflionis  terminus  non  fit  unitas,  fed  qvt*  ■> 
nominatu)  libet  aliusntimerus  datus,  & detur  fimul  proportioni»  de- 
froportio-  nominatio  & qvteratur  vel  qvintus  vel  nonus  vql  decimus 
«is,  qvomo-  feprimux  vel  trigefimus  tertius  &c.  terminus } adhuc  ettem> 
do  avintui  ftcut  praecedentibus  cafibus,  qvadrata  continui  qvsruft- 
VrU  mMf  P^P01^00*8  datae  Pr0  ratione  exponentium, defignato* 
'velarim  * i'um  ^ Oumero  terminorum  Unitate  diminuto,  ultimum  ve- 
&c.  itive-  ro  proportionis  qvadratum  multiplicandum  eft  cum  dato 
oriatur  t pruno  termino.  Sic  ex»  gr.  proportionis  datae  i},  ^enft- 
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^fenfi-zenfus  gry„7  j 0711.  multiplicatus  cum  dato  minimo 

. . „ * n EtXzmpi*  i 

termino  1000.  producit  815750711000.  q vae  litum  nonum  ter- 
minum. Sic  porrd  cx.  gr.  proportionis  datae  u 7.  Zenfi-Zen- 
fus  eft  2117. 37392.1.  cum  dato  minimo  progrefllonis  termino  ExempLt^ 

. 100.  multiplicatus  1217^92100.  eftqvaefitus  qvintus  progres- 
fionis  arithmeticae  terminus.  ^ 

§.48.  Sic  itaqveqvantitates  exponentium  ab  unitato  gyomfo 
in  proportione  dupla  progredientium  per  tabulas  cum  fuo  rtliqvorum 
ufu  oftenfie  funt,qvomoda&rcliqvae  exponentium  qvanti-?1tw’Atw' 
tates,  per  eosdem  exponentes  inveniantur,  jam  videndum 
Imprimis  fi  lingulis  inventis  exponentibus  in  dupla  propor-^^,,»,^ 
tione  2. 4. 8- 16.  $2.  &c,  addas  unitatem  prodibunt  exponen-  per  nhiUt 
tes  3.  5.  9. 17.  33.  &c.  qvapropter  fi  fingulas  qvantitates  cx-  mucnbn- 
ponentium  in  dupla  proportione  ab  unitate,  multiplices tur - 
cum  radi6e,  hoc  eft,  cum  quantitate  exponentis  1.  habebis  §yorr9** 
,qvantitates  exponentium  3, 5. 9. 17. 33.  &c.  nimirum  Cubum, , 
furdefolidum.  Cubi  Cubum,  qvini-furdefolidum,  trifur- * 
defolidi  Cubum  &c. 

§.  49.  Hifce  qvantitatibus  Gc  inventis  per  hos*  invenien-  Qyomod» 
tpr  qvantitates  exponentium  , qvi  jam  inventis  in  pro-  exponenti» 
portione  dupla  accedunt  j Sic  enim  exponenti  3.  accedunt  /*« 

in  proportione  dupla  6. 12. 24.  &c.  exponenti  3.  accedunt  in 
proportione  dupla  10. 20.  &c.  exponenti  9.  accedit  18.  & fic  ’ 

porro  3 qvapropter  fi  lingularum  qvantitatum,  qvarum  ex- 
ponentes, funr  3-3.9.17  33.  qvarrantur  qvadrata&  horum  qva- 
dratorumrurfusqvadrata  & fic  deinceps,  emergent  qvsefitae 
qvantitates  exponentium  6.  a.  24.  10. 20.  18.  &c.  nimirum 
Zenfi-Cubus,  Zenfi-Zenfi-Cubus,  Zenfi-Zenfi-Zenfi-Cubus, 
Surdc!o!idi  zenfus,  Surdcfolidi-Zenfi-Zenfus,  Zenfi-Cubi-  Exponenti- 
Cubus,  &C.*  . 

§.30.  Inventis  fic  qvantitatibus  exponentium  6. 10,  i*, 

0^2  * 18. 
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ig.  20.  14*  per  hofce,  fingulis  his  addendo  unitatem  ut 
in  §.48.  fa&um  eft,  prodibunt  exponentes  7. 11.  ij.  19.  2.1. 15.  -■ 
&c.  qvaproptcr  fi  fingulas  qvantitates  exponentium,  6. 10. 
ii.  18.  20.  24.  multiplices  cum  radice,  qvandtace  nimirum 
exponentis  1.  habebis,  qvantitates  exponentium,  7.11.IJ.19. 
21,  V).  &c.  nimirum  Bifurdefolidum,  trifurdefolidum,  qva- 
, . dri-ftirdefolidum  tefurdefolidum  , Bifurdefolidi  Cubum, 

gvomodo  furdcfolidi-furdefolidum  &c. 

exponenti - §.51.  Rurfus  inventis  qvantitadbus  exponentium,  7. 11. 

um  14.22.  jj,  19,  xi.  fi  alii  exponentes  iisdem  in  proportione  dupla^ 
*i,2$.(fc.  accedant,  prout  in  §.  49.  fatftum  eft,  infra  exponentem  32. 

accedent  14. 22.  28.  & 26.  exponentes  nimirum  qvandtatutn 
bifurdefolidi  Zenfi,  trifurdefolidi  Zenfi,  qvadridurdefolidi 
Zenfi  & Bifurdefolidi-Zenfi-Zenfi. 

Qvomodo  j.^Rurfos  fic  inventis  qvarrtitatibus , qvarutn  expo- 
nentes  funt  14.  22. 26.  & 28.  inveniuntur  qvantitates , in- 
47,29. &c>  fr^32.  exponentium  nemp£  iy.23. 27.  & 29.  per  additionem 
folum  exponentis  1.  & confeqventer  per  multiplicationem^ 
ipforum  Jarundem-qvantitatum  cum  radice,  eruntqve,  fur- 
defolidi  Cubus,  Septi-furdefolidum,  Cubi-Cubi-Cubus&o- 
ili-furdefol  idum, 

Qvomodo  §55,  Tandem  redunt  adhuc  infri  32.  exponentes  30.  & 
'umTolji!'  I1-  ^ invenitur  per  exponentem  15.  in  prarcedend  §.  in- 
* * ventum  &hicporrdper  exponentem  eundem  inventum 
30.  licut etiam  porrd  in  exponentibus  ultri  32.  progredili- 
■cet,  fi  placeat^  'j 

Sebem d ex - §.  54.  Qvornodo  verd  unus  exponens  ab  aliis  depende- 

p anentium  at)  brcvitatis  & facilioris  inventionis  gratia  ex  feqventi  ap- 
Paret  fohemate,  in  qvo fatis  curiofas  progreftiones  exami- 

VnmtAb\u  nare»  huiu$  non  loci*  * 
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§45-  Qvoniam  fic  omnes  haftenus  qvantitates  expo -maciavii 
tlentium  infrl  32.  imo  etiam  infra  64.  & porro  fic  proceden-  reSrefMr 
do  omnium  , per  tabulas  qvadratorum  inveniri  pofTunt» 
concludimus,  problema  a Clario  in  §.jo.propolitum,  in  tot  ^bpera- 
progreflionis  geometricae  terminis  folvi  polle,  qvot  hafte-  bul^folvi 
nus  per  tabulas  inventae  funt  qvantitates  coflicae,  tum  br e-poteSl. 
viffimai  tiim  jucundiffimi  viij  Simul  etiam  qvamplurima_, 
exempla  jocofaad  imitationem  exempli  in  §.  46.-propo(iti 
proponi  & un&eademqvc  folutionefolvi  polle*  fufficiat  hic 
verd  unicum.  Debent  inveniri  minimus  & maximus,  24 
terminorum  continua:  proportionis  triplae,  ita  ut  minimus  j*1??. 
terminus  multiplicatus  cum  maximo,  efficiat  fummam  o-  doeUbtm • 
mnium  terminorum  & ut  maximus  terminus  fit  fumma  to-  tum . * 

tidem  terminorum  ejusdem  proportionis  triplae,  cujus  mi- 
nimus terminus  eftunitas 3 Qvoniam  itaqve  juxta  §. §.  36.  & 

37.  duplici  modo  toFvi  poteft  hoc  problema,  & qvidem  ju- 
xta $.  36.  per  exponentem  23.  juxta  S.  37.  ver-d  per  exponen- 
tem 24.  ex  fchemate  verd  §, 54.  apparet,  exponantem  23,  (07“** 
plures  inff4  fe  habere  exponentes,  a qvibus  dependeat, 
quam  exponens  14.  adedqve  operationem  per  exponentem 
% . QjL  typro- 
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i$.  prolixiorem  fore,  cdmmodior  folutio  eft  juxta  §.  57.  qvx* 
propter,  cum  exponens  14.  fub  fe  habeat  infchcmate  expo- 
nentes  12.6.  j.  2.  & 1.  erit  exponentis  1.  qvantitas,  data  pro- 
portio j.  & qvantitas  exponentis  2.qvadratum  proportionis, 

9.  & qvantitas  exponentis }.  Cubus  proportionis,  multipli- 
cando qvadratum  cum  radice,  fi  tabula:  cubicae  non  lint  ad 
manus, nimirum  27.  & hujus  qvadratum  729.  repracfentabit 
exponentem  6.&  porro  qvadratum  illius  551441.  reprxfen- 
tabit  exponentem  12.  & tandem  rurfus illius  qvadratum,  ju- 
xta }.  c.4.  inveniendum,  nempe  2814. 295^6481*  reprsfen* 
tat  qvantitatem  exponentis  14.  qvae  unitate  diminuta  & fic 
divifa  per  proportionem  datam  & unitate  diminutam,  ni- 
mirum 2.  eft  ipfe  qvaefitus  maximus  terminus,  141214768240. 
minimus  verd  eft  idem  maximus,  divifus  per  qvantitatenu 
exponentis  25.  qvae  ftatim  innotefeit,  dividendo  qvantita? 
tem  inventam  exponentis  24.  per  radicem  live  proportio- 
nem datam  3.  erit  nimirum  qvotiens  941431788-7* 

§.56.  Sivero  faltem  probationis  grati^  velis  eundem* 
maximum  terminum  invenire  per  exponentem,  23.  juxta_, 

§.  36.  invenies  in  fchemate  fub  exponente  23.  exponentes 
22*  Ii*  IO*  f*  4*  2*  I.  qvapropter  qvadratum  proportionis 
data:  9.  repraeientabit  exponentem  2. &iliius  qvadratum  gi. 
exponentem  4.  & qvadratum  illud  81.  multiplicatum  cuixl» 

* radice  3.  nemp£  243.  reprcfentabit  exponentem  f & illius 
qvadratum  59049.  repracfentabit  exponentem  10.  atqve 
multiplicatum  cum  radice  j.  nempd  177147,  exponentem  it. 

* & illius  qvadratum,  juxta  §.  }.  cap.  4.  inveniendum-, , 
315. 810^9609.  repraEfentabit  exponentem  22.  atqve  multi- 
plicatum cum  radice, 94143178827*  exponentem  ultimum 

23.  ceu  ultimum  terminum  proportionis  triplae  ab«unitaco 

24.  terminorum,  per  qvem  ultimum  terminumjjuxta  M9- 

hjpps 
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fitijus  Capitis  facite  invenitur  fumma  omnium  terminorum, 
dividendo  nimirum  eundem  inventn  ultimum  & primhter- 
mindi.  diminutum,  per  proportionem  Unitate  diminutam, 

Ut  qvotiens  fit,  4707158941}.  & eundem  ultimu  qvotienti  ad- 
dendo, fiimma  enim  141214768140.  eft,utantea,qvaefitus 
maximus  fecundum  reqvifita  fua  terminus  j Minimus  qvae- 
fitus  vero  terminuseft  antei  inventa  qvantita$,repraefentans 
exponentem  23.  id  efl  humerum  terminorum  unitate  dimi- 
nutum. 

57.  Fortaffis  non  difplicebit , pratcedentem  folutio-*^*  txtm- 
hem  applicare  exemplo  alicui  jocofo,  qvod  in  arithmeticis^*"” 
Libris  paflim  reperitur^  Aliqvisin  fua  Cella  habet  genero- attommo- 
fiffimi  vini  decem  dolia,  qvorum  unum  qvodqve  continet 
eentum  amphoras,  is  fibi  proponit  aliqvem  pradivitem  & , 

avatum  decipere,  qvapropter  eidem  offert  mille  iftas  am- 
phoras vini,  fi  fibi  & haeredibus  fuis  certd  velit  promit  re  ro 
[patio  24.  annorum,  ( tot  enim  qvodlibet  doliorum  habe- 
bat Circulos  ) parvos  hauftus  fecundum  menfuram  partis 
millefimSe  unius  amphora:  fingulis  annis  praebere  &qvidcm 
ita,  ut  primo  anno  unicus  hauftus,  fecuncteverd  ann6  pro- 
pter multiplicatam  fofte  familiam  tres  hauftus , terti6  an- 
n6  propter  eandem  ratiortem  rurfus  triplo  phtres,  nimi- 
rum 27.  hauftus  & fic  porrd  in  feqventibus  fingulis  annis, 
femper& continui  triplo  plures  hauftus  praebeantur,  usqve 
ad  ultimum  annum  24.  qvaeritur  jam,  qvot  in  fiimma  hau- 
ftus praeberi  debeant,  & inventa  eft  anteii  in  §.  §.  pra:ceden- 
tibus  fumma  141214768240.  tot  enim  hauftus  praeberi  de- 
bent \ jam  Vero,  fi  illam  fummam  dividas  per  mille  hauftus 
habebis,  141214768  amphoras  Vini,  i.  e.  141  milliones,  & 

.214768  amphorarum,  & infuper  240  hauftus,  qvos  foftS 

avarus  dare  recufabit, 

# 
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§.  58.  Dc  prima  exponentium  univerfali  proprietato 
in  qvantum  ex  additione  eorundem  innotefeere  per  multi- 
plicationem &qvadraturam  illorum  qvantitates  pofTunr, 
hacftenus  a<ftum  eft,  feqvitur  jam  altera  proprietas,  qvaj  eft, 
qvodqvilibet  exponens  fubcra&us  ab  alio  relinqvat  expo- 
nim  ab  alio,  nentem  qvantitatis  illius,  qvac  fit,  fi  majoris  exponentis 
qvantitas  dividatur,  per  qvantitatetn  minoris  fubtradli  ex- 
ponentis, qv6  etiam  fit, ut  dimidium  alicujus  exponentis 
denotet  exponentem  radicis  qvadrata:  tertia  pars  verd 
radicis  cubica:,  qvinta  pars  radicis  furde-folida:  &c.ha<ftenus 
qvidem  plandadinftarLogarithmorum  \ ficut  ergobenefi- 
ei6  tabulae  in  §.  74.  tradita:  imo  absqve  illa  $ radice  per 
multiplicationem  & qvadraturam  ad  majores  qvantitates 
eofiicas  afeendere  potuimus,  fic  etiam  defeendendo  ad  ri- 
- dices  per  divifionem  & radicis  extradionem  pervenire  , 
«asdemqve  invenire  poterimus,  qvanqvam  fatear,  adhibi- 
tis fimiil  tabulis  cubicis  multd  compendiofius  id  peragi 
Qvemodo  p0(fC)  fitnihil  ominus  ad  interim  haec  regula  pro  folis  ta- 
bulis  qvadratorum  j qvdd  qvantitates  exponentium  nume- 
VvAntia-  “ imparis  dividi  debeant , per  qvanticem  proxime  ming- 
ttf  minores  r is  exponentis  parium , alicujus  pr#  lubirti  afliimt$  radi- 
ar mejores  cis,  atqve  tunc, fi  qvotiens  fit  idem  cum  afiumta  radice,  vera 
inveni*»-  radix  afiumta  eft,  fin  minus  tam  diq  alia  atqve  alia  afiumen- 
tHr‘  da  eft,  usqve  dum  qvotiens  cum  afiumta  radice  exafte  cpn- 
gruat,  praxis  verd  hujus  rei  facilior  & felicior  eft,  qv&m  uc 

jutu  4.  ^ jnicio  antc  iUam  credi  poflit ; Ufus  vero  hujus  rei  in  fe- 

proportio-  . . r * ' 

nAtiumex-  qventibus  patebit. 

tremit  invt-  §.  59.  ii  qvatpor  continui  proportionalium  geonje- 
mreltcuH-  trice  dati  fintejptremi  termini  & qvseratur  fecundus  termi- 
dumiermi-  nus.  tunc  K.adix  Cubica  ex  qvadrato  primi  dati  termjni, 
nitrum  pri* multiplicato  cum  altero  extremo  dato,  eft  «^valitus  fecun- 

mm.  • * 5 _ . ’ - . • . ' " * 
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rfus  terminus;  Relegamus  hic  exempla  ad  tabulas  Cubicas,  Extrilffo 
cum  nullo  labore  ibidem  fote  evolutione  expediri  qveant.  rd^cisOi- 
§.6o.  Si  vero  qvatuor  continud  proportionalium  dati  !C *' 
fint  extremi  termini  & qvacratur  denominatio  proportio- Dattt 
ms;  tunc  radix  cubica  ex  maximo  termino  per  minorem 
divifo  eft  qvadita  denominatio  proportionis;  rurfus  exem-  tremU mvc* 
pia  rabulis  cubicis  committimus,  qvamvis  etiam  per  q w-mre  deno- 
drataselaborari  poflint,  ut  ex  feqventibus  colligerelicet.  Minutionem 
§.  61.  Si  denter  qvinqve  continui  proportionalium  ex- 
tremi  termini  &qvxratur  fecundus  terminus,  tunc  radix 
Zenfi-Zenfica  ex  cubo  primi  dati  termini  multiplicato  cum  Dt,tu 
altero  extremo  dato, eft  qvarfitus  fecundus  terminus,  ex.  gr.  Nonalium* 
Cubus  primi  dati,  9.  nempe  729.  multiplicatus  cum  altdrb extremis ia» 
extremo  dato  864  536409.  producit  Zcnfi - Zenfunij , venire  fe- 
630247042161 ; exponens  Zenfi-Zenfi,  eft  4.  fub  fc  habens  fu-  cu*dumttr- 
um  dimidium  2.qvare  per  extratfionem  radicis  qvadrata: 
juxta  §.  io.  cap.  4.  hic  invenitur  primd  Zenfus  793881.  cujus prtmutn. 
radix  891.  eftqvccfitus  fecundus  terminus.  MxtntMi* 

§.  62.  Si  dentur  qvinqve  continui,  proportionalium..  nidici*  Ze *. 
extremi  termini  & qvaeratur  denominatio  proportionis  ){i-ZcnJic*s 
tunc  radix  Zenfi-Zenfica  ex  majore  extremo  per  minus  da-  Datis  ^vin- 
tum  extremum  divifum  eft  qvsfita  proportio.  Ex.  gr.  ma<  cjveprspor- 
jus  extremum  864536409.  divifum  per  minus  extremum  fytiona/ixm 
prodit  qvotientem  96059601.  qvi  eft  Zenfi-Zcnfus  qva '£\tx.e*jr?muJ*m 
proportionis,  jam  vero  Zenfi-Zenfi  exponens  eft  4.  qvi  per 
dimidiationem  fit  2.  & rurfus  2.  per  dimidiationem  1.  qvar<L>  nemtrepor* 
fi  ex  96059-01.  extrahatur  radix  qvadrata,  erit  illa  9801.  & fi  tioau, 
porro  cx  hoc  numero,  ceu  Zcnfo,  extrahatur  radixqvadra- 
ta,  erit  illa  99.  qvaefita  proportio. 

§.  63.  Si  dentur  6.  contintfe  proportionalium  extremi  Datis  /; 
k qvsratur  fecundus  terminus,  tunc  radix  furdefolid-a  exproferti*’ 
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%/tHum Aue- ZtnCi-ZtnCo  primi  dati  termini,  multiplicato  cum  alteri» 
bui  e xtre - termino  dato,  eft  qvxfitus  fecundus  terminus.  Ex.  gr.  primi 
mu  invenire  ccpmini dati  9.  Zenfi-zenfus  6561.  multiplicatus  cum  altero 
' ' extremo  dato,  87890615.  producit  576650390625.  furdeloii- 

dum  qVacfiti  fecundi  termini,  ergo  radix  furdefolkia  erit  ex- 
trahenda, qvod  ipfum  qvomodo  fieri  poflit,  arithmetici  vix 
audent  tradere, qvam vis  tradi  poflit, varius  labor  verd  nihil 
ominus  erit  intolerabilis,  cum  econtra  tabulae  qvadrator 
rum  mirum  in  modum  radicem  lurdefolidam  facilime  ex- 
*rr *£!*'  Abeant  illi  , qvi  in  tabulis  illis  fuffkienter  exercitatus  ell 
9 1 ' & qvidem-feqventem  in  modum.  Extrahenda  eft  radix  Cur- 

•defolidaex  proditto  numero  576650390615.  Primo  omni- 
um aflfumo  ex  tabulis  qvadratum  aliqvod  magnum  cx.gr. 
9880360000.  pro  divifore  datifurdefolidi , ut  lblummodd 
, videam,  qvot  numeri  in  qvotiente  fint  futuri,  qvoniam  igi- 
tur divilbris  initialis  9.  major  ell  initiali  dividendi  5.  & qvi» 
divifor  habet  10.  numeros,  rcqvirentur  in  dividendo  11.  nu- 
meri pro  uno  qvotiente  faciendo,  fed  qvoniam  dividendut 
tantum  habet  duodecim  numeros,  apparet  exinde  per  ejus- 
modi divifionCm  in  qvotiente -tantum  duos  mjmeros,qvales 
qvalcs  etiam  fint,  qvod  haftenus,non  qvaeritur, futuros  effe  j 
Jam  vero  fi  diviforis  radicem  99400.  accipias  tanqvam  qva- 
dratum, vides* qvod  ejus  vel  (altem  proxitnd  minoris  qva- 
drati  numeri, 99125. radix 315.  habeat  tres  numeros,  qvia_» 
vero  juxta  § 58.  qvotiens  radici  debet  effe  jeqvalis,  fic  vero 
hxc  ipso  major  efiet,  hinc  aliud  qvadratum  pro  diviforcefl 
•eligendum, qvod  in  qvotiente  faltem  tot  producat  nume- 
ros, qvot  habet  diviforis  radix Zenfi-Zenfica  , qvod  ipfum-. 
vero  eveniet  in  qvadrato  habente  utanteA  10.  numeros  & 
cujus  initialis  minor  cft  qvam  dividendi  initialis-^,  qvalc  o- 
mnium  primum  & maximum  eft  qvadratum  5766427969. 
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per  qvod  fi  dividamus  furdefolidum  absqve  ulta  operatione 
- & fold  initialium  intuitu  habebimus  qvotientem  ioo.  jatn 
vero  ejusdem  qvadrati  radix,  75937.  fi  tanqvam  qvadratum 
confideretur,  erit  ejus  vel  faltem  qvadrati  proximi  mino- 
ris  radix,  275.  fed  mulrd major  qvam  qvotiens  100.  AlTumc 
aliam  minorem  radicem  e.  g.  245.  cujus  qvadratum  60015. 

& cujus  porrd  qvadratum  eft  3603.  &c.  hactenus  enim  tan- 
tum initialibus  qvadratorum  opus  eft,  per  qvos  initiales  vcf 
faltem  primum  eorum,  debet  explorari  furdefolidum  da- 
tum primi  foliim  qvotientis  ergd,  ut  videamus, an  ille  etiam, 
ficut  initialis  radicis  fit  2. fed  ftatim  apparet  adhuc  cfle,i.qvia 
initialis  qvadrati  nempe  3.  in  initiali  furdefolidi,  5.  tantum 
fcmel  continetur,  initialis  qvotientis,  non  erit  2.  nifi  initia- 
les qvadrati  faltem  fint  dimidium  initialium  furdefolidi  at- 
qve  fic  qvotiens  mero  intuitu  200.  qvod  ipfum  omnium  pri- 
mo continget  in  qvadrato  cujus  initiales  funt  2883.25.  &c.  cu- 
jusqve  radix  53695.  tanqvam  qvadratum  habet  radicem  2jr. 

& qvoniam  qvotiens  200.  adhuc  minor  eft  qvam  radix  231. 
qviratur  ergo  qvjfdratum  minus  priori, cujus  initiales  divi- 
dunt initiales  furdefolidi,  ut  fecundus  qvotiens  fit  i,velz. 
qvaie  ex.gr.  efl  qvadratum  2520.04.  &c.  per  qvod  in  qvotien- 
te  proveniunt  228.  fed  radicis, 50200.  ceu  qvadrati  radix  eft  cok* 
224.  qvotiens  vero,  228.  ergo  inter  224.  &2zg.  vera  erit  ra-  tinur pro- 
dix  neir.pi  forte  incidendo  in  qvaefitam  radicem  furdefoli-  portioHdli- 
dam  nt 

64.  Si  dentur  fex  continnd  proportionalium  dtio  ex- ,xfr9mi* *** 
tremi  de  qvarratur  dcnommatio  proportiorjis  j tunc  inajus  „,inatl6ntm 
extremum  dividendum  erit  per  minus,  & erit  qvotientis  ra-  proptrtt e- 
dix  furdefolida  qvxfita  proportio,  five  ejus  denominatio. 

Ex.  gr.  majore  extremd  87890625.  divisd  per  minus  extre- exemptutft, 
nuim  9.  erit  qvotiens  9765625.  furdefolidum,  ex  qvo  extra- 

K 1 heud} 
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hcnda  jam  efl  radix  furdefolida  fcqventi  modb:  Qvia  maxi- 
mum in  tabulis  qvadratum  plane  non  poteft:  elTe  divifor  dat*  t* 
furdefolidijqvia  illud  lo.hoc  vero  7.  tantum  habet  numeros, 
qvacrendo  aliqvod  qvadratum  7.  numeros  habens  & minus 
datb  furdefolido,  erit  illud  omnium  primum  & maximunu 
9765615’  per  accidens  cum  furdefolido  idem,  qvoticns  vc-*. 
ro  in  ejusmodi  divifione  tantum  erit  unitas,  cum  econtra  ii 
qvadrati  illius  radix  5115.  tanqvam  qvadratum  accipiatur, 
erit  ejus  vel  faltem  proximi  minoris  qvadrati  radix,  55.^ 
major  qvam  qvoticns  1.  affiune  ergo  qvadratum  qvqddara- 
fex  numeros  tantum  habens  Sc  cujus  initialis  elt  minor, 
qvam  initialis  furdcfolidi,  eritqve  illud  omnium  primum  & 
maximum,  976144.  qvod  primo  intuitu  dividit  furdeloli- 
cium  ita,  ut  qvoticns  iit  10.  icd  illius  quadrati  radix  988.  fi 
tanquam  quadratum  accipiatur,  erit  ejus  vclfaltcm  proxi- 
me minoris  quadrati  961.  radix  jx.  major  quam  quotiens  10. 
Videmus  jam  quod  inter  10.  & ji.  Iit  vera  radix,  quare  qua?- 
Tendumeft  quadratum  , quod  dividit  furdefoJidum  ita,  ut 
primus  quotiens  fit  i.quod  invenies,  fi  qu*ras  aliquod,  quod 
Ipbct  initiales, dimidio  furdcfolidi  initialium  a:qualcs,ncm- 
p£,4&8.  &c.  quale  invenies  circa  radices  699.  vel  698.  jam 
verb,  fi  has  radices  ceu  quadrata  accipias,  &ear undem  vel. 
falteni  proximi  minoris  quadrati  radicem  qu&ras,  erit  illa, 
16.  adeoque  vera  inter  20.  & 26.  Sc  fic  tandem  per  leviufcu- 
« lam  attentionem obfervabis,  qubd-circi  radicem  25.  ik  ve- 
Ya  radix  furdefolida,  quemadmodum  etiam  ipfa  ilU  eft, 
cumZenfi-Zcnfus  ejus  390615.  dividat  furdefolidum  etiam 
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'b.iti* 

ffraporlio- 


■Pcr  15. 

§.  65.  Si  dentur  feptem  continui  proportionalium  duo 
extremi  & qvarratur  vel  fecundus  terminus,  ceu  medius  pri- 
mus vel  denominatio  proportionis  3 tunc  utroque  caiu-o 
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CAP.rn. 

pus  critextradione  Cubi-zenfica,  in  illo  quidem,  ex  furdt-W/iflfc iuo* 
ibJido  alterius cujusvis  extremi,  cum  altero  extremo  dato**'  extrc~ , 
multiplicaro,  in  hoc  verd,  ex  majori  extremo  per  minus  di- 
vilo-i  Ex.  gr.  alterutrius  extremi  9.  furdefolictum  59049.  urH  prap0y. 
multiplicatum  cum  altero  extremo  140625.  producit  qnxfiti  tionalem ,4- 
ifccundi  terminiCubi  -Zcnfum  gjoj.  86028.  Idem  Cubi-Zcn~  bjcui  txtn- 
fus,  fi  confiderctur  tanquam  quadratum,  erit  ejus  in  tabulis rn0  z'c,~ 
Tadix  quadrata  exad^qi^.  fcd  hic  ipfa  radix  debet  cox\C\-Kum,i'tl ^e% 
d er  ari  ut  Cubus,  nam  ^enli-Cubus  habet  exponentem  6.  *t^Cmpropor* 
que  radice  quadrati  ex  illo  exrrada,  erit  per  dimidiat  ion 
exponens  4.  denotans  cubum,  quare  radix  cubica  £pftextr2*£r//sff/0  «*. 
benda  aut  per  imitationem  extradionis  radicis  fiirdefolidi,<//V*f  Cubi - 
dividendo  nimirum  Cubum  per  quantitatem  habentem  ex-  Zen/Ict,vel 
ponentem  unitate  minorem,  Cubi  exponente,  aut  per 
bulas  Cubicas,  in  quibus  pricifc  numeri  91125-. radix  cubica* 

«ft  45.  quifirus  fecundus  terminus,  vel  radix  Ciibi-^cnfiau 
rumeri  8503. 86028-  Similiter  majus  ditum  extremum  di- 
vi fiim  per  minus  extremum  facit  quotientem  15625.  Cubi- 
»'  -Zenfum  quifiti  proportionis,  at  verd,  fi  ex  hoc  Cubi-Zenft  Datu  £ 

; «.  numero  extrahamus  radicem  quadratam,  erit  illa  in  tlbli ~ce»tm*i 
Jis  i25.reprifentans  ficrnil  Cubum  numerum,  cujus  radix  c\\-ProPort,*~ 
bicaefV^ipfa  qiutfita  radix  Cubi-Zenfica,  feu  q uaefita  p ro- 

P°rdo.  m is,  uivent- 

•§.  66.  Sidentur  odo  continui  proportionalium  duo rr ^<7 »»<■<&- 
extremi  &quiratur  vel  fecundus  terminus  ceu  primus  xv\t«um ProTor~ 
dius  poft  alterutrum, -Vel  proportionis  denomifratio  5 W\Ybittonalen> 
Xftit  cafu  erit  extrahenda  radix  bifurdefolida  , 1 116  quiderVi 
cafu  e*  Gubi-Zenfo  alterutrius  extremi,  nitfitf pl^tbWfter  vel  Jcnomb 
, altero  extremo,  hoc  verd  cafu  ex  mnjcn  * trfi-’ n.morem 

riws extremum  divifo  5'  Extrahitur  vero  radix  bifurciefolidar  proporti*- 
V*fl  per  §-63.ubi  aut  tabulis  Cubicis  (imul  jiut  magi%6  labore "** 

Vj 9tn  • R 3 « * opus 
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txtn&io  opus  eft,  vel locA  divifionis  indi<fto§.  necclTariac  multipli- 
cationem  adhibendo,  multiplicando  nimirum  bifurdefoli-  ’ 
jur  yo  / * dum  datum  Cum  aflumca  in  tabulis  qualibet  radice,  alia  ae- 
que alia  tam  diu,  usq$  diim  produtftum  multiplicationis  Hac 
aequale  zenfi,  ^cn(i-Zen(b  aHumtae  radicis,  quantitati  nirni*| 
rum  exponente  habenti  bifurdcfol.fed  unitate  atnftumjE.g. 1 
alcerutrius  extremi  9.  Cubus  eft  729.  &Cubi-Zenfus  531441?^' 
multiplicatus  cum  altero  extremo,  703125.  producit^ 
$73669453125.  bifurdefolidum  fecundi  termini  quatfiti  $ quare 
pro  radice  bifurdefolida  extrahenda,  allbme  aliquam  radi- 
cem e.  g.  10.  qua:  multiplicans  bifurdefolidum  producit  w 
dem  bifurdefolidum  fed.  tantum  unica  Cyphrci  adjefta,  do-  f. 
beretque  fic  dfe  Zenfi-Zenfi-Zenfus  radicis  10.  afliimtarjyr 
quoniam  vero  eft  tanturamodb  100000000.  aded,ut  ne  qui- 1 
dem  tot  numeros  habeat,  quot  habet  bifurdefolidum  unii 
Cyphrl  adjctfta  nempe  13.  afliimatur  alia  radi*  facilioris  cal- 
culi , vel  numeri  rotundi  ex»  gr.  100.  hujus  Zenfus  erit* 
10000.  Zenfi- Zenfus  100000000.  & Zenfi 'Zenfi- zenfus, 
10000000000000000.  fed  hic  numerusjam  major  eft  quam  1' 
bifurdefolidum  duabus  Cyphris  ad  je&is  propter  multipli-t 
cationem  cum  radiceioo.  ibi  enim  funt  17.  numeri  hic  verdl 
tantum  14.  ergo  inter  100.  & 10.  erit  vera  radix  bifurdefoli-; 

' da.  Aflumemus  radicem,  50.  cujus  Zenfus  2500.  Zenfi-zen- 

»«,  w v fus,  6250000.  & zenfi-Zcnfi-zenfus  39062500000000.  ha- 
-wupnM»»  bens  14.  numeros,  fed  & bifurdefolidum  habet  12.  numeros 
per  fc& adhuc  duos  propter  multiplicationem  cum  aflbm- 


<•*-&».««»>  Vi 


ta  radice  50.  unus  enim  nempe  Cyphra  adjicietur  ci  ad  de-i 
xtram  & unitas  ei  accedet  fi  numerus  f.  multiplicet  bifurde-  \ 
folidi  initialem  3.  cum  ter  quinque  fint  15.  cum  ergo  jam  in  i 
uno  tot  fint  numeri,  quot  funt  in  altero,  utriusque  initiales; 
(sicile  indicabunt  quinam  eorum  fit  major  ycl  minor1nmii- . 
. ^ i * a tum 
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rum  minor  initialis  nemp£,i.  cft  in  bifurdcfolido  multipli- 
cato, quia  artumtat  radicis  Zenii-zcnH-Zcnfus  h;bet  initia* 
tcm  ),  aftumetur  ergo  rurfus  aliqna  minor  radix  ex  gr.40. 
cujusZenfus  e(li6oo.  zenfi-Zenfus  25:60000.  & Zenfi-Zenfi- 
Zcnfus  6555600000000.  tredecitn  tantum  numerorum,  fcd 
furdefolidum  multiplicatum  cum  radice  40.  adhuc  habet 
14.  numeros,  numerus  4.  enim  multiplicans  initialem1}, 
producitduos  nempe  12.  & accedit  ad  dextram  Cyphra,  er- 
g6  jam  liquet  hanc  affumtam  radicem  veri  cflfe  minorem, 
atque  fic  veram  radicem  bifurdefolidam  inter  40.  &50.  re- 
periri  pode  de fortd  inter  alias  affumtjl  radice  45.  cujus  Zen- 
iuseft  io2S.  Zenfi-zenfus  4100625.  & Zenfi-Zenfi-Zenfus  per 
$.}.  c.4.  inveniendus,  eft  i6gi.  5125590625. 

§.  67.  Si  dentur  novem  concinui  proportionalium  duo  3jtu  & 
extremi  & queratur  vel  fecundus  proportionalis  ceu  medi-  continui  \ 
us  alterutri  extremo  vicinus,  vel  denominatio  proportio-  ProP°rti*l 
ais  5 Utr6que  cafu  erit  extrahenda  radix  Zenfi-Zenfi-Zenfi- ■**&**■*•■.  . 
ca,  in  illo  quidem  cafu  ex  alterutrius  bffUFdefolido  mtfiti-  vtn^t 
plicato  cum  altero  extremo,  in  hoc  verd,ex  majori  extremo  medium 
per  minus  extremum  divifo.  Sic  ex.  gr.  unius  extremi  9.  proportio* 
Cubus  eft  729.  & Cubi-Zenfus  551441.  cum  radice  9. 
pliettus  erit  4782960.  bifurdefolidum,  quod  multiplicarum  cul  cxtr*~  > 
cum  altero  extremo  dato  5515625.  producit  i68n' 5125390025.' 
Zbnfi-Zenfi-zenfurnfccundi  quilici  rermini  3 quare  ex  pro-*»*//*»™* 
du<fto  ejus  numero  extrahe  per  §.  10.  cap.4.  radicem  qua -proportio* 
«Iratam,  erit  illa  4100625*.  Zenfi-Zenfus  fecundi  quxfiti  ter-”"* 
mini,  quare  rurfus  ex  hoc  extracta  radix  eft  2025. zenfus  quae-  ixt*?** 
fiu  Ineundi  termini  & tandem  radix  cxhoc  excrafta  eft  ipfa  y ‘„‘fc  Z 
radix  Zenfi-zcnfi-zemica  ncmp£  45.  quaelitus  fecundus  ter-  " 
-minus. 
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I Jniverfali*  §,  6g.  Jam  vero  nc  patienti^  benevoli  leporis  abutar,. 

ad ^teriofem  inventionem  mediorum  numerorum  pro- 
mdices,  in  portionalium  & extradlionem  radicum  fecundum  prarce- 
numero  iri - dentem  modum  plura  tradere  nolo,  praprimis  cum  noa* 
ingul/tri  meminerim,  alium  quempiam  in  extractione  radicum  ed 
fundatus  & usque  procefiifle  & jam  fatis  a quolibet  intelligi  pofie,  mo« 
do  labula  cubica’  ad  manus  fint,  quaslibet  radices,  fi  fnrde» 
folida  non  fint,facilim6  extrahi  pofie  negotio, pro  exponen- 
tium fuorum  ratione,  nihilominus  tamen,  dum  hacc  feribo 
& confeftim  feripta  de  pagina  ad  paginam  typis  mando,  in- 
cido in  mirabilem  & univerfalem  e*tra<ftionis  omnium  ra- 
dicum  modum,  inventioni  quorumcunque  mediorum  geo- 
v metrici  proportionalium  alio  mod6  infervientem  & ex  afle 
. fundatum  in  numero  triangulari  feu  trigonio. 

Schemsuit  §•  ^9-  *n  fubjecto  enim  triangulari  fchemate  ( i ) mr* 
fukjelh  ex-  meri  exteriores  in  utroque; latere  2.  3.  4.  J.  6.  &c.  nitui  aliud 
fheatto  & funt,  quam  exponentes  quantitatum,  ex  quibus  aliqua  radix 
Mrtonno-  extrahi  debet  ex.  gr.  numerus,  o.  in  utroque  latere  indicat 
numeros  inter  9 9.  nimirum  36. 84. 116. 126.84.36.  perti- 
uu  funda-  nereadextradionem  Cubi-Cubicam,  cujus  exponenscft  9. 
tnentum.  juxta  §.  39.  hujus  capitis  (1)  in  utroque  vero  primd  inrerio- 
(i^Infcbe-  rilatere  numeri, nimirum  &c.  nihil  aliud funt 


mare expo-  quim numeri  triangulares,  quorqm  Ungulorum  radix  eft 

ttenterubi  ? • . • •«  »■  - * ^ — 


(2)  Trian- 


gulares ttu 


meri 


(ij  Triau- 

gulirtHM 


A 


numerus  in  exteriori  latere  proxime  fuperiori  cx.gr.  nume- 
ri triangularis  36.  in  latere  interiori  penes  exponentem  9. 


ubi?  • inventi, radix  trigonia  feu  triangularis  eft  proximi  fuperior 


in  exteriori  latere,  nempe  8.  quod  examinari  poteft  per§7<i 
hujus  capitis  j (3)  in  utroque  fecundo  interiori  latere  nu- 
mfumma ubi ? meri, nimirum  10. 3 f.  J6.84.&C. nihil aliudfunt,  quam  fum- 
tnx  omnium  cujuslibet  fuperiorum  triangularium  ad  uni- 
tatem usque  inclufivd.  Ex.gr.84*  eft  lumma omnium  trian- 
gularium 
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gularium  fuperiorum  & numera  triangferi  2g.  nimirum,  ad 
unitatem  usque,  primft  verd  illorum  nempd  2o.penes  iy.  po- 
fito,  reliqvi  fequentes  in  fchemate  omnes  geniti  funt  ex  ad- 
ditione fui  ipfius  ad  vicinum  triangularem,  fic  ex  20.  & tf.  fit 
fumma  triangularium  53. & ex  %.&.  21. fit  fumma  triangulari- 
um 56.  & fic  porro.  (4.)  In  reliquis  omnibus  binis  interiori-  (4)  Veru. 
bus  lateribus  numeri,  nihil  aliud  fiint  quam  fummae,  quae  fi rf*let  uh  # 
unt,  quando  duo  juxta  Ce  pofiti  medii  numeri  aequales 
(-quod  quidem  femper  evenit  in  exponentibus  imparibus 
y.  7. 9.  ii.  &c.)  fibi  ipfis  adduntur,  & fic  conftituunt  nume- 
rum verticalem, qu6  (y.)addit6ad  fuum  vicinum  in  utro-  (f) 
que  latere, emergit  continudfequcns  quousque  libuerit 
vides  qvod  exponens  7.  habeat  duos  medios  xquales  jy.  Se  <jU4ts  iH  V 
jy.  quorum  fumma  facit  fub  illis  verticalem  70.  qui  additus  fchemate  «f 
vicino  fuo  ab  utraque  parte  nemp£  56.  facit  fubfcribendam  •*** 
fummam  116.&  porrd  210.  &c.  fic  in  exponente  impari  u.duo 
medii  funt  462.de  461.  quare  horum  fumma  facit  vertica- 
lem 924.  ficque  fchema  fequens  continuari  poterit  quous- 
que libuerit.  Sequitur  ScheniafcWti§£Htf  e , 


m»  r 
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f.  io*  10.  tf  •••’*•*; 

6*  tf.  10«  if.  6* 

7.  11.  3?.  tf-  7- 

8-  18.  J6.  70.  3*6.  28-  8- 
9.  36.  84-  12.6.  116.  84»  $6.  9« 

10. 45*.  izo.  iio.  232.  110.  120.  4^.  io* 
n.  jT5*.  i6y.  550*  462.  462.330.  1 6tf  tf.  n* 

12. 66. 220. 49f.  792. 924. 792. 493’.  220. 66. 12. 

15-  78*  K>$.  7tf . 1287. 1716. 1716. 1287*  ?tf . i^8. 78.  tf*  | 
— ■ s 
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§«7$-  Wiffishi^uam  plurimis  &ftupendis  numeri  tri* 


triArguU-  angularis  cum  quadrato*  Cubo  & reliquis  quantitatibus 
m mini  t u nmtui$  habitudinibus  & mirabilibus  connexionibus» 


connexio 


tum  cfuibtu- (quas  ad  foxtam  usque  quantitacem,utintelligo  ex  fupraal- 
libet  quan-  legatis  a&i$  eruditorum*  deduxit  Bullialdus , qvum  nume- 
■tiMibm  Totum  in  altioribus  gradibus  occurrentium  multitudinem 
xtfjicit*  Tichorruinet,  noftrum  vero  fchema  omnes  & lingulos  quo* 
Usque  libuerit  detegere  poteft,)  lal rem.  fchema  illud  extra- 
ctionibusradicum  liic  accommodabimus*  inque  'hoc  Ijblo 
Ufum  ejusdem-docebimus*  reliquis  ad  commodiora  tempd^- 
ra  rejccHs.  . 0 pr  ' 

keguU  uni-  3 §•  7*-  I>at©  itaque  quolibet  numeri*  ex  quo  extrahi  qua* 
*vtrfolis  tx*  libet  radix  debet*  ante  omnia  ifte  numerus  pumftis  eft  de- 
jrmjitB&y'  lignandus*  licut  ini  quadrato  numero  fupra§.  u.  c.  i.  faCtum 


rum 


orni-  eft  & quidem  ita* ut  primum  punCtum  ponatur  fupri  ulti* 


*mm^num'muttnd  dextram  numerum*  deinde  poft  illum  verius  fini* 


ifl 

*>«■ 


rjrp^mm 


puncto 


* * 


Aram  debent  absqve  puncto  relinqui  tot*  quot  funt  infehe* 
mate  numeri  articularim  poTitHEx.gr.fi  debeat  extrahi  radix 
bifurdefolida  * bifurdelblidi -exponens 7.  oftendit  in  fche* 
mate, quod  ibidem  fint  '6.  numeri  afticulatim  politi,  nempC 
7.  tu  fi.  fi.  ii.  7.  quare  in  extractione radicis  bifurdefolida?* 
bina  puntfta  debent  femperhabere  fex  numeros  absque  pun* 
Ctis  intermedios,  atque fic  punCtatio  vetfus  finftram,  quim 
diu  potefteontinuari  debet,  qu6  faCto*  ultimum  ad  finiftram. 
pumftum  erit  fupraillum  numerum,  qui  cum  omnibus  fuis 
antecedentibusquacri  debet  in  fubjedta  tabula  vel  falteirL» 
numerus,  qui  in  tabula  eft  proxime  minor,  e regione  enim 
Videbrs  ipfius radicem*  quoad  primum  pun&om  quaefitam* 
quotenim  Iu  ut  .puncta*  tot  radix  i n venienda  habebit  nuhic* 
TOs,  quofaCto,  in  lubjeda  tabula  inventus  proxime  minof 
Jnumertrs  iubtrahi  slcbcc  «b  illo  numero  qui  eft  fub  primo 
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pundo  ctmi  fuis  alite  cedentibus  fine  pundo;  H#c  fedd 
fecundus  radicis  numerus  invenietur  per  tot  operatione* 
varias,  quot  feqYuntur  numeri  usque  ad  numerum,  fecun- 
dum pundum  fuprik  fc  habentem,  lingula:  vero  operationes 
requirunt  radicis  inventae  omnes  & lingulas  quantitate^ 
coflicas  ab  exponente  propofito  fed  unitate  diminuto  usqu^^ 
ad  exponentem  t,  defeendentes,  miiltiplicatas  cum  quan- 
titatibus codicis  fecundi  numeri  radicis  per  primam  opera- 
tionem inveniendi,  ab  exponente  i.  usque  ad  exponentem 
propofitum  fed  unitate  diminutum  afeendentes , necnon-. 
multiplicatas  cum  lingulis  in  fchematc  triangulari  nume- 
ris, fuccefliv6  & 5 finiftra  verfus  dextram,  Ex,  gr,  fi  extraha-  ExtmSi* 
tur  radix  bifurdefolida,  ubi  exponens  eft  7.  prima  operatio 
habebit  quantitatem  inventae  radicis  fub  exponente  6. 
mirum  Cubi-Zenfum,quem  fi  multiplices  cum  numero  iru 
fchematc  ad  finiftram  primo, nimirum  7,habebis  diviforem/ 
qui  ab  initio  relidum  poft  fubtradlonem  numerum,  cum 
uno  fequenti  poftpundum  adjedo,  dividit  per  fecundum 
radicis  numerum  & fic  prima  operatio  peragitur  (implici 
divifionc  j multiplicando  nimirum  quotientem  curri  ftio  di- 
vilorc  & produdum  fubtrahendo,  qud  fadd,  pro  fecunda-, 
operatione  refiduo  rurfus  adjicitur  fecundus  fcquens  poft 
•pundum  numerus  & ab  illo  ipfo  fubtrahitur  quantitas  pri- 
mi radicis  numeri  habens  exponentem  5,  nimirum  ejusdem 
furdcfoliduin  & quidem  continui  multjplicata  non  folunl» 
cum  quantitate  fecundi  numeri  per  divifionem  invenci 
exponentem  2. habente, id  eft,Zcnfo,  fed  etiam  cum  feqventi 
in  fcjienme  numero,  nimirum  %i.  fubtrado  fic  produdd 
h6c,  fecunda  operatio  perada  eft  & porro  pro  tertia  ope- 
ratione adjicitur,  ut  antea  unus  oimicrus,  atque  ab  hoc  iub*  f ' 
trahitur  Zcnfi-Zenliis  primi  Radicis  numeri  led  multiplica* 
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tui  continui  non  folum  cum  cubo  fecundi  numeri,  fed  et" 
iam  cum  numero  in  fchetnate  fequenti  jj.  & h6c  produ&d 
fubtra<fl6&  refiduo  fimiliter  uno  adje&o,  in  quarta  opera* 
tione  Cubus  primi  radicis  numeri  multiplicatur  continud 
|Cum  ZenG-Zenfo  fecundi  numeri  & numero  fchemaris  fe- 
nquenti  nempi  jj.  produ&o  itidem  fubtradd  & und  adje&d, 
in  quinta  operatione  Zenfus  primi  radicis  numeri  multipli- 
catur continue  cum  furdefolido  fecundi  numeri  & cum 
■umero  fchcmatis  fequenti  zl.  & poft  fubtradlioncm  produ- 
ci & adje&ionem  porro  fequentis , in  fexta  operatione  i- 
pfe  primus  radicis  numerus  multiplicatur  continue  cum 
Cubi-Zenfo  fecundi  numeri  & fequenti  numero  ultimo  in^ 
fchematenemp^7.  & faCta  ut  anteii  fubtra&ionc&  adje&d 
Icquefiti , punctum  fupra  fc  ex  neceflitate  ordinis  habento 
numeri»,  tandem  fubtrahitur  folum  bifurdefolidum  fecundi 
radicis  numeri,  non  minus,  ac  anteii  primo  pun&o  fub- 
trahebatur  bifurdefolidum  primi  radicis  numeri  > Inven- 
tis fic  duobus  numeris  eodem,  etiam  modo  inveniri  poflimt 
numeri  radicis  tertius,  quartus,  quintus  Scc.  praecedentibus 
operationibus  repetitis  qvidc,fed  inventis  duobus  vel  tribus 
Vel  quatuor  &c.radicis  numeris  pro  uno  numero  habitis, ad 
quantitates  ipfius  cofficas  continui  multiplicandas  cum 
quantitatibus  coflicis  tertii  vel  quarti  Scc.  inventi  Sc  nume- 
ris in  fchemate,  prout  di&um  eft.  Scqvitur  tabula  ad  ex- 
trahendas radices  Cubicas  Sc  furdefolidas  juxta  §.  hunc  ne- 
•effana.  . -n  jjnf^ir 
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5.71.  Praecedentem  tabulam  ope  tabularum  quadrato- 
rum elaboravi  absque  ullo  tardiofemihorulac  fpati6,  quanti  Zxtmflum 
▼erd  moleftiS  & temporis  difpendid  per  fimplicem  multi-  e**™nionit 
plicationem  elaborari  queat,  aliis  tentantibus  decidendum  *** 
relinquo,  placet  vero  infuper  fubjicere  exemplum  extra&ae 
radicis  trifurde-lblidae,  quod  ipfum  explicatur  fcqvcntibui 
alphabeti  literis.  - x - 

propofitum  numerum  & pungis  notatum’, 
trifurdefolidum  primi  radicis  numeri.  (qVenti. 
refiduum  fafti  fubtraftionc  cum  uno  adje&o  fc» 
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t.  fignificat  trifurdefolidum  fecundi  radicis  numeri* 
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* iis  do&rinamabfblvimus,  invcntAprim6medi6  propor-»**» 
tionali  vel  fecund6termin6vel  etiam  denominatione  pro- r"m' vel 
portionis  > qvibus  inventis  facile  jam  eft  invenire  reliqvos 
medios  omnes, faltem  continui  duobus  inveniendo  tertiurn^mtfw<,/^ 
proportionalem,  vel  etiam  continui  multiplicando  an tt-umincom- 
cedentem  terminum  cum  denominatione  proportionis, ad-^*»»M£» 
eo  ut  fibi  conftet  incomparabilis  tabularum  terragotiiarum 
nfus  in  multiplicandis  & dividendis  <ontin\ri  ratione  nu- 
meris, _ . 

$.74.  Alia  haud  fpernenda  problcmataproponit 
Clavius,  qvorum  feqventi.i  adhuc  tetragonometriae  noftrac^"*^* 
funt  affinia,  Regula  enim  nona  proportionalitatis  geotne- p0r,i0Pn4its 
trica:  docec,  qvomodo  poffimus,  invenire  tres  numeros  a-  arithmetici, 
rithmetici  proportionales,  ita,  ut  bini  habeant  unum  m c-  Uma 
dium  proportionalem,  intellige  numer6  effabilem  vel  ra -butrmtdm 
tionalem,  juxta  §.  8-  cap.  4.  nimirum  Tumendo  tres  numeros 
qvoscunqvCj  qvorum  fecundus  primi  eft  qvintuplum  & ter- 
tius ejusdem  primi  feptuplum , horum  enim  fingulorunfL* 
iqvadrata  erunt  in  proportione  arithmetica  & fimul  intet  t 
primurq  & fecundum  nec  non  inter  fecundum  & tertium 
nec  non  inter  primum  &:  terrium  cadet  unus  medius  geo- 
metrici proportionalis  & non  folum  inter  illa  tJvadratSL* 
fed  etiam  horum  arqvi  multiplicia  per  multiplicationem,» 
eorum,  vel  fubmultiplicu,  id  eft  per  «eorundem  qvamlibet ' 
divifionem}  ubi  porro  admiratione  dignum  judicat  Cla- 
vius, inventis  ejusmodi  <r ibus  arithmetici  proportionali- 
hus,  qvadratum  medii  geometrici  inter  primum  & fecun- 
dum arithmeticum,  deinde  qvadratum  medii  arithmetici 
ideniqve  qvadratum  medii 'geometrici  effe  in  proportio- 
ne arithmetica.  Dantur  icaqve 'per 'tabulas  noftfas  multa 
•milia  exemplorum,  qvibus  harc  docftrinaClavii  ad  examen 
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Wtmplvm . deduci  potcft  i Si  enim  cujuslibet  radicis  ex.  gr.  176.  affii- 
mas  qvintuplum  nempfe  880.  & ejusdem  feptuplum  nempfe 
1131.  erunt  harum  trium  radicum  qvadrata  30976.&  774400. 
& 1517814.  in  proportione  arithmetica,  qvia  differentia  inter 
primum  & fecundum  743414.  eft  eadem , qvae  inter  (fecun- 
dum & tertium.  Sed  & multiplicando  primum  arithmeti- 
cum 30976.  cum  fecundo  774400.  habebis  numerum  qva- 
dratum  23987814400.  cujus  radix,  154880.  eft  illorum  medius 
proportionalis,  five  etiam  produ&um  ex  multiplicatione^ 
primi  afTumti  176.  cum  qvintuplo  ejusdem  880.  prout  redi 
monet  Clavius : Similiter  multiplicando  fecundum  arith- 
meticum 774400.  cum  tertio  1517824.  habebis  rurfus  nume- 
rum qvadratum  1175402905600.  cujus  radix  1084160.  five  et- 
iam produdum  ex  multiplicatione  primi  afTumti  176.  cum 
feptuplo  ejusdem  ncmpfe  1131.  Porrd  qvadratum  medii 
inter  primum  & fccundu  arithmeticum  nempfe  23987814400- 
&qvadratum  fecundi  arithmetici  599695360000.  nccnon_» 
qvadratum  medii  inter  fecundum  & tertium  arithmeticum 
fcempd  3175402905600.  funt  in  arithmetica  proportione, 
qvia  inter  primum  & fecundum  qvadratum  differentia  eft 
575707545600.  qvje  etiam  eft  inter  qvadratum  fecundum  8c 
tertium  3 Si  porr6  inventorum  ab  initio  qvadratorum  aflfu- 
mas  iisdem  aeqvcmultiplicia  qvadibet,  multiplicando  nimi- 
rum eadem  fingula  per  unum  eundemq*  numerum  3 Vel  et- 
iam fi  eadem  dividas  per  aliqvos numeros  (poteris  verd 
femper  per  illos  numeros  corumvc  qvadrata,  qvi  dividunt 
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primum  numerum  aflumtum, ) adhuc  proportio  exiftet  a- 
rithmeticaj  Ex.gr.  11.  dividit  alfunuum  176.  qvarc  etiam 


dividet  non  foliim  ipfe , fcd&  ejus  qvadratum  , fingula  in^ 
venta  tria  qvadrata  propertionalitatis  arithmeticae. 
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§.  75.  In  regula  decima  proportionalitatis  Geometrica;  Qyomodo 
tetragonomctrise  qviddam  affine  tradit  Clavius,  qvod  nimi-  inveni*» - 
runi  poffint  inveniri  duo  numeri  inter  qvoi  cadant  qvotli- tur  n*' 
bet  medii  geometrici  proportionales  integri  & non  fra&i, men ’ tn*J* 
fi  aflumantur  nimirum  duo  qvilibet  numeri  proportionem 
datam  habentes  &uterqve  eorum  toties  continui  fecum  i-medi/pr»- 
pfo  multiplicetur,  qvot  debent  cadere  medii  proportiona- 
les  numeri,  und  adhuc  infuper  addit6,  produ&a  enim  erunt  »«* 
illi  numeri,  inter  qvos  cadunt  tot  medii  proportionales/"^.^ 
qvot  reqviruntur  in  data  proportione ; Jam  vero  qvomo-,,^^  ’ 
do  beneficid  exponentium,  breviffimi&facilimi  per  tabu- 
las qvadratorum  fuprd  fufficientisfimi  traditum  di. 

$.76,  Concludimus  tandem  qvidem  cum  Clavio  pro-  Numerum 
portionalitatem  geometricam  problemate  : Numerurru  f vemlibe* 
qvemcunqye  datum  diftribuere  in  qvotvis  partes  propor-  e*,vi^ere 
tionales  geometrici  in  data  proportione,  fed  multi  com-**^**^ 
pendiofius  & artificiofius  idem  problema  lolvimus, ut  libet. 

tur ; Numerus, qvi  determinat, in  qvoc  partes  datus  nume-  (,) pfr  i*. 
rus  dividi  debeat,  efto  exponens  defignans  qvantitatem  cofi-  ventionem 
ficam  datae  proportionis,  qvae  qvantitas  cosfica  unitate  di ~Part*  m»1- 
jminuta&divifa  per  datam  proportionem  unitate  diminu-"** 
tam, datum  numerum  dividit  per  partem  primam  feu  mini- 
mam, qv^  inventi  & reliqvx  omnes  facili  inveniuntur,  fi  ni- 
mirum eadem  pars  minima  continui  & totiescum  data  pro-  • 
portione  multiplicetur,  in  qvot  partes  datus  numerus  divi- 
di debet : Hoc  problema,  q vomodo  ilii  qvod  in  §.  31.  propo- 
litum  cft  affine  fit  & duplici  folutione  gaudeat, haud  fine  de- 
ie&atipne  dijudicari  poterit  ex  §.  $7.  & 38.  atqve  ut  hoc  eo 
facilius  fieri  poffit,  proponimus  exemplum  ex  §.55.  defum- 
tum : Sit  datus  numerus  141114768140.  qvi  dividendus  eft  Exemplum. 
jn  24.  partes  continui  proportionales  & qvidem  in  ratione 
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tripla ; qVaprdpter  qvantitas  numeri  j.  fub  exponente  14. 
eft  ibidem  181419536481.  qvae  unitate  diminuta  & fic  divitem 
pet  proportionem  datam  & unitate  diminutam  nimirum.» 
141214768240.  datum  numerum  dividit  peri,  qvaefitam 
»emp£  primam  & minimam  partem,  qvare  fecunda  pars 
erit  3. tertia  9.  qvarta  27.  &c.  omnes  vero  tandem  in  unanu 
fummam  colle&ae  efficient  datum  numerum  141214768240. 

§.  77.  Si  verdnon  primam  feu  minimam  partem  primd 
omnium  fed  aliam  partem  qvamlibetvel  intermediam  vel 
maximam  qvarramusjtunc  adhuc  qvidern  datus  numerus  di- 
^Tr^diTii-  v*di  debet, femper  &univerfalitcr  per  diviforem  jam  deter- 
minatum, fed  datusaiumerusnon  aliter  fic  dividitur, nifi  pri- 
us multiplicatus  fit  cum  qvantitate  coffica  proportionis 
datae  qvae  habeat  exponentem  unitate  minorem  qvam  niv- 
merus  eft,  qvi  determinat  qvota  pars  fit  omnium  primo  in-^ 
Exemptum,  venienda  3 Ex.  gr.  fi  qvinta  pars  fit  invenienda,  datus  nume- 
rus multiplicandus  erit  cum  ZenCi-Zenfo  proportionis  datar, 
qvia exponens 4.  defignatZenfi-Zcnfum,  & fic  de  cacteris,re- 
tentd  femper  communi  divifore. 

§.78.  Ad  proportionem  muficam  feu  harmonicam  pro- 
gredimur, in  qva  negle&is  illis,  qva:  per  fimplicem  multipli- 
^AiuficM,°feu  cationem&divifionemptragi  & exClaviopetipoffunt,ali- 
bjrviomc*.  qva  fohim  examinabimus,  qvorum  cum  qvadratis  numeris 
Infinitio  fuum  eft  commercium  j Harmonica  vero  fcumufica  pro- 
kujtu.  portio  eft,  qvando  tribus  numeris  propofitis,  differentia  in- 
fer  primum  & fecundum  numerum  fe  habet  in  ea  ratione^ 
txxritbme-  ac*  differentiam  inter  fecundum  & tertium  in  qva  ratione 
tica  propor-  fe  habet  primus  numerus  ad  tertium. 
tione  fiant  §.  79.  Er  Arithmetica  vero  proportione  trium  ternu- 

tres  barmt-  norum  gigni  tres  terminos  harmonica:  proportionis,  fi  pric 
niti  numeri?  mus  multiplicet  fecundum  & tertium  termi- 
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mirti  , nec  non  fecundus  tertium  terminutn  arithme-  CtmpenMfc 
ticac  proportionis,  ut  ita  ifta  tria  multiplicationis  produda^*'  P“ 
fi nt  tres  numeri  harmonici  proportionales,  docet  Clavius-^* 
in  Regula  prima  proportionalicatis  harmonicae  j 

§.  go.  Sed  nos  absqve  ulla  multiplicatione  eosdem  tres 
harmonicos  terminos  eonftituemus,  fi  in  tabulis  qvxramus 
medii  arithmeticae  proportionis  termini  qvadratum  & ab 
illo  qvadrato  fubtrahamusqvadratum  differentiae, feu  exce£ 
fus  in  ifta  proportione  arithmetica  & habebimus  tunc  medi- 
um terminum  harmonicum,  ab  hoc  medio  termino  fubtra- 
he  porrd  qvadratum  primi  termini  arithmeticae  proportio- 
nis & refidui  dimidium,  fi  addatur  eidem  qvadrato  primi 
termini,  erit  fumma  primus  terminus  harmonicus,  fi  verdi- 
dem  dimidium  addatur  dido  qvadrato  medii  arithmetici  & 
infuper  eidem  qvadrato  adhuc  qvadratum  differentiae,  erit 
trium  illorum  fumma  tertius  proportionis  harmonicae  ter- 
‘ minus.  E.g.  Sint  tres  numeri  arithmetici  proportionales 
ro66i.  10988.  & 11515.  qvorum  differentia  eft  517  » qvadratum 
medii  termini  eft  120.736144.  & qvo  fubtradum  differentias 
qvadratumic69i9.relinqvit  medium  terminum  harmoni- 
cum 120629115.  fi  porrd  ab  hoc  medio  lubtrahatur  qvadra- 
tum primi  termini  hj.  656921.  relinqvitur  6972294.  cujus  di- 
midium 3486147.  fi  addatur  dido  qvadrato  primi  termini, 
erit  (limma  117143068.  primus  terminus  harmonicus,  idem 
vero  dimidium, fi  addatur  dido  qvadrato  medii  arithmetici 
& infuper  qvadratum  didac  differentiae  erit  fumma  horuou 
trium  124329220.  tertius  harmonicus  terminus.  Similiter 
ex  tribus  arithmCticis  z.  3. 4.  fiunt  tres  harmonici  6. 8. 12,  . 

nam  medii  qvadratum  eft  9 .&  qvadrato  differentia:  dimi-  ’3> 
nutum  g.  medius  harmonicus , qvadrato  primi  diminutus 
eft  4.  cujus  dimidium  z,  fi  addatur  qyadrato  primi  4.  habes  ' , 

T l primum  . 


Digitized  by  Google 


*4f  c at.  r;t 

primum  harmonicum  6.  idem  etiam  dimidium , fi  addatur 
dido  qvadrato  medii  9.  habebis  n.  & fi  porro  huic  addas 
qvadratum  differentia:  habebis  iz.  tertium  harmonicum,  vi- 
des enim,  qvdd  differentia  z.  inter  primum  & fecundum  (e 
habeat  ad  differentiam  inter  fecundum  & tertium  4.  ficut 
fe  habet  primus  6.  ad  tertium  1 z. 

£)y$mo4a  §.  8r.  Per  numerum  qvadratum,  folvit  Clavitis  curio- 
imemantHr  (ittimum  problema  in  Regula  VII.  proportionalitatis  har- 
4v»'w^*#-monicae  ad  Euclidem.  qvod  ita  fe  habet:  Sint  inveniendi 
wm^fW'qvinqVejiumeri,  iiiqvibus  omnes  tres  proportionalitates 
Iliones  Cx^unt»  *ta> ut  primi tres  numeri  habeant  proportionalita- 
dritbmet!cstem  arithmeticam,  relidd autem  primA,trcs  infeqventes 
geometri-  proportionalitatera  geometricam  & tres  poftremi  propor- 
t*m&  mu-  tionalitatem  harmonicam  j efficietur  autem  hoc  fi  confli- 
tuantur  tres  termini  in  proportionalitatc  geometrica  cu- 
juslibet  proportionis  & repraefentabunt  illi  tres,  qvintum, 
tertium  & primum  terminum,  conflituto  jam  medi6  termi- 
n6  arithmeyc6  inter  qvintum  & tertium, janfadfunt  omnes 
praeter  fecundum,  qvierit  qvadratum  tertii  termini,  divi- 
ftim  per  qvartum  terminum  j & fi  aliqva  fradio  accefferit, 
problemati  verd  fatisfieri  debeat  in  numeris  integris , re- 
ducendi funt  omnes  qvinqve  termini  ad  e^pdem  denomi-  - 
_ nationem,  qv&  negledl  numeratores  erunt  qvaefiti  qvinqve 

xemfltitv,  numerj>  £x>gr.  fint  conflituti  qvintus, tertius  & primus  ter- 
minus in  proportione  geometrica  n.  6.&  j.  inter  iz.  & 6. 
mecTius  arithmeticus  efl  9.  qvartus  terminus,  qvi  dividit 
qvadratum  tertii  36.  per  4.  fecundum  terminum,  funt  ergo 
hi  qvinqve  numeri  iz.  9. 6.  4 3.  illi  qvi  qvftruntur. 
j fjvmed»  § 8z-  Ad  Tetragonometriam  noftram  omnind  etiam 

mvenuntur  trahi  poteft,  qvod  Clavius  proponit  in  Regula  VIII.  Har- 
<fU4t*tr  ntt-  monicx  proport : ad  Eucl.  Inveniendi  funt  qvatuor  nume- 
ri» 
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ri,  qvorum  extremi  habeant  datam  proportionem  & qvi  f»eri  cttifti- 
conftituant  Harmoniam  maximam,  hoc  eft,  ut  ipfi  fint  Geo-  tmemu  btr- 
metrici  proportionales,  qvamvis  non  continud  fed  faltem  n>on,am 
diferetd,  unus  autem  mediorum  cum  extremis  fervet  pro-  M4X,*4W* 
portionalitatem  arithmeticam  , alter  vero  harmonicam. 

Solutio  eft  talis  : Aflfumi  debent  duo  numeri  qvilibet  ha- 
bentes datam  proportionem,  inter  qvos  debet  conftitui 
medius  arithmetici  proportionalis  (qvod  facili  fit,  ciinu 
femper  fit  dimidia  fumma  extremorum)  per  hds  tres  arith- 
metici proportionales  juxta  §.79.  qvserantur  tres  harmoni- 
ci proportionales, qvi ierunt  tres  termini,  primus,  fecundus 
&qvartusqvscfiti,  fertius  verd  eft  medius  arithmetici  pro- 
portionalis inter  primum  terminum  & qvartum  inventus. 

Sic  ex.  gr.  duo  numeri  in  dupla  proportione  1.  & 2.  habent  Emptum» 

medium  arithmetici  proportionalem  ± ut  ita  fint  per  re- 

z • - , 

du&ionem  ad  eandem  denominationem,  negleila  denomi- 
natione, tres  arithmetici  proportionales  2.  3. 4.  qvia  jarru 
qvadratum  medii  eft  9.  et  fi  fubtrahas  ab  hoc  qvadratum  dif- 
ferentiae t.  refiduumerit  medius  harmonici  proportionalis,  . 

3qvo  fi  porro  fubtrahas  qvadratum  primi  termini  4.  refi- 
duumerit4.  cujus  dimidium  2.  fi  addatur  qv.idrato  primi 
termini  4.  fumma  6.  erit  primus  Harmonicus  & fi  idem  di- 
midium una  cum  qvadrato  differentiae  addatur  dicio  qva- 
drato  medii  aritfimetici  fumma  trium  erit  12.  tertius  har- 
monicus terminus,  hi  vero  tres  termini  funt  qvatuor  qvae- 
fitorum  primus,  fecundus  & qvartus,  tertius  vero  eft  medi- 
us arithmeticus  inter  primum  & qvartum  12.  nimirum  9. 
qvare  hi  qvatuor  numeri  6. 8.  9.12.  conftituunt  harmoniam 
maximam  juxta  definitionem  qvidem  Clavii. 

Tj  §.83.Atqve 
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Ilujtu  capi.  §.  8$-  Atqve  fic  in  hoc  capite  omnes  tres  proportiona- 
tu  (i  totius  litates,  arithmetica,  geometrica  & muficaad  tetragoriome- 
operit  Sf  ilo-  triam  noftram  applicatas  fuere,  ita,  ut  haud  difficile  jam  fit 
gtu  t cum  COgnofcerc,  qvam  Iat£  fe  diffundat  hacc  do&t  ina  & ufus  ta- 
adunivcr-  bularum  tetragonicarum  in  univerfam  Mathefin,  qvae  cir- 
feri  ca  proportiones  numerorum  & figurarum  tota  ferd  verfa- 
Geimetriamtur,  qvid  autem  posfit  circa  figuras  Geometricas  Tetrago- 
tntrodu . nometria  noftra,  ex  ipfis  fontibus  optimd  hauriri  poteria 
Rtonc,  videlicet  ex  Elementis  (r.)  Euclidis  & qvidem  Libri  I.  pro- 
pofitione47.  totius  Geometriae  bafi  praecipua,  ob  cuju* 
Inventionem  Pythagoras  centum  bcfV'es  immolaffe  creditur, 
ex  Libri  II.  propofitione  4.  cum  omnibus  feqq.  ex  L.  III. 
propof.  }6.  ex  Libri  VI.  propofitionibus  ii.  ij.  17. 19. 20.  25.  jc. 
cx Libri  VII.  propofitionibus,  8.  9. 10. 11.  ij.  14.  16. 18.  20.  $a. 
14.  & 26.  ex  Libri  IX.  propofitionibus  14.8.  9.10. ig.  ex  Libri 
X.  propofitionibus,  9. 11.  ij.  18- 19.  & omnibus  reliqvis  de 
qvantitatibus  potentia  commenfurabilibus  agentibus : ex 
Libri  XIII.  XIV.  XV.  XVI.  propofitionibus  ferd  omnibui. 
(z.)  Apollonii  de  fedionibus  conicis , & qvidem  ex  Libri  I. 

, prop  j5.20.2t.r7.3S.49.So S'-S2'S3>S4  SS  S6-  ex  Librili,  prop. 

10. 7/.  22 . 2j.  ex  Libri  III.  propof.  16.  /7.  / g.  ip.  20. 21. 22. 23-24. 

26,  27. 28. 29. Singularia  vero  alia  et- 
iam qv&m  plurima  in  Geometria  praftica  tradere  & fi- 
guris competentibus  illuftrare  propofui  qvidem  mihi  fed 
Fata  haftenus  inhibuerunt  , fufficiat  jani  tetragenome- 
triam  tabulariam  demonftraffe  & excrcuiffe  in  qvam# 
plurimis , ut  ad  infinitum  ejusdem  ufum  aditus 
jam  fit  perfacilis,  in  Infinitis  vero  jam  eft 
* - imponendus 


FINI  5, 

TRIVNO  INFINITO 


DeEmlk, 

Ob  erratorum  metum  facild  deterreri  potuiflcm  in  tan- 
ta numerorum  accumulatione»  cum  fan£  totum  ejusmodi 
©pus  nullius  fit  momenti , qvod  falfis  numerorum  tabulis 
nitatur,  vcrutn  poft  diligentem  revihonem,  imd  antei  fa- 
#am  freq  veriti  ffimam  earundehi  in  defcriptiorie  adhibi- 
tionem non  aded  multa  deprehendi,  ddcd  ut  ilia,  qva?  fune 
in  defcriptionc  facili  i benevolo  ledore  fentiri  & corrigi 
qvcant,  ni  forte  fcnfum  invertant  hacc  fcqventia : pag.  62.  in 
marginali  (10.)  pro  diviforis,  lege  dividendi,  pag.  113.  in  li- 
nea to.ma  pro  quadratum  lege  Cubum,  pag.114.  Iineii9.ml 
pro  qvadratum , lege  furdefolidum.  pag.  116.  linei  pro- 
antepenulthni  pro  qvadratum,  lege,  proximam  prseceden- 
tem  q^ititatem  cofTicam : In  ipfis  tabulis  & qvidem  com- 
modioris corredionis  gratii,  errata  circa  illos  qvad nito- 
rum numeros,  qvi  ad  finiftram  feqventibus  fex  numeris  funt 
antepofiti  & qvidem  veri  numeri  fed  rnald  locati,  qvarc  per  • 
duftum  line*  alicujusadfuum  verum  locum  velfurfumvcl 
deorsu  trahi  poflimt  feorfim  funtfeqventes,in  qvibus  majus- 
culi numeri  ad  illam  in  tabulis,  qvi  hic  apponitur,  trahi  de- 
bent. 3.004169.  168.013444.  ii8*ooj22j.  246*  019225.490* 
002496.  929.030400.  936*054025'.  1240*025796.  yi^I* 
«00161.  JI32.00J044.  3660.004289.  7520.000249.  7909* 
078489.  Reliqva  errata  funt  in  feqventibus  qvadratis,in  qvi- 
busfalfusin  tabulis  numerus  per  majusculum  numerum 
corrcdtus  eft:  123  21.  12344.  198023*.  1.097849.  i.1 23600. 
4.177936.  5.740816*5.745609.  5.750404. 5.755201.  6.2Jooi6. 

6.235009.  6. 2, 4dbo4.  6.2  4500».  8»°7i*8n  19.7**48'. 
19.758025.  20*007729.  22.771984*  3 1.696900.  102.535876» 
»39-  5344*6*  »56.450064.  181.8 99169*  4°0, 60O*25.4O4.  93^I19* 
404.975376.  459.45S?^5*  562.44§6}6.  5^9.3473*1. 
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tf4.**9yw.&j.$5!0j4  644.6013*1-  *79-  644900.  g4r,  «logjf. 

J>zr.  pIt7<J?.  pi[.  972496.  926.  857*3^.  926-  898025.  974.  25*1369. 
964»  785721.  IOJ7»  033209.  1038»  063961.  ,q66.  022500.  1077, 
940224-1082. 5*41604. 1400. 780329.1538,6-9076.  1743.  89760». 
I774.  010161.  1796. 149161.  1834.  580124.  1878.  702336.  2478. 
24796!.  z?43.  084041.  2720,^78569.  2999*  97*9*4-  ?395- 043289. 
3479-  809936.  3<*?9*  9/8976-  4°59-  728656-  4195-  41*984-  4547, 
748969.5131*43288!.  5299. 403209.  y488.  142724.  5488.439056. 
5488-  587225/5488.  755396.  5488.  883569-  5489.  031744.  5489.' 
279921. 5489.318100. 5489. 476281. 5489.  614464-  5489-  772649. 
5489.  9X0836. 5517. 8‘5524-  5573- /18336. 6580.  I29924.  6595.  55*1369, 
<58oi.  960676.6864,288101.  6939,056601.  6940.  056249.  6941, 
055969. 6941. 711329-  6941.  05576!.  6943.  055625.  6944»*6W(ji* 
# ^94/.  055569. 7290.085924.  7290.  085924,  7435.  612900.7494. 
711184.  75°5-  6232.25,  7506,  489600.  7913. 169936^7931.  ,49249. 
7975-  583025.  7975.  5*6163(5.  7975.  740249.  7975-  S?i8864.  8534* 
618689.  8848.  2242.25.  89Sr- 731984.  8888.  906961. 8gg9.  °?55*4« 
9046. 102321.  9196. 618291. 9248.  284124.  9*7*- 149264. 
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